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ILLVSTRISS. ET EXCELLENTJSS. PRINCIPl 

D'ANTONIO OTTOBONO 

S.R.E,CAPlTANEO GENERALI EQI).M.PROC. 

Arcis S.Angeli Prxfedo, ■ ;y ■ i '7 

EtSanaifs.aN. ALEXANDRI VIII. -/'iii'" 
Summi Pontificis ex Fratre Nepoti . 

FITJLIS lORDANFS FELIClTjTEM. 

1 quod eft Difciplinarum genus 
cxijs , quse & nobilitate , & admi- 
ratione,& frudu gloriari poifunt 

EXCELLENTISSIME PrINCEPS, lunt 

profe6t6 Mechanie^ . Illisenim 
Geometria , & Phy iica Hint pro Parentibus ; 
Arithmetica, & Aftronomia pro Nutricibus ; 
^raria, Archite6tonica,&Pid;ura pro famulis. 
III5, lancitis a natura legibus agentes, naturam 
Ipfem artis miracula fateri coegerunt in lignea 
Archy tg Columba, volatum audente ; in Cte- 
iibij C)rganis,nunc auiumcantus,nunc ferpen- 
tum Sibila,nunc tubarum clangores modu- 
lantibus; inStatuaSeroftris,humanas voccs 
jexprimente; in vitrea Archimedis ^h^ra,mo- 
tus Planetarum , fiderumquepolituras defi- 
gnante;&inSyraculanisMachinis,Marcel- 
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lum iioii tam ruiiia , quani adiiiiratione , ter- 
rentibus. Ilixdeiiiumapparaot Cimbusve- 
ftes, ac reliquam fupelle^lilem; Vrbibusin- 
ftrumentaPacis, acBelli; Infuiis iiauigatio- 
nem, acportus; Regibus copias, ac propu- 
gnacula; & fexcenta alia, Humano Generi 
necelTaria, qu^ iongum eiTet enumerare . 
Hoc iane fadlum eft , Yt compiures florentif- 
lim^ Ciuitates, cupids bonarum Artium, 
iiterarumque ftudiofe , maximi iemper fece- 
rint mechanicam facultatem: ied Vrbs Ve- 
neta potiflimum honore iilam ornauerit, 
dignitate auxerit , fouerit Patrocinio . In ve- 
ritate ipsa crimen aiTentationis extimeice- 
rem , nifilocupletiffimos mese finceritatis tc- 
ftes liaberem . Teftatur Patauinum Lycgum, 
cui prudentiilimi Senatus cura tot deflinat 
Arcliimedes, quot Matliefeos Profeilbres. 
Teftatur inilrudiiiimum Nauale , in quo 
vno Veneta Prouidentia miile poiiiit propii- 
gnacula noftrse Itaiise. Teftantur validiilt- 
m« Quinqueremes , mobiles nimirum ico- 
puli , meclianica lege conftrudi ; ad quos 
afflida , i^pe ingemuit iiiperbia: Turcarum , 
Kil idcircQ mirum , fi nationcs ctiam exter^ , 
patrocinij cupiditatc duda; , Mpchanica In- 
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xieiita Vciiets Rdpublic^ prinio.coniecra- 
runt : Si quidem Germanus obtulit primum 
Tormentuni beliicum,forta(Ie, ne Vrbi, Cx- 
lum Virtutibus 2emulanti,deeilet fuimen:Et 
Belga primum Teleicopium dedit,ei dumta- 
xatGiuitati conueniens, quse, yitreoinhu- 
more collocata , Vniuerii Pupilla eft ; quam- 
quam , non viib Belgico , alterum Peripicil- 
lum exbibuit noiter Galiteus , tunc Pataui- 
nusMathematicus , hoc perfe6tius, quod a 
Lynceo excogitatum . 

Hsec mecum ipie cogitans , facile intellexi , 

quantum ofEcij ftii^ineam , vel hoc certe no- 

mine,quQd annum iam triceiimum eas in cg- 

teris Diiciplinasproiitear , quibusa Veneto 

Patrocinio multum exiffcimationis aceeiiit . 

Editurus itaquelibellum, in quoMechani- 

ces Fundamentumanouiilimisquorundam 

obiedionibus geometrice vindicaui, Tuoil- 

lum Nomini inicriptum volui,ExcELLENTis- 

siME Princeps , Scilicet, cum Venetorum Ci- 

uiumcorda, vi quadamamoris^inTemire 

conuenerint , tam ailabre totius Vrbis refers 

imaginem , vt hac ratione ad partem obfc- 

quij, quod tribuoTibi , Vrbem etiam ipfam 

venire tccum poiTe iudicauerimi. Dedicatio- 
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iicm praetcrca fiiafit ea , qua merito prxFul- 
ges , fupremareimilitarisPr^fedura ; quid- 
quid cnim ad armorum icientiam facit,quam 
cum am^nioribus coniun6tam difciplinis te- 
ncs, ( facit autem non mcdiocriter Mechani- 
ce)id totum Tibi iure quodam deberi,cogno- 
fco. Acceilit,& qu^ multum valuit in votum 
meum, Nobilif lima Domus Ottobona , quse 
nuper ALEXANDRVM VIII.,Patruum 
Tuum, Orbisfelicitaticonc^flit. At vero, 
cum maximse, clariflim^que Virtutes, a qui- 
bus vno omnium iermone commendaris ^ 
measaures impleuerunt,tum demiam flimu- 
lis acerrimis ad propof itum incitari me plane 
fenfi . Quis non enim incitetur ? Si tuum fpe- 
d:aturlngenium; omnium illud clegantia« 
rum rore Muf^ , & Gharites imbuerunt : Si 
Dodrina; multiplici rcrum abditarum co-» 
gnitione Antiquitati hanc infersiniuriam,vt 
ex DomoTua veriiis,quam ex antro illoTro» 
phonij, dicantur Oracula: Si Prudentia; in 
omni femper adione , & adminiflratione re« 
rum , Te eum pr^flitifli,in quo nihil reperiat 
Inuidia,quQdcQrrigat : Si mores;Maiefl:atem 
cum Humanitate iungis , Potentiam eum 
modcratione temperas , Excelfitat^m Animi 
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cnnifaciiitatemilces, lcueritatem ita miieri" 
cordia moderaris , vt videri malis bonos inue- 
niile, quam facere : Si Tu demum Ipfe ; Te di- 
ccrem Virtutum omnium Compendium,nifi 
verbi anguftia noceret amplitudini rei. Sed 
quo mea excurrit oratio ? Prudentius multo 
faciam , ii hunc fermonem abftineam , qui, & 
imparis mihi notam inurat,& Modeftig Tu^, 
laudes vel iuftiliimas abdicati , poffit officere. 
Habes iam dedicationis cauflas, Excellen- 
1 issiME PRiNGEPS.Reliquum eft, vt meum hoc 
Opufculum, quod oftero Tibi in argumen- 
tum Obferuantix erga Te me2e,ferena fronte 
veiis excipere , ea nimirum , qua Romam illu* 
ftras.Si quis dixcrit paruum; Dijs etiam off er- 
ri parua,Lycurgus voluit.Nemo certe dixerit 
vile; Tui nominis inlcriptio pretium facit. Sa- 
t!S libello erit ad gloriam, a Te non delpici ; ad 
fortunam, legi ; ad audoritatem, probari : Sic 
in ampiiilimoTu^famx Theatro, tutam a 
Criticis,qui nulli defunt fecuIo,oftendet fron- 
tem. Neft'orcos interim annos a Deo Optimo 
Maximo Tibi precor,vt libcrales Artes,& Di- 
fciplinx , feiici ad nos poftiiminio reuerfo , Te 
Mecxnate diutius perfruantur. Vale, dulce ii- 
terarum decus , armorumque Pr^fidium . 
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TYPOGRAPHVS LECTORL 

lAVCIS Tevolo^ amiccLedor. In leciinda liac edi» 
tione , quam tibi lubens ofFero , nihil omninb eorum, 
qux in Frima , tam ad Galiki Principium demon- 
ftrandum ^ quam adconatus Oppugnatorumrefu- 
tandosj pertinebantjAudor immutauit : eorum vero, 
qux Propugnatores quofdam eiufdem principij ^_/aIiam viam infi- 
ftcntcs , vrgebant , aliqua mutauit felicius , alia faciliiis expofuit ^ 
multadeintegro cuditi difficultates prixterea a quodam Staticx 
ftudioib nuperrime obieftas , clare diflbluit » H^c prxdixiffe tibi , 
ft tis liabco : Tu intcrim peiutilem Opufculi ledioncm ingrcdcre , 
& vale . 




ITERVM fubtilifTimus iftc ingenij audor Nobis demonftra- 
tionibusdocT:rinamfuam, alias in lucem emiffam confirmat, 
qux ciim Matliematicis ftudijs valde perutilisfit, niliilque Reli^ 
gioni, bonifquemoribusin fe contrarium contineat^Typis igitur 
polTe committi cenleo . 

LCiampinus Magifter Breuium . 



Ifnprimaiur. 
Si videbitur Reuerendifs.P.SacriPaktij Apoftolici . 



IS.MenatHU Archiep.Cyrmien. Vieefg. 

Imprimafur. 
^'m^^^ll MariaFerrarj Ord.Pr^d. Sacri PaJatij Apoftolici 
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vmvf3^ N arcluo, inquit Seneca, cll veri exploratio ^^ U 
fek^ ipliini cxperimur 5 Amice Lec^cor 5 in illo GMxi 
^,^^^ priiicipio ) Momenmm totde Grauis ad momen- 
tum-y quodhahetinphmindinato^ efl -^ njt longi- 



^ -_ __ „ tudo ipfimplaniindinm adperpendiculum'-) cxaus 
principijtanicftinarcluoveritas, ad ipiam vt alij dumtaxat ac™ 
ccllcnnt, alij ncquiuerint explorare, aiij traliere voluerint la. 
dubium, nonnulli ctiam daranare tentarint . Tantum m mge- 
nijs valet^ vei imbeciliitas :, vel curiofa altercandi libertas . Huig 
opinionum diiienrioni, vnde coliors prdudiciorum innumera^ 
mechanicis Doarinis incubuit , aliqua ex parte per me conful" 
tum iri intelligcbam, fi, quod & meum docendi pofcebat ofe^ 
cium , fubobfcuram illius principij veritatem non illuftrareni. 
modo, fed a promotis in dies eciam obiedionibus vindicarem . 
Ad rem itaque aggreillis , quidquid inter anguffias teraporis 
mens feftinanti calamo permifit, hunc in libellum comeci, vbi 
& Galila^i principium , fundamentum fcilicet Dodrinas Motus 
Gramum, Geometrice refiitutum , & comparationem monien» 
torum Grauis in planis feiundis ad Grauitationes , qmbus Graue 
plana concurrentia premit , perlpicue exhibitam agnofccs . 

Ha^c Te monitum voio , Ledor beneuole , vt intelhgas , non^ 
inanis aucupio gloriok , quam rehnquo contentiolis , fed mge« 
mto ad veritatemardore, qua. Mathematicis Difciplims vbique 
debetur , effe me ad fcribendum addudum . Si quid igmir , 1 e di^ 
gnum , hoc in opufcuio effecero , lubens frucre i ii mhil, efiicicndi 
voliintatem gratus ama * 



Digiti: 



zedbyGoOgle 



OMENTl quariiioriislolutionem^ amuitis defideratam : 
quafi Gordianum Nodum pra^fens i\udor , veluti aker 
IviaceGO, non enfe, fed calamo difioluit . Quamobrem ciim in 
hoc Opere ml inueniatur , quod Catholic?e Reh'gioni , bonifque^ 
nioribusaduerfctur, Ideo ccnfeo Typis iilud committipofe, fi 
ita ReuercndiiTimo Pdofepho Clariono Pro Magiftro Sacri Palatij 
Apoftohci videbitur ^ 

I. Ciaropinus MagiilerBreuiiim . 



ImpnmMur ? 
Si videbitur Reuerendifs. R Sacri Palatij Apofu Pro Magiflro . 
/, S. Menattus Archiep> Cyrenen^ Vkefg^ 



Ifnprimatur j 



Fr^ lofeph Clarionus Sacras Theologi?^ Profeffor Sac. Palatij Apo» 

ilolici Pro Magiiier 5 Ordinis Pra-dic^ 
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FVNDAMENTV 

DOCTRlNi^ MOTVS GRAVIVM. 

E T 

COMPARATIO MOMENTORVM GRAVIS 

In planis feiunais ad grauitationes , quibiis Pondus 
plana concurrentia premit * 

\^^ N I V £ R s ^ philofophlas decus , Galikus Galiki 
I? f^0 fiipponit iii fua Mechanica ^ momentum totale_, 

^&rM^M Grauis ad momentum , quod exercet in plano in- 
^ clinato ^ effe , vt efl longitudo illius piani inclinati 
^^^^^. ad perpendiculum 5 fua^queilluftrandx-fuppofitio- 
nis CT96 , momcnta iibera Grauis in planis decliuibus per momen- 
tapeculiariaeiufdemGrauis.exVedependentis. exempiificar. 

Torricellius deinde, magni nommis Geometra , eidem, cui 
Galikus , medio termino inha:>ren§ , totam Galiisei expncationem 
fub Theorematis forma breuius hunc in modum exhibuit; 

3IomenmmmaleGrauisadmomenmm, qmd hahet m flmo 
\ncUnm . efl. vt hngkudo tp/msplam mcUmti ad perpen^culum 

Sit circa centrum AfilMmGrams tnplmo ekmto TC , ^ fu 
phni perpendiculum C E^- -^^'^^^ 
momentum totde Grauis A cid 
momentumpeculiare') quod hahet 
mplano ^C , # , ^f ^C ad CE. 

Producatur reBa DJ per con- 
taBum D, er p^^ centrum A.qus 
ideo perpendicularis erit ad pla- 
num^^Ch er quolibet eentro F 
fiant quadrantis portiones DG ^ 
AEi ^ducaturFG hortKpnta- ^ 
B, &DhAU utraque ad ho--B 

■„ , £L -— ^ "^ ^ "~"""j^^ £qua- 



.1 Pag.27. 




LemmaTor- 
.iccllij 5 poft 
fecundsni-^' 
propofit. de 
Mot. Grai! 
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B C E Isui jK ' 

':^?]f:n Cy^ii:: circmnfirttir li fermdh%?nentr<^ F i^'5 fiie F .^I 
'nricfo F-)titric naoynentuyi^itotcde etiis-^ ijoc tyniorrientiivri 
^.^ hi ntii Hj cid?mrnin~ 




|: '^> r^ijc- h:kt iufiliiJU efi , 'Vl 
lllF^J » I: ioce/lDF ad FU 
\^F FC..d C2~ ob fttnunudinem 
\:-'^::nU'jri:?n - ^t^id ersit -^ ^r. 
I Ujf-^^ CiLtemidcm mo?nentm^'i 
! F: Crsiids conjziLiiti ._/?:/:' mpvjiHo 
\ J .i'i:tdrar2cis Ali -^p.it in pir/icio 

\D ^ 
\n 



l) q:\id! :i?i:is DG 5 /l:'j iri pitijc 

l:i:u t.^^igentis -i didji:.v^c:j}: ^ 

'))! lid^riir. qiicindocjidd^m a^-jjy.- VJ, x^ 

:s co}ni}izcnLt£ i?icl:n:iii'.n>ih2 riuri rii:iidt 5 nec:i: cAiut . 
Duo V lucniiir , cDicLritJLiS ntkio cjuid ^ ac ciubjj , prx-ceaentis 

leorematis concloiioni oiiundere ; vniini ^ quod nonclarc con- 
iter, quonam niodo momentuni totaic:) hoceit, pondiis totale 5 
Grauis A5 ex pundo H fufpenfi 5 ad nioniexitum pecuiiare^ quod 

abet idem Graue 5 fufpenfum ex L? fit^ vtH F ad F L ; alterum ^ 
cpod cumcmomento Grauis ^ exiibrapendentis^ tranfeatur ad 
mQmentiim eiofdem Grauis in plano decliui^ videatiir aiiquid 
prarexigi 5 quo daredoceamur, monientum Grauis A, expunclo 
Lfuipcnii , ?cc]uaie eile momento ^ qiiodidem GraueA retinet in 
plano deciiui B C : ciun enim Graue A a piano inciinato B C fu' 
itinetur momentum ^ quod liabet in planoBC, minus eit pon 
dcre totaii 5 quo cafj Veclis F H non fuitinet totum pondus totaie 
Grauis A, ied tantani totaiis grauitatis partem fuitinet 5 quaotuni 
eft momentum liberum^quod iiabet Graue A in piano B C, quam 
obrcmGraue A, pendens expuncloH^nonell: a^quaie Graiii /1 
pendentiexpundoL: vnde mom.entum Grauis A^pendentis ex 

3unLtoH, admomentum, quod habet pendens exL,cum6ca 
plano decliui.S^ a Vecle fuitinetur, non el% vt H F ad FL » Quodfi 
inteiligamus pianum B C non fuitinere Graue A, fed tangi foiiini 
in D^ipfumque Graue A a Vede totaiiter fufiineri , iicet momen- 
tumtotaie Grauis il, pendcntis expundoH, ad momentum pecu- 
iiare , dum pendct cx L, fit in Vede , vt H F ad F L , ideft 5 A F 
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acl FL^ vel B C ad €£3 noii idcirco tamen mens no/lra^ nefcia 
concipiendi lerLimalio modo, cjuani a conclufione in conclufio^. 
nem gradiendo , potefl per liuiufinodi fuccuffus concludere y mo-» 
mentum totale Grauis A ad momentumj quod habet in plano BC. 

effe, vtBCadCR 1 ■ _ ^ 

Ha.^cfunt5 qu^ Torricelliano Tlieoremati negotium faceffere 
videntur» Nos autem, quotutiusfuoillud candori reftituamus^ 
vniuerCmi dubij caliginem non nullis , quas hic fubijcimus ^ de- 
monftrationibus diffipamus . 

D E F I N I T I O, L 

Quidquid propenfionem ad naturalem motum dcor. 
fiim liabet ^ Graue dicitur * 

D E F I N LT I O IL 

Propenfio illa , feu energia ^ quam Graue liabet ad 
motum versus Terrx centrum^ dicitur grauitas^ vel 
pondus . 

A N N O T A T I O» 

Ex pra^miffis definitionibus facile eft difcemere^ qiiid vox 
Graue, qoid vox gravitas exprimat 5 Etenim vox Graue dicit mo- 
lem j vel exreniionem rei y quam Grauem vocamus 5 vox autem 
grauitas^ feu ponduS:, dicit propeniionem 5 vel energiam^ vel ni- 
ium j quem nioles illa ad motum deorsum habet . Vndc tam in 
mea Diflcrtatione 5 quam in hoc trafetu 5 Graue pro mole rei ^ 
quam Grauem dicimus , vfurpatur 5 idemque eft dicere, Graue ad 
Graue c/i ^ vt pondus totak adpondus totale -> zc diccre , moles ad 
molem eji j ^ut integrum pondus ad integrum pondus « Quod moni- 
tos velim cos , qui 5 reliutis rcbus , cauillantur in vocibus . 

Grauitas, vel totalis eft , vei refpediua. 

D E F I N I T I O IIL 
Grauitas totalis ( quod & pondus totale ,^ vel momen- 
tum totale dicitur ) eft propenfio illa , qua Graue , fi libe- 
rum relinqueretur in aere, motii defcenfiuum inchoaret 



ANNO- 
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ANNOTATIO. 

Hic autem aduertendum eft 5 inter vocem momenti totalis , & 

vocemponderistotalishoc vnum interelTe , quod vox momenti 

totalis preffioreft. cjuia prscisa exprimit admam totalem^ ener- 

giamGrauis, in perpendiculari ad lioriiontem lam pendentis ^ 

vcx vero ponderis totaii§ latior eft , quia non folum exprimit adi- 

uam totaiem energiam Grauis, dum in perpendiculan ad horizon» 

tem pendet, fedetiam fignat ( in Graui non pendentej aamam 

totalem energiam, quam tum exerceret , cum in perpendiculari ad 

horizontempenderets itaque 5 fi Graue conftituatur m plano de» 

cliui, & velimus exprimere eius tqtalem grauitationem yoce mo^ 

menti totaiis , necefie eft addere banc reftridionem , pendens m 

perperdicuhri ad horixontem 3 fi velimus autem exprimere eius to- 

taiemgrauitarionemvoceponderis totahs, nihil addere oportet ^ 

iam enim intelligitur effe illa adiua energia , quam in perpendicu- 

lari ad horixontem haberet . Hinc optims nota^ Audores 5 expref- 

furi aftualem totalem energiam Grauis in perpendiculari ad hori- 

zontem iam pendentis , eam fignant voce momenti totalis ; ex- 

prefluri vero totalem energiam 5 quam Graue ^^in perpendiculari 

adhorixontem non pendensj haberet^ cum in ipfa perpendicu^ 

kri penderet ^ eam fignant voce ponderi§ totalis 5 fiue Grauitatis 

abfoluts. Nosautem^ quia vox ponderis totafis latior eft? & 

clarior 5 quam momenti totalis 5 fere femper vocem ponderis to 

talis pro voce momenti totahs vfurpabimus « 

M O N I T V M. 

Qu^ dicentur in pofterum ^ eum de momento Grauis in plano 
aiiquodecHuimentio fiet, inteiligendafunt deTnomento^ quod 
Graue habet, f oper ilio decliui piano collocatum^ neque alius adhi- 
beripoteftinteikwlus:. inGeometriaenim monftruofum eft afte- 
rere^ folidum efle in plano , quoniam iuxta ApoIIonium Pergeum 
referentePappoA!exandrinohb,7eCoIIec1:e.Mathem» vbi delocis 
pianisjiocusfohdicftfoIidus.Quanquamautem ex arbitrio fit 5 
'nominarebustribuere, ea nihilominus hac lege funt tribuenda^ ut 
jreidefinit^ conueniant, non repugnent* 
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D E F I N I T I O IV, 

Grauitas refpe6tma ( qiiod & mGmcntum peculiare ^ 
vel momeiitum Jiberum nuncupatur) ell: propenfio iila. 
defcenfiua , quam Graue liabet reipeilu aJicuius diftan- 
tix 3 ex qua pendet ^ ■ veJ politionis rei j qua nititur ^ vel 

medij ^ in quo cft * 

V E L 

Momen-tum peculiare, iiue momentum Jiberum 
Crauls , eft propenfio defcenfiua , totaJi fuo pondere ma- 
ior, aut minor pro ratione variarum , vel diftantiarum , 
ex quibus Graue pendet , veJ pofitionum eius rei , qua 

nititur , vel medij , in quo eft , 

Quanquam vox inomenti -Grauis ab eo, qui primus impofuit, 
flitis clare fuerit expiicata , quia tamen , vt experientia comperi- 
musjoonomnes, qui ad meclianica ftudia aggrediuntur, verum 
iiiiusconceptum ftatim airequuntur^ vifum fuit Auaoribus, qui 
deinceps lianc materiam pertraaarunt,cIariores vfitatiorefque voces 
gratiafaciiitatisaPierre, cum neminiiateat, voces ad libitum rebus 
dari. Hincpropeniionemiiiam, quamGravehabetm perpendicu- 
iariadliorizontem, reiiais vocibps momentiabfoiutis &momenti 
totaiis, quibusufifuntGaiiiaeus, & Torricellius, RenatusDefcartes 
vocauitprauitatem abfoiutani^ P. Cafatus dixit grauitationem m- 
perpendtcuiariad iiorizontem • Petrus Erigonius appeilauit poten. 
tiamdefcenfus- Egotumin lioctraaatu, tumaiibi, pondus totaie 
foieo nuncupare^ neque vero putet aiiquis,ea me voce quidquam no- 
uarevelie,cfmivoxponderistotaiis, vel grauitatis totaiis pro mo- 
mento totali Grauis , mimme nouitia |i.t, fed Alns etiam uiurpata 
vtvidere eft apud Renatum Defcartesin 2.par,epiit.pag.a44« vbi 
hxcliabet »•» Mechanici omnes ajferunt .grmmtem re- A 

ktiuam ponderis F, qiiatenus plano A C innitttur , eandem 
habereprQportionem ad grauitatemfuam ahfolutam.atque 
'lineamA B ad lineam AC. Vnde fit apertum , quod mo» 
mentum tot^iie Grauis F in perpendicuiari ad iiori» 
zontem aRenatoDefcartesvocaturgramtas abiolu. 
ta, qu'ce nil eft aiiud^quam grauitas totaiis,vel pondus ^ 
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Morizontem perpendicuiari . • . 

\ Rursus^propeniionem deicenfiuam Grauis , ex aiiqua diitantia^ 
peEdentiS,autinplanodeciiuiconftituti, Defcartes vocat graur- 
tem relatiuam • Gaiiiisus, & Torriceliius , cuni Graue 
pendet es Yeae , feu iibra , appeilant momentum m 
iltu , in quo pendet , vel momentum pecuiiare , cum 
autem Graue piano deciiui incumbit , appellant mo= 
mentumGrauis in piano inciinato; nos nunciipa- 
mus miomentum iiberum Grauis in piano inclinato , 
& momentum pecuiiare, cum ex libra , feu Ve6le ^ 
Graue pendet : Voces itaque ^ grauitas yelatiua , mo' 
mentum peculiare , momentum inplam inclinato , mo?nentmn hberum , d?^ 
firmles, limtfynonym'^, &grauitatem refpeamam Grauis fmgulae 
ipfarum iignificant . 

Quoniam vero refpe-fliua h^c grauitas variis exercetur modis 5 fe- 
:]^ueRtibus eos exemplisiingiliatim explicabimus . 

M O N I T V M L ■ 

Duo 5 ex libra fafpenfa , Grauia contraponderan , idem^ quod 
X\hr?A'i vocetur 5 cuni Equalia momenta non liabent : Ciiin vero 
squalia liabent momenta 5 ideni , ac iequilibrari dicatur» 

M O N I T V M IL 

Cum de Vede 5 libra 5 fane 5 orbiciilis 5 & fimilibus fermo erit 5 
externa accidentia , ^qualiafunt craffities ^ fcabritia 5 flexibilitas 5 
contadus , atque id genus alia) iuxra communemMechanicoriirn 
fuppofitionem remota intelligantur ita, vt Ved:es ^) libr^ 5& funes^ 
tanquamHne;£rigida'5 tam latitudinis ^ tum grauitatis expertes 
fint concipienda * 
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M O N I T V M IIL 

Mechanici omnes ofl:endunt , quod cum Graue ex Vede iufpen- 
fum^ centrum Grauitatis fupra Vedemhabet? quo magis fupra 
horizontem eleuabitur ^ eo minori 5 vt fuftineatur 5 egebit Poten- 
tia : Si vero deprimetur5 maiori. Contrarium euenit, ^ cum Graue 
centrum Grauitatis infra Vedem habet . Cum dernum Graue 
centrum Grauitatis inipfo Vede habet 5 quomodocunque Vede 
transferatur Graue, ^ eadem femper, vt fuilineatur , potcntia opus 

erit 5 
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erit. InprioribLis Cafibus, ideit, cum Graue Ceiitrum Grauita- 
tis fupra, vel infraVeclem habet^iiitelligitur Graue Vedi iiiiiixum 
vna fuarum facierom 5 vel iateruoij iioa vero ita a Vede difiuii- 
tum? ut peiideat a limplici fua linea diredionis^ quemadmodum 
oos toto lioc in opu|culo intelligimus : hoeenimcafu^ ccntrum 
Graiiitatis ipllus Grauis 5 neque fupra Vedem eli 5 neque infra 5 
fedineodem Vede inteliigitur^ exempJigratia , 
Sit A eentrii grauitatis GrauisZ^ 
& ex Vecle BC , cuius fulcimen- ' 
tuni B5 fiifpciidatur Graue Z^ vt 
ex pu nclo D^qiiod ab aliqua Vo- 
tentia In G fuftineatur Jam pref- 
iiOj quam Graue Z ficit in puii- 
6I0 D 5 eadem eft 5 atque illa , 

quam iacit in centro A grauitatis ^ ideoque Graue Z ^ a fimplici linea 
D Afu'3edireclionispendens3 conlideraturj perinde, ac ii centrum 
fuse grauitatis haberet io Vede B C, lioc eft 3 in pvnclo D. Quo calli 
potentia in C 5 quDe Vecl-em , quomodocunque eleuatum ^ liiftinet , 
eadeiii feniper eft = In ijs itaque omnibus, qua? in di/Jertatione di6la ^ 
& bkdkendafufif ( vbi femper Graue popimiis non pendens a Ve5:e 
ita^vt aliquo modo iliftineatur ob adiia;iionem vnius fuoru laterum, 
vei flicierum 5 ad Veilem, fcd pendens a lola linea fuse direciionis^ ad 
Veaem in folo pun6lo aiiigata ; Graue debet inteliigi^ ita pendens ex 
Ve6le 5 vtiifu^grauitatiscentruniineodema vnde pendet^ Ve6le 
tiaberet o 

A N N O T A T 1 O 

Pr.Tcedcns Diftindio -, optime Galiteo inteljeda 5 locum illi 
fccic ^ vt demonftraret celcbrera illam propoiiiionem^ id eil: citm 
parsjkxi a fishiecio pianO') pars ah extrernitate alicuius V eclis fvifline- 
tur-) (Uiotapars ponderis totdis fit momentum illius partis ^ qu(£ a 
Jubiech plano , ^^ quot^i illius 5 qu^ a VeBefuflinetur 5 vt videre ^ 
m f :cundo dialogo Mcciianic, & Moto loc» Qmt demonftratip , &■ 
fi infallibiliscftj nccjuistaraeo dubitandi locus relinquatur 5 ad^ 
licrtcndum cft Gablamm loc» cir» loqui de momentis grauitatis 
partiurn fvxi 5 non parallelogrammi » centrumque grauitatis extra 
Vcdem :)non in Vede 5 inteUigere » Iia?c idcirco raonni 5 ne per 
iicogitantiam quifpiamlabatur « 
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M O N I T ? M IV. 

Citationes margines^ nnllum certi Andoiis nomen indican- 
tcs^ ad meum Euclidem reftitutuni pertinebui^t . 

E X E M P L ^ , M L 

In Iiumidum E B C F in Vafe A B C D demittatiir Graue G ^ quod 
fpecie grauius iit^ quam humidum E B C F, hoc eft^ totaie eius pon 
dus iii aere maius iit , quam pondus to- ^» ^i^ 

taie molis humidi , ipii Graui G ^quaiis 

Graue G tanto ieuius erit , humido ^ 
quantum eftpondus totaie molis liumi^ 
diillicequalis^iiocefl:, Graue G in hu- 
mido non eam totam habebit grauitatem „ 
lem 5 quam extra humidum in aere ^^ 
habebat, fedde taii grauitate detrahetur tantum ponderis, quanta 
dt grauit-is moiis humidi, iili magnitudine sequaiis • demerfum itaq; 
iiuuiicioGrauetantum ponderabit, quanta eftdiiierentia inter eius 
rotale pondus extra iiumidum , & pondus molis humidi , ipii magni- 
mdine 82quaiis : taiis autemdilFerentia^ feu grauitas ^ quam. habet 
Graue G liumido demerfum, eaipfa eft, quc-e momentlim Gra-iis 
m humido iiio nuncupatur . Vnde conitat ^ momentum Grauis^ 
humido demerfi , partem elle ponderis totaiis 5 quod extra iiumidum 
habebat . 

E X E M P E V M IL 

Ex aliquo punao D , in Ve^e B C fumpto , pendeat Graue A ; & 
•./num Ve6tis extremuni incumbat fulcimento Bjaiterum vero extre- 
■num C ab aiiqua potentia fuftineatur . lamgrauitatis pars ea 3 qua; 
iiiilinetur a Potentia in C, re» 
)rfefe424:at momentum , quod 

,;iabet Graue A , ex D iufpen" f. ,:P c 

Kum > quodque dicitur momen^ l\~~] ~-~~-—~^ 

tiim pecuiiare Grauis A , ex "^j 

pVn6lo D fufpenli : Altera pars^ 

jU'ce iuftinetur a fuicimento B, 

iicituriTiomentumimpeditum, fiuemomentum refiftentise, Hinc 

. t , quod quanquam. Graue A, in fe fpeaatum , totum fuum totaie 

pondus retmet , ex Veare tamen, vt ex punflo D, fufpenfum, deponit 

•arLeni iu.^ grauitationis totaiis , ei detraaam a fuicimento B , & reli- 

ua grauic?.s , qua potentiam in C premit , iiia eife dicitur , quam ha- 

^wL luipenium ex D, qu^que, vtdiximus, momentum pecuiiare 

^^uncupatur . Vnde manifeftumeft, momentumGrauis A^penden-- 
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Pr_a?tereaiiGraiieA,non exlongmidine BC^ fed ex Ve^^is C ex 
tremitate , pendeat , tunc preffio Grauis A tota iiet in extreoiitate 
Veais; quamobrem Ve6lis BCnullam in extremitate B preff^nem 
faciet atqueideofulcimentumBnuliamfuftinebitGrauitcUis A^^^^ 

tem,fe(IGraue A,abe.YtremitateCpenden3, totum ibi fuum totale 





pondusretinebit ita, vt , iipotentiaqu^piamR fuftinueritGraue A, 
ex C pendens, eadeni Potentia R integrum totaie pondus Grauis A 
fuftineat, nec Graue ipfuni A^ pendens ez C , peculiare vlium momen 
tum habebft » 

Si deinde-5 febus ita manentibus, in Vefte B C quodcunque pun- 
ftum E alKimptumfuerit , & exeofufpendatur GraueF eiuldemfpe- 
ciei3_& GraiJ' A lequale ; intelligaturtunc in C Potentia jqua^Graue F 
fuftineat , & ea iit G . Energia ^ quam Graue F exercet in E , elficiet , 
vt vna Vea-is extremitas premat fuicimentum B, altera vero extremi- 
tas premat Potentiam in C, & ex didisin principio liuius exempli, gra- 
uitas 3 quam Potentia G iiiftinet , erit momentum pecuiiare, quodTia- 
bet Graue F pendens ex pun6to E , & ea pars , quam fuftinet fuicimen- 
tum B , erit momentum impeditum , hoc eft , erit ilia pars grauitatis , 
quam fulcimentum B de pondere totaii Grauis Fdetraliit. lam veroj 
quia Potentia R fuftinet pondus totaie Grauis A , & Potentia G fufti- 
net momentum pecuiiare Grauis F, dute Potentiie R, G {imulfumptae, 
fuftinebuntgrauitatesduoruniGrauium A, & F, ideft , fuftinebunt 
pondus totale Grauis A, & momentum pecuiiare GrauisF. Vnde 
paiam eft , Graue g cum pendet ab extremitate Ve£lis , nullum habere 
pecuiiare momentum;, ihd totum in ea ilium totale pondus retinere , 
cum vero pendet ex quocunque aiio Veftis ioco , retinere in eo pecu- 
'lare momentum, quod tanto minus eft fuo ponciere totali, quanta eft 
pars illa grauitatisj quce faicimento B fuftinetur. Ciim itaque Graue A 
ab extremitateC, & Graue F ab E pende.t , tuncdefcenfiua preffioj 
quam. extremitas C Veilis habebit , componetur ex pondere totali 
Grauis A, & momento pecuiiari Grauis F , ex E pendentis , 

E X E M P L V -M III. 

^^teliigatiir Graue A plmo reiiftenti B C innixum, & ad iibram D E, 
vt: in Dunc]-f)D.,:ini<rttum, fitque F fulcimentum , & fa61:is i^qualibus 
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dittandjsFEj-FDjluipeDciaturex E GraueG, cuius totale pondns 
miniis iatpondere totali Grauis A . Gonftat, tantam prellionem Gra- 
ueGfaclurumefTeinpimiloEjquantiimeftfuunitotale pondusi & 
quia 5 cum extremum E libm versus G premitur ^ huiufmodi deicen- 
liua preirio attoilit, lioc eil:, in fublime 
premit extremum D, tanta vi , quanta 
premitE verfusGj preffio verotapta 
eft, quantum eft totaie pondus Gra- 
uisG'- ideoGraue Gtantum fuftinet 
ponderis A , quantum eft fuum pon- 
ciustotale, & quanto maius eft Graue 
Gjtantomaioremponderis A partem 
ibftinebit. Hinc eft, quod Graue A 
premjt pianum. B C, non integro pon- 
dere fao totali ^fed grauitate tanto minore , quantum eft pondus to- 
taie Grauis G,ide6que Graue A in expoiita liYpotheii non retinet in A 
totum fuunipondus , fed foiam ponderis parteni , qusB eft difierentia ^ 
quantopondustotaieGrauis A excedit pondus totaie Grauis G ° ea 
/eroparsj quaGraue Apremit planum BC, iuxta diAam hypothe' 
iim , dicitur momentum peculiare Grauis A . Vnde patet, momentum 
pecuiiare Grauis A in data hypotiieli partem eile ponderis totahs ipllus 
Grauis A , 

Et ad maiorem claritatem , ponatur Graue A efTe librarum f o, hoc 
per fe foium prerneret planum B C tanta energia , quai;ita eft preffio 
quam pondus fo. librarum poteil cfficere . Ponatur iam in extremo E 
GraueG, exempiigratialibrarum lo. quoniam diftantia DF 'cequalis 
eft diftantiai F E^ Graue G iliftinebit tantam partem ponderis A, quan 
tumeftpondus lo. Ubrarum, & preiHo tuncGrauis A in pianoBC 
non erit ampiius librarum fo. fed 40. , quod ii Graue G ita augeretur , 
vteiustotale ponduseiletiibrarum 20. tuncpreillo, quam Graue A 
eificeret in piano B C , tanta elTet , quantum eft pondus 30. librarum , 
& hupc in modum pondus totaie,hoc eft, momentum totale Grayis A, 
in duopartiaiia momenta diuiditur : vnum eft iiiud , quod ei detrahi- 
tur aponderetotaiiGrauisG, fuftinentis tantampartemj quanta eft 
grauitatio ipiius Grauis G • & iiocdicitur momentum impeditum : al- 
terum eft reiiquum. pondus Grauis A , quopremit pianum B C , & di- 
citur momentum pecuiiare , quod iiabet Graue A , cum a Graui G h- 
bratur . V nde patet > momenta Grauis eiTe partes fui ponderis totahs 
SiyeroGraueGintantumaugeretur j vt eius totale pondus gsquale 
di^tponderi totaii Grauis A , tunc Graue G ^quiiibrarettotum Gra- 
ue A 5 quo calu Graue A nulio modo planum B C premeret , ied dum- 
taxat tangeret, & tam momentum Grauis A , quammomentum totius 
Grauis G =, eiiet momentum totaie impeditum , & neutrum Grauium 
pecuiiare mom.entum haberet , 
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§ltAh msiior fequemi exemplo concllietur fkciUtas, boc lemmaprJ 

Si de medietate aggregati duariim iiixqiialium quan- 
titatum j minor quantitas detrahatur , reJiquum medie- 
tfiti difTerentix earundem inxqualium quautitatum cft 
'xqualc^ • j 

Sintins^qualesquantitatesAB maior , & B C minor j earam ag^' 
gregatum lit A C , quo diuifo bifari^m in D , erit D C medietas totiiis 

aggregati A C : ii ex D C mi- 

Vlov. quantitas B G detraha- 

tur ^ Dico 3 reliquam D B ^___ 

tr-quaiem elfe medietati dif- ^~^^^~^ ~^~~~~~:^™-^ 

fereiititpinter AB,&BC. ^ ^ ^ ^ A. 

Fiat A E iequaiis minori 
B C ; erit E B diflerentia , qua A B excedit B C . lam , quia A D ex 
conftruaione osquaiis eft D C, detradis asqualibus A E, & B C rema^ 
iietEDa^qualispB- quamobrem DB erit medietasipfiusEB, lioc 
eit 3 niedietas diiTerentiie^ qua maior A B minorem B C excedit . Quodl 
erat demonftrandum . ^^ 



C O R O L L A R I V M I 

Conftat ex didis , -medietatem aggregati duarum In^ 
qualium quantitatum tantbmaiorem efle minore quan« 
titate j quantb minor eft maiore , 

Inprxccdenteligura quantitas DQ qux cft medietas 
aggregiiti A C , tantb maior eft minore B C , quanta eft 
DB , &c quantitas AD , qux xqualis eft DC , tantb mi-» 
nor eft. maiore AB , quanta eft ipfa DB ^ 

C OROLL AR I VM IL 

Vndt infertur , medietatem aggregati inxqualium 
duarum quantitatum qSg mediam Arithmeticam intcr 
minorem , maioremque quantitatem . 
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Jnfertur etiam ., mediain, triurn quantitatum in pro- 
greffione arithmetica effe maiorem medietate maioris 
termini . 

Cum enim ADtnaior fitD E , yei DB, ipfa erit .maior medietate' 
totius AB 4 ied A D ex praecedenti CoroUario eft media Arithmetica 
interduas AB^BC^mediaigitur AD maior erit medietate maioris 
terminiAB. 

£ X E M P L V M IV. 

Ex iibra DE, cuius fulcimentum F, pendeant Grauia A, G, inter fe 
insequalia, eiufdem tamen fpeciei^ ita , vt maius Aad niinus G iit ? 

vt E F ad F D . Grauia 

D , F E 



in '^quiiibrio 



D 



A 



Conitcr. ad, 
6. &7-prop.|A 5 G 5 

c^qucponder» , — .t< /t- 

■|braDE condat vnicum 
Graue 5 cuius grauita- 
tis centrum eft pun- 
aumF/ " - ■ ■ 

Quia vero centrum 

b Federici^gi^^^iuitatis diuidit Gra- 

Corumandi-. ue ADEG ^- in duo Grauia sequaiium momentorum ^ quas mO' 

"!atntl"kf- ^"^^^^^ ? !^^^\^^ iunaa, ^quaiia funt ponderi totaii totius Grauis 

. iib. I. dc ADEG 5 ideo tam m_omentum partis F E G , quam momentum par- 

Si GTda"-:^^^ -^^^ ' «quaie erit medietati ponderis totaiis totius Grauis ADEG- 

^& quia partes FE , FD iibrse iine viio pondere iupponuntur , erit id^ 

circo tam mom.entum Grauis G , quam moinentum Grauis A, sequ 

|e medietati ponderis totaiis Aggregati ex Grauibus A , & G , atque 

exLprfficedentiumGoroii.momentum minoris Grauis G eft tanto 

maius pondere totaii minoris Grauis G, quanto minus eil: totaii 

pondere maioris Grauis A , iioc ePc , quanto momentum maioris 

Grauis A minuseft totaii pondere ipiius Grauis A ; quarc per 2o co- 

roii. preced. momentum cuiufque ex duobus Grauibus inequaiibus 

AjGaiibraDEin £equiiibrio pendentibus, ell: medium aritiimeti- 

cumintertotaiepondus mmorisG, & totaie pondus maioris A. 

In fubiefta figura fitGraue AB,'planoOP innixum , &ad ex- 
tremitatem iibrx DE aiiigatum, iitque F fuicimentum ^ faaiique 
«quaiibus diftantiis FN, FD, fufpendaturexNGraueG eiuflem 
fpeciei, & Graui A B minus . Inteiiigatur deinde Graue HK eiuiliem 
fpec-ieijGrauiGEequaies&exDfufpenfum. EritGraue AK iequa» 
ie aggregato ex GrauibusAB, &G, & pondus totale Grauis AK 
jequaieeritponderi totali duorum Grauium AB, kG, limuiiun»: 
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cloriim. lamGraue AK diuidatur induoKqualiaGrauiaj iitqiie 
QKmedietastotiusGrauisAK; pondustotaie Grauis QK sequale 
erit medietati ponderis totalis Aggregati ex duobus Grauibus AB^ 

& G» 
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Praeterea 5 quia ^qualk Grauia H K , & G ex t^qualibus diftantijs 
D F 5 F N lufpenduntur , aequalia idcirco moment^i habent ^ quse 1110- 
menta^ ex diais in fine ^.exempli, eadem funt, ac eoriim totali:i„ 
pondera » Nunc inteiiigatur Graue G, ex N in Eita translatum , vt 
cumGrauiAB in sequiiibrio coniiftat • ex diais in principio liuius 
exempiijmomentumGrauisG^expunao E pendentis, ^quaie eft 
niedietatiponderis totalisGrauium AB, <&G, limulfumptorum, hoc 
eft, ^quaie ponderi totaii Grauis QJC» lam vero , 11 momentum 
Grauis G^ ex N fufpenii, lEquale eft totaii fuo ponderi, hoc eft, ^squaie 
totaiiponderiGrauisHK., & momentum eiufdem Grauis G 3 exE 
fufpenii5'Jequaieefttotaii ponderi GrauisQK, mamfeftumeft,quod 
diftantia N E ponderi totali Grauis G ex punao E fufpenli tantam 
auxerit orauitatem, quantum eft pondus totaie Grauis QB . Quam- 
obremmomentumGrauisG^exEfuiiienil, tanto maius eft totah 
pondere Grauis G , quantum eft totaie pondus Grauis QB , ^ 

Tandem, quia pondus totaie Grauis QK lequaie eft medietati pon- 
deris totaiis Agureeati ex duobus Grauibus A B, & G, 11 de totali pon- 
dere Grauis Qt"'detraiiatur totale pondus minoris Grauis G^ideft^to- 
taie pondus Gjmiis H K, ex antec.Lem.remanet pondus totaie Grauis 
Q Bkiuale medietati diflerentiie , qua pondus totale maionsGrauis 
AB' excedit pondus totaie minoris Grauis G: fcd pondus totaie Grauis 
O B ex demonftratis oequale eft differentiai^qua momentumGrauis G, 
exl^; (ufoenli,excedit pondus totale ipilus Grauis G ; momentu igitur 
miiiOi'is Grauis G,ex E ilifpenii , tanto maius eft totali pondere ipiius 
Grauis G, quanta eft medietas differentie inter pondus totele maioris 
Grauis AB '&^ podus totale minoris Grauis G^quia aute,vt iupra diutu 
fuit, momentu Grauis G, ex E fuipenft,tanto niaius eft totali ]X)ndere 
eiulciem Grauis G /quanto momentum Grauis_A B , ex D pendenUs , 
miiius eft totaii eiuidem Grauis A B ppndere ideo momentum Gra-; 
uis AB, ex D pendentis,tant6 minuserit pondere to taheraldeniLO ia- 
-^-^— — "■— — — - — -.™--«---_---™— ^^ .^-g 
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Condu/io ; 



Conclualo i. 



Concki fio 3 J 



Conflufio 4 



"ois AB, quanta eft medietas difFerenti£e inter pondustotaie 'ipiius 
maioris Grauis A B^ & pondus totaie minoris Grauis G, 

Cum ighur m<squdia duo Grauia , ex mcequalium brachiorvrrjz^ 
librapefjdentia ^ in ceqHilibrio confiftunt ? 

Momentum ininons Grauis , ex diibnria maiore fufpeiiii ^ tan-» 
to maias cft totali pondere ipfios minoris Graujs ^ qiianta eft me~ 
dietas differenti.^ inter totalia maioris, & minoris Graiiis pondcra, 
^ IvlonientLim maioris Grauis , ex diilantia niinore fufpeofi ^ tan- 
to minus eft tptali ipfiusmaioris Grauis pondere^ quanta eft me 
dietas difFerenti^ inter totalia maioris, & minorisGrauis pondera 

Pondus totale minorisGrauis ^ momentum vtriuslibei ex ipfis 
Grauibus^ &pondus totale maions Grauis ^ funtin Arithmenca 
progreffione . 

Vnde colligitur, momentum minoris Grauis ^ ex maiore ^- 
ilantia fufpenfi, minus eilc pondere totali m.aioris Grauis , cx mi- 
noredillantia|Dendentis: contra vero , m.omeotum maioris Gra» 
uis pondere totaii minoris maius effe <. 

C O R O L L A R I V M L 

Manifeftum ex diais eft , cum insqualia duo Grauia, 
ex libra fufpenfa , funt in xquilibrio , vtrius libet Grauis 
momentumeffemaiusmedietate pondcris totalis maio- 
rJsGrauis3 cum enim illud momentum fit medium 
Aritlimeticum inter pondus totale maioris Grauis, & 
pondus totale minoris , ex coroll. ad fcliolion poft ter- 
tmmExemplummomentumvtriusIilxt exipils Graui, 
bus maius eft medietate ponderis totalis maioris Graui*s , 
vt didum eft , 



COROLLARIVM 



IL 



Uocflt,vtmomentumcuiufcunqueGrauis, ex ali- 
qua diftantiafupenfi,aliudque Graue xquilibrare deben- 
tis, necsquale, nec minus medietate ponderis totalis 
emfdem urauis efl^e poffit . Quando enim momentum il- 
l^^^fwm snon eilet medietate ponderis totalis fufpenfi 



Grauis 
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Ci R A V I V -M.&c. 

illnd xqiiilibraret ita , vt tcile momentiim retinerct 
A N N O T A T I O L 

QuisqiiJsdeterminationcm quantiratis momenti, qyodhabet 
ytruralibet incTqualium Grauium y ex bracliiorum ina:-qualium 
libra in arquilibrio pendentium 5 phyfice ip quarto prim^ Jmpref- 
iioniscxcmplo dedudamperpendet, eamque cum altera, inpra^- 
ccdcnti cxemplo huius impreffionis geometrice inftituta^compa- 
rabit^ fidli is cjuidem negotio intelhget 5 phyficas dedu(5liones 
cffe incertas, Geometricas , contra, certiffimas : IlJic fola infpedio 
phyfica fadsperfuadebat, momentum minoris Grauistantomaius 
cile pondcre totali eiufdem Grauis, quanta eft differenria interpon- 
dus totale minoris , ac pondustotale niaioris Grauis : HkGeome- 
trica demonftratio certo ftatuit, augumcntum ponderis ie minori 
Graui:>quod cum maiori in asquilibrio confiftit , tion efle integram 
diffcrenriam^ at medietatem differenti^, inter pondus totale maio- 
ris , ac ppndus totaie minoris Grauis , notandum eft tamen 5 
ambas rnomenti detcrminationes nobis ufui fuifle ad demon- 
ftrandas duas tantum propofitiones negatiuas, vnam fcilicetj quod 
momentum Grauis ex libra fuipenfi , non componitur ex multip 
licatione ponderis io diftantiam^ aiteram) quod pafTiones momen- 
rofEm Graufiim insequafium , ina:quilibrio ex iibra pendentiumj 
non funte^dem, ac momentorum eorundem Grauium afeiun- 
iftoFum Vedium extrernitatibus fufpenforum : licet vero pra^did^E 
dctcrminarioncs aliquantum inter fe diftentiant ^ ad demonftran- 
dum tamenidem propofitum omnioo confentiunt : id quod fit^ 
ciim rcs demonftranda , vera eft . 



C O R O L L A R I V M,. 

Ex di£tis colligituis phyflcas inipedioiies ^ nifi cla^ 
fiorcsperfeiplx fint, quam iit aliquid dubitationis pa- 

tiantur j comprobandas femper elTe Geometricis demon- 
flrationibus , fine quibus non foliun nulk ceititiido de 
natura , ac paffionibus rerum , quantitate afFeftarum , 
habcFi poteft , fed etiam fiicillimc io id peccatur ^ ... ut pro 



Digiti: 



zedbyGoOgle 



PVNDAM ENTV' M DOCTRIN^. 



veris admittaiittir ea , qnx g cum falia fint 5 meram Ve 
ritatis jfpeciem prxfeferunt 5 vt non niillis accidit ^ qui 
pJiyfico dumtaxat ratiocinio dudi , afferunt 5 Circu 
lum infinitorum laterum effe Poligonum , id quod fi ad 
geometricum rigorem expendant 5 vel demonftrata ab 
Euclide in 2. propof lib. j.elem. tantiim confiderentg 
inuenient 5 tantiim abelTe a vero j quantum abeft 5 ut 
minima quvepiam pars circumferentise pojdk cile redta 
linea . Idem prorsus aliis etiam zccidk^ qui opinantur ^ 
ciim differentia inter duas propofitas magnitudines mi- 
nor eft quauis data quantitate, duas illas magnitudi^ 
nes iiiter fe xquales eile : quoci fane a reda Geometria 
ftablegandumj quantumuis enim minima fit difFeren^ 
tia inter duas magnitudines , ckre tamen nobis femper 
reprxfentat earundem magnitudinum in^equalitatem , 
exque propterea magnitudines ad sequalitatem propiiis 
quidem accedent , nunquam vero ^quales erunt . 

A N N O T A T I O IL 

Ciimcx Vefte duo pendent inxqualia Grauiaita, 
vt diftantix fint in reciproca ratione cum ipfis Graui^ 
bus y pondus totale minoris Grauis , ex maiore djftantia 
fufpenfi, momento maioris Grauis, ex dift^ntia mi^ 
nore pendentis 3 xquale eft « 

ExVeaeHF^cuiusfulcimentumFj pendeant in-jequaliaGrauia 3 
G quidem minus , & A maius , ita , vt Graue A ad Graue G lit vt di^ 
ftantia HF ad diftantiamj 
D F , Dico 5 pondus totale .K B F 

Grauis G momento Grauis ^ ""^ '^ ~™~" 

AjexDpendentisj sequale 
efTe. 

Lbicindatur ex Graiii A 
pars C5 cuius totaie pondus 
iEquale iit ponderi totali 

GrauisG; erit pondus to- , . 

taieGrauis A adpondustotaieGrauis C, vtHF ad^¥D7& diui- 
yendo . pondus totaleGrauis B ad pond us totaie Grauis C erit , vt 

——_______ eit 
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Graue A , qui a diiabus poCentijs , inH, & F appiicatis, liiftineatur • 
eritpotenm^i,i,t ad potentiam inB.^ h vtHD adDF iioc eft vt 
pondus totaie Grauis B ad pondus totale Grauis C , & componendo 
dua3 potentiiB ni H , & F , iimui i umptse , ad potentiam in h/c erit vt 
pondus totale Grauis A ad pondus totale Grauis C , vel G : fed duee 
potenti^ m ,F, & H, fimui fumpta^, ^ funt ^quaies ponderi totaii Gra- 
uisA^ eritpondus totaieGrauisAadpotentiaminH^ vt efl idem_ 
pondustotaieGrams A adpondustotaleGrauisG^ ex H fufpenfi • 
quapropter potentia in H '• ponderi totaii Grauis G jequaiis erit • fed 
poLentiamHCpofitofaicimentoF, ioco potenti^inF) ex demon- 
ftratis Hi Prop. a. liuius, 'cequalis eil: momentopecuiiari Grauis A 
ex D fulpenli-pondus igitur totale Grauis G '<3equaie eft mo.mento pe 
culiari Grauis A, ex D fuipenii , quod erat oftendendum . 



E X E M P L V M 



V. 




Inplanodeciiui AB inteliigatur Graue D, fitque DF iitiea dire- 
aionisj fecundura quam Graue D propenf onem ad motum deorsiim 
exereet. Quia pianum A Breliftendo, fuftinet partem ponderis to-| 
taiis Grauis D ^ hoc fit , vt pondus tota.ie Gra- 
uis D diuidatur in duo momenta partiaiia • 
vnumilludeft, quod ei a pianodeciiuidetra- 
hitur 5 & dicitur momentum impeditum ^ vel 
niomentum reflftentias ; aiterum eft propen/io 
illadefcenfiua, quaGraue D in fua iibertato 
re.iiiilum3 inchoaret motum deicenfiuum per 
planum AB, & dicitur momentum iiberumj 
vel. oon irnpeditum , in plano A B, 

lam vero , quia Graui D, in fe fpedlato , nul- 
ia ineft alia propenfiodefcenfiua pr^ter eam, 
quam iiiumiili totaie pondus tribuit, indubi- 
tatuoi erit , quod addito pondere , feu momento , quod a plano B A 
detrahitur , ponderi , feu momento non impedito , quod ei remanetj 
aggregatum. i^equabitur ponderi fuo totaii : Grauis igitur momenta 
paitiaiia , iunt partes fui ponderis totaiis, lioc eft 3 fui momenti tO' 
talis , 

Ex di6lis manifeftum eft , idem Graue maiorema & minorem ha- 
bere polle grauitatem. pro varijs tum diftantijs g ex quibus pendet 
tum. pofitionibus rerum , quibus innititur j ac medijs in quibus poni' 
tur . Et momenta pecuiiaria Grauis , ex libra fufpenfi , nuiiare aiia 
a momentis Grauis in plano deciiui diflerunt 5 nifi modo ; Vnde 
quamuis iliud 3 quod in plano decliui dicitur momentum liberum 
Grauis , in iibra vocetur momentum peculiare y vtrunque tamen & 
momentnm liberum ,& momentum peculiaredicipoteft. 

At vero 3 quo clarior iim 3 in Tyronum gratiam afFeram momenti 
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dciiniaonem , quam m pag. 6. fiix Mech. iiis verbis tradit Clariili- 
inus Gaiil^us , 

Momento e hpropenjtone di andare al baffo cagion^s non tmto 
dalla grapiita del mobik ^ qmnto ddla dijpofitione 5 che hahhiano 
tra diloro ditierji Graui ^ mediante il qual momentofivedra moltt 
volte un corpo rnengraue contrapefare njn altro di maggior grauita -j 
come nella ftadera finjede njnpicciol contrapefo ai\are un altro pejo 
grandiffmononper eccejfo di grauita ^ ma ben per lontananKa 
puntodoue ^viene fojienutala ftadera 5 la quaie congiunta con iagra- 
uita del minor pejogli aggiunge momento 5 fj?^ irnpeto di andare al 
bajfo-^ col qualepuo eccedere iimomento deitaitro maggior Grauei 
e dunque ii momento queifimpeto di andare ai hajjo compofio di 
grauita^ pojitione -i ed altro j daichepofja efjere tai propenjione ca- 
gionata » 

Quis quis definitionem hanc a Galilxo explicatam 5 iedulo 
perpendit % non folum agnofcet , illam ad vnguem ijs rc/pondere 5 
qux pr3?cedencibus nos exemplis explicauimus 5 veriim etiam in 
reiliget 5 momentum peculiare Grauis elie 5 non fchoJafticum 
aliquod Blittri , diueriiidcircogeneris a pondere totali eiufdem 
Grauis^ fed totaiem preiTionem defcenfiuam idcH totalem gra- 
uitatem , vel autlam 5 vel imminutam ex diiiantia -, vel poiitione 
rei, quaGraue nititurj vtque grauitates , inter fe eiufdem funt 
generis, ita Grauis momentum 5 eiufque totale pondus 5 cum 
ambofmtgrauitatcs , eiufdem generis effe. Et, ne qua ex vocum 
fimihtudine iuboriaturconfufio , opera? prerium erjc aduertere^ 
vocem momentum') vt vniuerfalem, varijs applicabilem c& 
fubiedis^ eiufque fubiedi , cuiaptatur, naturam fequi » Exem- 
pii gratia , Ciim dicitur 5 hoc eji negotium magni momenti -y nil ex- 
plicatur aliud , quamnegotium magnum (vuigby di grande im- 
portanx^ ) X quare vox mommtum prefse 61011 magnitudinem 
( fimportan^a ) nQgotij. Cumdicitur, momentum temporis j ex- 
primitur exigua temporis particula 5 vnde momentum temporis 
parsefttemporis; atqueideo eiufdem eft naturc-e cum tempore. 
Cumdicitur, momentum. i>elocitatis innuitur ahquis velocitatis 
gradus^ quapropter momentum njeiocitatis pars eft integr^^ & 
maxim;^ velocitatis mobilis 5 ideoque eiufdem cum veloci^rate na- 
tur^eft. Cum tandem dicitur 5 momentum grauitatis -^ vdmo- 
mentum Grauis •, diquo infitu collocati , proprie exprimitur pro. 
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fi libe- 



penfio^ hocdU nifus ille, quem Grauc retinet , quo 5 
rum rdinqueretur in aere , inciperet defcendere, quia veroiuxta 
varias, ex quibuspendet^ diftantias , variafue inclinadones , mt 
media., in quibus collocatur^ Graue rednet ina^quales propen- 
fioness ideo^ cum defcenfiua propenfio repra?fentat integrum 
pOndusGrauiSj dicitur momentum totaJe^ vel poiidus torakj 
cum autem propenfio defcenfiua non repra^fentat integrum pon-< 
dusGrauis, fed eo maior eil 5 autminor^ appellaturmomenrum 
peculiare^ autmomcnturaliberum Grauis , Hinc manifeitum eft, 
momentum Grauis nihil quidquam differre i grauitate , idemque 
eflc 5 dicere momentum Grauis 5 ac diceregrauitatem refpediuam . 
Tyro^ igimr caueat ^ ne momentum Grauitatjs cum momento 
vdocitatis confundat i aliter in grauiffimos hbetm errores . Ve- 
rum vbi GaliJxus ait momentum componi digrauha^ pjftione-) 
ed akro , non ea eft fententia 5 vt talis compofitio per muitipiica- 
tioncra fiat ^ fed, vt momentum Grauis oriatur ex duobus entibus^ 
coniundim concurrentibus ad momenti conftitutionem 3 ideft, 
ex pondere totali Grauis , quod diminutionem 5 vel augumen- 
tum grauitatis redpir , & ex pofitione 3 huiufmodi diminutionem, 
vel augumcntum producente» 

Repetatur tum figura, tum conftruaio in vltima paite 4. exempli 
poiita.&oftendatur, vt ibi^ quod transferendoGraue GexNinE 
ita 5 vt 5 faipenfum ex E cum niaiore Graui AB in aequiiibrio confi- 
ftatjdiftantiaN E auxerit tantam grauitatem ponderi totali ipfius 
Grauis G , quantum eft pondus totale Grauis QJ3 3 ideft quajita^ 




eft medietas dilierenti^ inter pondus totale Grauis A B 3 ac pondus 
totale Grauis G ; & quia in exemplo quarto oftenfum eft momen- 
tum Maioris Grauis A B , ex D fufpenfi , tanto minus effe ponde- 
re totali ipfius maioris Grauis A B ^ quanta eft medietas diileren- 
tiBs inter pondus totale Grauis A B ^ ac pondus totaie Grauis G , pro- 
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pterea manifeftum erit , quod momentum Grauis G, ex E iufpenii , 
oritur ex aggregato duorum ponderum ? hoc eft , ponderis totaiis 
Grauis G 5 &medietatis diiFerenti^ inter pondus totale Grauis A B 
&pondustotaleGrauisG' itemquod momentum maioris Grauis 
ABj exD fufpenfi, oritur ex diiferentia , qua pondus totaie Gra^ 
uis A B excedit medietatem diflerentiffi inter pondus totale ipiius 
Grauis AB, & pondus totale minoris Grauis G . 

Viterius in fequenti figura ex VefteFE, cuius fulcimentum F^ 
pendeatGraueG, quod refiitenti plano B C innitatur; Graue G 3 
ciim niiiil , quo iibretur , habeat , tantam faciet in plano B C preilio- 
neni , quantum eil: totale eius pondus . Si deinde Graue G , ex E fu» 
fpenfum , in aiium Veclis iitum , vt in H , deferatur , atque in extrC' 
mitate E Vectis appiicetur potentia qu'£piani , quos Graue G, ex H ih 
fpenfum , fuftineat ; tunc pondus Grauis G 3 ex H fafpenii , partim a 
potentia in E , partim etiam a 



F fr 



G 



B^ 



fuicimentoF , fufliinebitur 

fed ex diclisinrz. Exemplo, 

pars ponderis ^quam fuftinet 

potctia in E, reprefentat m.o- 

mentum Grauis G, ex H fuf- 

penii^ erit momentumGra-» 

uis G 5 ex H fufpenii , tanto 

minus totali ilio pondere , 

quanta eft ea ponderis pars^ quam fuftinet fulcimentum F ; fed 

ars ponderis 5 quam fuftinet fulcimentum F , tantaeil:, quantum„. 

t pondus 5 quod diiliantia E H detrahit ex pondere totaii Grauis G; 
erit idcirco momentum Grauis G , exH lliipenii, tanto minus to. 
talifuopondere,quantum. eftpondus^ quod ex iplb GrauiG de- 
traliitdiftantiaEH . Quamobrem hoc in cafu momentum Grauis G, 
ex Hfufpenfi , oritur ex pondere totali Grauis G 5 & ex ponderis par- 
te , quam diftan tia E H detrahit , Hinc iucem capit diauni iiiud Ga- 
iiisei 5 quod momentum Grauis componitur ex pondere , & diftantia- 
nihilenimaliudiigniiicarevoluit Vir doaiiFimus, niil, quod mo- 
mentumGrauis,exlibra, feu Ve6i:e iulpenii , componatur ex pon-^ 
dere totalijpiius Grauispendentis , & ex pondere ,quod ei addit , de- 
traliitue diftantia : quapropter iiuiufmodi compoiitio interdum per 
additionem, interdumetiamperfubtraaionem, liabetur . Quid ii 
probauero , fieri nulio pacTio poife , vt per muitiplicationem ha- 
beatur? res nonnuliis,qui meciianica ftudia vix a limine faluta- 
runt, fortaflenoua ; fed facillima demonftratu. 

Ponatur in praecedenti figura pondus totaie Grauis G librarum 
20. 3 & diftantia EF tripla diftantine FH, erit EF tres liiarum partium, 
quarum HF eft vna . Multiplicetur igitur pondus Grauis G, ex E fu- 
fpenli,per numerum partium diftanti^ EF,hoc eft per 3 ] produ61:um 
erit 60: momentum igitur Grauis G, ex E fuipenfi , efi"et librarum. 60. 
fedexCoroll.adPropo^. momentum GrauisG,abextremitate E iu- 
fpenfi,idem eft,ac totaie pondus Grauis G; pondus igitur totale Gra- 
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iiis G eiiet librar.6o. quodeitc6d^^ 

librarum , Non ergo monientum Grauis G, ex E fufpenii compo 
nitur ex multiplicationeGrauisG,& diftantiisFE. Pnpterea quia 
momentumGrauisG, ex Efufpenil, ad momentum- eiufdem Gra' 
UisG,exHpendentis,aeft, vtEFadFH,EF autem tripla eft di. 
ftantite F H , erit momentum Grauis G , ex E iufpenfi , triplum mo- 
menti ipfius Grauis G, ex H pendentis • M ex diais momentum Gra^ 
uisG exEiuipenii, ell; librarum 60. , erit idcirco momentum Gra- 
uis G 5 ex H pendentis, librarum ao. fuit poiitum pondus totale Gra- 
uis G. librarum 20. 5 erit igitur momentum Grauis G, cx E ilifpenii, 
^quaie fuo ponderi totali , quod tum di6i:is in fecundo exemplo, tum 
rationibusomnibusMeclianicis repugnat. Non ergo momentum_) 
Grauis , ex Vecie fuipenli , ex multiplicatione pondei-is , & diftantise 
componitur. 

Deceptio fane, qiix iiifedit menteni aJiquorom , exiftimantium, 
Grauis momentum ex multiplicatione ponderis 5 & diiiantise com- 
ponij ex eo ortum liabet^ cjuod viderintj moracnta Grauium ^ 
in iequilibno pendentium inter fe effe 5 vt produda ex raultiplica- 
tioiie ponderum io diftantias » 

Exempll caufa, ex libra C D, cuius centrum E>pendeantGrauia A, 
& B, quas iint in sequiiibrio- erit D E ad EC^ ^ vt Graue A ad Graue B.^ 
hoc eft, c vt pondus totaie Grauis A ad pondus totale Grauis B* ideo' 
que produ6tum ex muitiplicatione ponderis totalis Grauis A in di^ 
ftantiam C E, '^ xqmlQ erit produiSto ex multiplicatione ponderis to- 
taiisGrauis B in diftantiam. 
D E : & quia mom.enta Gra- ^ 

uium A 5 & B ilmt inter fe 
82quaiia , erit momentunij 
Grauis A ad momentum 
Grauis B , vt produ61:um ex 
multiplicatione ponderis A 
in diibmtiamC E ad produ- 
6luni ex multiplicatione ponderis B in diftantiamED: quo Et^ Vt 
poiito Graui A librarum 30. & Graui B librarum 10. , hoceft ^ in tri- 
pia ratione , D E fuerit tripla diftantise E C, fumptaque E C, vti vni« 
tate , fuerit D E tres iliarum. vnitatum ; vnde ^ cum dei,nde pondus B, 
quod eft iibrarum lo. , multipiicatur per numerum 3. 5 confurgunt 
librce^o. promomentoGrauisB, quemadmodum cum multiplica- 
tur pondus A , quod eft 30. librarum , per vnitatem. 5 confurgunt li- 
brse 30. pro momento Grauis A . Quod in caufa eft , vt putent , tam 
momentum Grauis B^quammomentumGrauis A, eflelibrarum^o. ^ 
tandemque conciudant , momenta Grauium. ^ ex iibra iufpenforum , 
componi per muitiplicationem ponderum iti fuas diftantias . At 
enimlonge aliter fe res iiabet ^ quanquam enim iuxta fupra diitum 
calculum momentum Grauis A ad momentumGrauisBiit , vt 3.0, 
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ad 30.5 niliiiominus tum momentum GrauisB^ tum momentum 

Grauis A, non eft librarum 30, Quoiiiam , cum in Exemplo 4. proba. 

tum fitj momentum cuiufque ex duobus ins^qualibus Grauibus ^ in 

^quiiibrio pendentibus ex libra ins^quaiium brachiorum 5 eilenie 

dium Arithmeticum, interminus, ac maiusGraiie- cumque in jio- 

(Irahypotheli Graue A fit lib.^o.^ & GraueB. lib,io. : mediaqudnti- 

titas Arithmetica ideft mo- 

mentum cuiufque cx ipiis j^, 

Grauibus 5 eft lib, xo. noiij 

vero hb. 30. non igitur mo- 

mentum Grauis CQmponi? 

tur ex muitiplicatione Pon-. 

deris in fuam diftantiam;fed 

(quemadmodum in prima»» 

concluiiOBe 4. Exempli di6lum fuit ) mornentum niinoris Grauis 

componiturexaggregatoponderis totalis minoris GrauisB, & me. 

dietatis dilFerenti-ce inter pondus totafe Grauis A , & pondus totalo 

Grauis B. 

Si deinde fupponamus , diftantiam C E in quotuis sequales partes 3 
exempii gratia , in decem diuifam, tunc quia per hypotheiin D E tri- 
piaeftipfiusCE, erit DE triginta iilarum sequaiium partium . Si 
ergo pondus B3 quod eft lib, 10. muitipiicabitur in diftantiam DE^ 
quce eft 30. 5 confurgunt iibr^ 300. pro momento Grauis B : At pon- 
dustotaieGrauis Apofitumeftiib.3o.,momentumigitur maius ef- 
fQt pondere totah maioris Grauis A , quod eft eontra di^a in quarta 
conciuiione exempli quarti . Vnde prout numerus partium in di- 
ftantia CE mutatus fuerit^ita diueria etiam momenti Grauis D quan-^ 
titas variatur . Hoc perpeti^um eft , quod cum pondus totaie Grauis 
A ad pondus totale Grauis B fit , vt D E ad E C , quatuor quantitates 
proportionaies habemus, &ex 3. Lemmate poft 1 8. Prop. libn fexti 
noftri Euciidis Reftituti, produaum ex multiplicatione extrema.- 
rum 5 hoc eft , ponderis A in diftantiam C E , squale eft produao ex 
multipiicationemediarum,hoc eft, ponderis B in diftantiam D E 5 
Quoniani vero Grauia A, B habent ^equalia momenta , ob rationem 
sequaiitatis , ea producla funt inter fe , vt ipforum Grauium momen. 
ta ; at mmime verum eft , ea produ^a didis momentis efle ^equaiia . 
H^c fane ciariora funt , quam vt probationis indigeant ; quia tamen 
non defunt , quos cauiiiari deieaet , ideo geometriee , piacuit, omnia 
demonftrare. 



DEMONSTRATIO i 

Si diiarum quantitatum vna fumatur , vt voitas 5 
produdumex iJJarum multiplicatione , alteri quantita- 

ti_ cft ^quale i 8c fi produaum ex duariim qua.ntitatum 
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multiplicatione vni quantitati cft xquale 3 aitera quan- 

titas vnitatem reprxfentat. 

Sint ciuue magnitudines propollta^ 2 vt A^ & B ^ quaruni vnaj exem- 
pli gratia, A 5 fumaturjVt 
vnitas . Dico primo, pro- a B 

du6lum ex multiplica- ^ ^""^ ~~ ^ — --' 

tioneAinB tequale e/Ie ^ 

magnitudiniB. f- ' 1 — *^ ^ , 

Diuidatur ^ B per A fe- 
cundum vnitatem A , & quotiens fit C; produaumek multipiicatio- 
iie quotientis C in diuiforem A ^ ssquale erit quantitati B : atque ex 
tertia Definit. poft 1 8. Prop. 6, iib.mei Eucl. reftit. Erit quotiens C 
ad vnitatem A j vt quantitas diulla B ad diuiforem A ; quamobremj 
iquantitatesG^&B^llint interiesequales ^ <& produftum ex mulfci- 
piicatione C in A aequaie erit produ6i:o ex muitiplicatione B m eadem 
A \ fed produ6lum ex multiplicatione C in A, ex demonftratis, sequa- 
ie eft quantitati B, produ6lum igitur ex muitiplicatione B in A -^qua' 
le eft quantitati B . Qu pd erat primo oftendendum « 

Rursus poiito 5 quod produtaum ex multiplicatione A in B sequale 
fit quantitati B . Dico quantitatem A reprasfentare vnitatem . _ 

Sit D vnitas 5 fecundiim quam fa^tum iit produ6lum ex muitipiica- 
tione A in B« Diuidatur ^^ Bper AfecundumvnitatemD^&quo- 
tieiis lit C ; produ6tum, ex multiplicatione C in A ^' sequaie erit quan- 
titati B ; fed per liypotiieiln quantitas B sequalis eft produilo ex 
muitipiicatione A in B , produ6lum idcitcb ex muitiplicatione 
k ia B sequaie erit produdo ex muitiplicatione eiufdem A in C ; 
quamobrein C , & B funt ioter fe asquaies 5 eritque B ad A , f ut C 
ad eandem A . lam vero ^ quia B , diuifa per A fecundiim vnitatem 
D 5 ex conftruiliiooe dat quotientem C j erit quotiens C ad vnitatem 
D , [? vt quantitas diuifa B ad diuiforem A ; fed B oftenfa eft -^qualis 
ipli C '^ erit ideo C ad A ^ vt eadem C ad D : quapropter A , & D i^ in» 
terieKqualeserunt: atquiDper conftru6lionemeft vnitas^, fecon- 
ium quam perachi eil m,ultiplicatio propofita A in B ^ erit igitur A 
vnitas , lecaadiim quam extitit produ6l:um ex multiplicatiooe Aiii B. 
Quod erat oftendendum . 

,D E M O N S T R A T 1,0 IL 

Si duarum magnitudinum neutra fumatur , vt Vni» 
tas 5 produdum ex illarum multiplicatione , alterutri 
magnitudini non eft xquale : &c, fi produdum ex multi- 
plic-atione duarum magnitudinum , alterutri non eft 
^quale » neutra magnitudinum eft Vnitas . 
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Smt propoiit^ magnitudines A , & B ^ ^quarum neutra reprisleij- 
tet vnitatem , Dico 3 produ6lum ex iiiarum mukipiicatioxie ^ neque 
k^ nequeBs ^quale eiTe. ' 
Predu^tum es multiplica=^ » 

jtione A in B fit sequale (fi r- — ---* i-™^-^.,.»...-.... — -«-,»_~^ 

fieri poteil: ) magnitudini A^ 

velB. Si K^quale eft A, ex antecedente demonftrationeB eritvrntaSj 
quodeft contra liypot:heiira 5 ii sequale efl: B, A erit vnitas, quod pari- 
ter eft contra hypothefim : Non igitur produ»5lum ex muitipiicatione 
A in B tequale eft magnitudini A ^ neque E 5 quod erat , 

Rursus polito, qued produftumex iTLultiplica.tioue Ain B^ ne- 
quemagnitudini A> nequemagnitudiniB, lit^quale .Dico, neque 
niagnitudinem A 3 neque magnitudinem B ^ reprgefentare vnitatem. 
SicAj velB (■ ii fi e ri poteft ) Vnitas. Exantecedente demonftra- 
tione iiA reprsefentet vnitatem, produ£lum ex multiplicatione A 
inB sequaieerit magnitudini B, quod eft contra hypQthelin . Si B 
fitunitas jproduc^cumexmultiplicatione AinB sfqualeerit magni^ 
tudini A , quod etiam eft contra hypothefin , Neque igitur A ^ neque 
B 3 repr^fentat unitatem ^ quod oportuit oftendere , 

DEMONSTRATIO II L 

Si quatuor quaiititates proportionales fuerint ^ ipl|« 
rum verb prima unitatem reprxfentet 3 produ6lum ex 
multipiicatione fecundx , & tertix , a^quale eft quartx ; 
&3 ii produc5tum ex multiplicatione fecundx 3 & tertix 
^quale efl quart^ j prima reprxfentat Vnitatem . 

Habeat prima A ad fecundam B eandem rationem 5 quam habet 
tertia Gad quartamD; & prima A repr^fentet vnitatem « Dico 
produaumex muitiplicatione fecundte B in ter- 
tiamCj 82quaie eife quartce D. 

Quoniam A ad B eft ^ vt C ad D , produclum ex 
multiplicatione extremarumA, &D^£equale eft 
produ6lo ex multiplicatione mediarum B & C ; fed 
produa-um ex multiplicatione vnitatis A in D per 
primam demionftrationem ^qualeeft quantitati D^ 
produaum igitur ex multiplicatione B in C sequa» 
le erit quantitati D 3 quod primo erit demonftr an- 
dum. 

Pofito nunc, quod preduaum ex multiplica» a g 
tione B in G Kquale iitD. Dico, A reprsefentare " ' 
vnitatem. 

K^iaAadBeft, vtCadD, produ6lum ex multipiicatione A in 
D-^quale eft produao ex multiplicatione BinC; fed produdum 
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exmuitiplicationeB iii C\ Es liypothefl^^I^^ 

igitur exmultiphcatione A in D lEquale eft quantitatiD, & per I 

demonftr, A repnefentat vnitatem . Quod erat oftendendum « 

D E iM O N S T R A T I O IV. 

Si qiiatiior qiiantitates proportionales fuerint , ipfa» 
ram verb prima non reprxfentet vnitatem 5 produftum 
ex multiplicatione fecunda! , 8c tertix non eft xqazk 
quartx: & fi produaum ex multiplicatione fecundx, 
& tertix non eft xquale quartx , prima non rcprxfentat 
vnitatem . 

Habeat , in pr^ced. Bg. , prima A ad fecundam B eandem tatio» 
nem, quamhabettertia Cad quartam D. Dico, ii A non reprse» 
fentet vnitatem , produilum ex multipiicatione B in C non elfe 
sequale quantitati D . 

Sienim,produaumexmultiph"catione BinC jequale eifet quan 
titat! D , iam ex antecedente demonftratione A reprjefentaret vnita 
tem : quod eft contra hypothefim . 

Pofito rursiis,_qu6dproduaum ex muitiphcatione B in C non fit 
^quaie quantitati D. Dico^ A non reprsefentare vnitatem. 

Quoniam , fl A reprsgfentaret vnitatem , produftum ex multipli- 
catione B m C ex antecedente demonftratione sequale eflet quantitati 
D, quod repugnat liypotlieiL Non ergo reprsefentat vnitatemo^ 
Qood. eft propolitum» 

DEMONSTRATIO V. 
Si duo , eiufdem fpeciei , inxqualia Grauia , ex libra- 
inxqualium bracliiorum fufpenia ^ fint inxquilibrio ^ 
momentum vtriuslibet Grauis non eft xquale produdo 
cx multiplicatione ponderis totalis ipfius Grauis iii fuam 
diftantiam. » 






Ex libra C D ^ cillus cen» 
trum E , pendeant inoequa- 
iia Grauia A^ & B eiuidem 
fpeciei , quje fint in [equili- 
brio . Dico , neque momen- 
tum Crauis B eftc sequalo 
produ6to ex multiplicatione 
ponderis totalis Grauis B in 
diftantianiEDj neque momentum Gfauis A Kqualeefleproduao 
ex muitiplicatione ponderis totalis Grauis Aindiftantiam G E 
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Quoniam Grauia A 5 & B funt in ©quilibrio ^ erit C E ad E D5 a vt 
Graue B ad Graue A 5 hoc eft 3 vt pondos totale Grauis B b ad pondu; 
totale Grauis A : ii C E fumatut ^ vt vnitas ^ ex tertia demonftratione 
produdum ex muitiplicatione E D in pondus totale Grauis B ^^qiiale 
erit ponderi totali Grauis A^ 
fed ex 4. conciuf ad exem- 
plum quartum momentum 
Grauis B , ex D fuipenfi ^ mi« 
nus eft pondere totali Gra- 

uis A ^ momentum igitur J\ l B 

Grauis B, ex D fufpenfi , mi- 
nus erit produ6lo ex muiti- 
plicatione ponderis totalis GrauisB in diftantiam E D. 

lam non fumatur C E, vt vnitas, fed inteliigatur diuifa in q|iotui: 
jequales partes , in quas pariter E D iit diuifa : Produdum ex 'multi» 
plicatione numeri partium , qu^ funt in C E, in pondus totale Gra 
uis A3 erit muitipiex ponderis totalis ipiius Grauis A^ ideoque maius 
erit pondere totali eiuidem Grauis A , 

Demonftretur , vt prius, G E ad E D e/Te ^ vt pondus totale Grauis 
B ad pondus totale Grauis A ; produvaumex multiplicatione CE in 
pondus totale Grauis A ^ erit ^quale produvSto ex muitiplicatione 
E D in pondus totale Grauis B: fed produilum ex multiplicatione CE 
m pondus totale Grauis A^ex demonftratis , maius eft pondere to- 
tali Grauis A : produdum igitur ex multiplicatione ED in pondus 
totale Grauis B maius erit pondere totaii Grauis A : ex quarta autem 
concluiione ad fixemplum quartum momentum Grauis B minus eft 
pondere totali Grauis A ^ momentum ergo Gr auis B minus erit pro- 
duao ex multipiicatione diftanties ED in pondus totaie GrauisB, 
Eodem modo demonftrabitur 5 momentum Grauis A non dfe sequa- 
leproduaoexmuItipiicationediftantiseCE in pondus totale Gra-^ 
uis A . Quod fuit propoiitum , 

C O R O L L A R I V M. 

Quoniam oftenfiim eft , momentum Grauis , ex libra 
in xquilibrio pendentis , xqmik non efle produfto cx 
multiplicatione ponderis totalis ipfius Grauis in fuam 
diftantiam, palam cft^ qubd momentum Grauis^ ex 
libra fiifpenfi , non componitur ex multiplicatione pon- 
deris in fiiam diftantiam , fed 

StduoimquaUaGramaJtdntin (equiBrio^ momentum minoris 
Grauis orimr ex ponderefm totali , ^ exgrauitate , quam ei addit 
dtj^tm, qmgrauitaselimedietas diferenti<^ inter totale pondus 
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maiorisj ac totde pondus minoris Grauis i Item momentum 

ris Grcmis oritur ex ponderefuototaU •, ^ ^^ grauitate, quam .. 
detrahit diflantia ^ quct grauitasefi medietasdifferenti<£ intertotak 
pondus maioris ^ ac totale pondus minoris Grauis « 

Si ex in <^qualibus difiamiis ^qualia Grauia fufpendantur ^ mo" 
mentum Grauis maioris oritur ex totalifuopondere , ^ ex ponde- 
re^ quod ei detrahit reffientia-, quam altud ex maiore difiantia 
fuf^mfum , ficit fkundum diftantiarUm differentias » 

Si Grauependet ex FeBe ^ cuiusunum extremum ah aliquo ful 
ctmento ^ alterum vero ah aliqua potentia fkfinetur , momentum 
oritur exponderefuo totali ^ ^ ex pondere-^ quod ei detrahit ref- 
Uientia ^ quamfulcimentumftcit . 

Si Grauefuper decliui quopiamplano coliocetur , mormntum ori- 
tur ex pondere fio totali >) ^ eaponderisparte^ quam ei planum^. 
decliuc detrahip « 

Etfi tandem Graue humido demergatur 5 momentum oritur ex 
pondere totali -) quod extra humidum habebat •) ^ eaponderispar 
te j quam ei detrahit reffientia faBa a mole humidi 5 magnitudine 
ipfiddqualis . 

Ex quibus omnino concludendum efi ■, compofitionem momenti 
Grauis ^ nunquam per multiplicationem^fdinterdum per additio- 
nem 5 interdum etiamper fubtraBionem haberi - 

Nemo autem tam liolpes eile pG- 
teftiii Mechanicis difcipiiniSj vt coii 
tra oiiiiies acerrimi iudicij Audores 
veiit, Grauis momeiitum agrauitate 
diuerfum efle , iieque peefi habeiida 
eft exercitatio quxdam Meclianica, 
nuper edita : infirmior enim per £ 
ipla eft^ quam vt egeat impugnatio^ 
eis ; iijus illaiii Auftor , cum paulo 
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exercitatior fiet, taiiquamprxcocem 
iuEentutis frudum, abdicabit. Mul- 
ta quideni luuenes tentamus auda- 
derj qux lenesdeinde prudenter im« 
probamus , & fada nolkmus . 

SVPPOSITIO L 

Pondus totale Graiiis idem eft^ ac momentum to- 
tale eiuiciem Graiiis 5 in reda ad Horizontem perpendi» 
culari pendentis , 

Quoniam pondus totale Gr^uis eft ea propenfio 5 qua Graue illud , 
€1 iiberuni ^ reiinqueretur in aere^ rnotum fuum defGeniiuum inclioa- 
ret :; Graue autem ^ iiberum in Aere reiiilum 5 propeniionem fuam , 
vei energiam , defcenfiuam exercet in reda ad Horizontem perpen- 
diculari : pondus idcirco tot^ie Grauis erit propeniio ilia, vei energia, 
defceniiua , quam idem Graue habet pendens in re6la ad Horizontem 
perpendicuiari .' Sed iuxta Galiiseum in fua Mecii. pag.27. Momen- 
tum totale Grauis eft iilud ^ quo grauitat 3 dum pendet in perpendi- 
culari ad Horieontem ^ Momentum igitur totale Grauis idem eft ^ ac 
pondus totaleeiuiclem Grauis 5 vt fuit fuppoiitum , 
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Grauia eiu/aem Ipeciei , ex eodem pundo fuipenfa 
inter fe :&nt 5 vt ipforum momeiita . 

Ex eodem pundo C fecundum iineam di- 
reaionisCBpendeantGrauia A, &B eiuf^ 
dem fpeciei , Dico , Graue A ad Graue B eiTe, 
vt momentum Grauis A ad momentum Gra- 
uisB. 

Quoniatn Grauia A, & B pendent exeo^ 
dem punao G in iinea CB ad Horizontem 
perpendicuiarij ex prsecedenti fuppofitione 
Momentum Grauis A idem eft , ac pondus 
totaie eiufdem Grauis A, & Momentum Gra- 
uisBidemeft, acpondustotaieeiufdemGrauisB; fed Grauia einf" 
dem fpeciei funt, -^ vt eorum pondera totaiia, erit igitur Graue A 
aa ijraue B, yt momentum Grauis A ad momentum Grauis B . Quod 
erat demonftrandum . ' 
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Potentia , qux Graue , ex Veae fiiipenfiim , fuftinet, 
momento eiufdem eft sequalis 5 Hoc efl , 

Potentia, vnamVedis, exquoGraue pendet, ex 
tremitatem fuftinens, xqualis eft momento, quod 
Graue ipfumexercetinilJa^ quameadem Potentia fu^ 
ftinet y extremitate . 

_ Pendeat Graiie C ex Veae A B, cuius vna extremitas imiitatur £uh 
cimento B, altera vero extremitas ad funem A M G circa orbiculum 
H M 1 , cuius centrum K , iit aliigata . Ab extremitate G funis AMG 
pendeat Graue G, cuius tO" 

tale pondus tantum itt ^ ^ 

quantum exa^e futEciat ac! 
fuftinendam extremitatem 
A Ve^tis AB5 exquoj ut 
in punao D, Graue C pen^ 
det . Pondus totale Grauis 
G erit Potentia, fuftinens 
momentum, quod Graue 
G in extremitate A exercet 
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Dico 5 Potentiam G asqualem eile momento 3 quod Graue C m e^tre 
mitate A Ve6tis exercet „ 

Goncipiatur Graue Z eiufdem fpeciei cum Graui G , eiufque gra- 
uitatis centrum fit in extremitate AVeais, &funisAH • pondus 
vero totaie ipiius Grauis Z ponatur aequale ilij grauitatisparti^ quam 
Graue C in A exereet , ideft 3 sequale momento 5 quod Graue C exer- 
cet in A • In tali cafu , Potentia G 5 quse fuftinet iilam grauitatis par- 
tem, ideft , momentum , quod Graue Z exercet in A ^ fuftinebit etiam 
Ibium Graue Z, in extremitate A fulpenfum : quamobrem Grauia 
2 5 & G 5 ex libra H I pendentia , funt inasquiiibrio 5 eritque H K 
^d KI, '^vtGraue G ad Graue Z, lioceft, vt pondus totale Grauis 
G ^' ad pondus totaie Grauis Z ^ fed H K , ex natura orbiculi ^ ^quaiis 
eftKI^ erit igiturpondustotaie Grauis G ^ ggquaie ponderi totaii 
Grauis Z : quia vero pondus totale Grauis G pofitum eft , vt Poten- 
tia 5 qnx fuftinet extremitatem A Ve^isj nimirum momentum^quod 
Graue C exercet in A ^erit Potentia,qu3e fuftinet momentum Grauis 
C5 ex D lulpenii 3 ideft momentumj' quodGraueCexercetin A^ 
•iequaiis ponderi totaii Grauis Z .• ied ex conftru6tione pondus totale 
Grauis Z iequale eftnaomento , quod Graue C exercet in A , Poten» 
tia igitur , quse fuftinet extremitatem A Vedlis A B ^ ex quo Graue C 
pendet 5 sequaiis eft momento, quod idemGraueC exercctinA 
Quod oil;endendum propofui . 
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Si diio xqnalia Grauia' eiuiciem Ipeciei pendeant ex 
eodem Ve6te 5 pondus totale ^ lioc eft momentum totale^ 
illius Grauis ^ quod pendet ex diftantia maiori ^ ad mo- 
Imentum alterius Grauisg quod pendet ex minori di- 
ftantia^ eft-^ vt diftaiitia maior adminorem. 

Ex Ve£le A B 3 cuius fulcimentum B^ pendeaDt sequalia Grama G^ 
&C3 eiufdem fpeciei. Dico, pondus totaie Grauis G 5 fufpenfi ex, 
maiori diftantia A B ^ ad momentum Grauis C , fuipenii ex diilantia^ 
minoriBDj effh^ vt eil diflantia maior AB ad minorem diPcan-» 
tiam B D . 

Inteliigatur Graue C pendens ex Ve6le AB^ quod remoto Grani G 
a duabus potentijs tantss magnitudinis 5 quanta exa6l,e fafficiat ad fu». 
ilinendum Graue C, ap. 
piicatis in A , & B , iiiM'' 
neatur : il concipiamus b o 

potentiam in B , vt fulci- " — -^ — — — ^^^ 

mentum, ex 2, Propoiit, 
liuius potetia in A equa- 
iis eil: momento Grauis 
C, expunfto D fufpenii. 
lam diuidatur Graue G 

in duo Grauia , vt E , & F ita, vt Graue F ad Graue E fit, quemadmo- 
dum A D ad D B , Quoniam Graue F ad Graue E <-i eft , vt pondus m 
tale Grauis F a.d pondus totale Grauis E, erit A D ad D B, b vt pondus 
totaie Grauis F ad pondus totale Grauis E ^ & componendo , pondus 
totale Grauis C ad pondus totale Grauis E ' erit, vt A B ad B D . Pr3s- 
terea, quiapondus Grauis C fuftinetur a Potentijs applicatis in A^ 
& B 5 erit potentia in B ad potentiam in A, ^ vt A D ad D B^ & compo» 
nendo , dua^ Potenti^ in A , & B , fmiui iumptie , ad Potentiam in A . 
erunt, e vt A B ad B D • fed du^e Potentix in A^ & B , fimul fumptas l 
funt i {^quales ponderi totaii Grauis C , ergo pondus totale Grauis C 
ad Potentiamin Aeft , vt AB adBD, hoc eft, vt g pondus totale 
eiufdem Grauis C ad pondus totaie Grauis E; quapropter pondus to- 
taie Grauis E tequaie eft h Potentise in A : ied Potentia in A oftenfa 
eft ^quaiis momento peeuiiari Grauis C , ex punao D fufpenfi . 
quandoPotentiain Bpro fuicimento eft • erit igitur pondus totale 
Grauis E ^quale momento pecuiiari , quod iiabet Graue C , pendens 
ex D, refpeilu potentice in A/ciiicet seriUale preffioni^quam Graue C, 
esercetmA. Appendatur in punao A Graue G eiufdem fpecieig 
«.^.KquaieGrauiC.- Pondus totaie Grauis G ^ erit «qualeponderi 
totaii Grauis C . Quoniam pondus totale Grauis C ad pondus totale 
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Grauis E , ex demonftratis eft ^ vt A B ad B D ^ & pondus totale Gra» 
uisEoftensu eftosquale 
momento peculiariGra- ^ 

uis C 5 maiiente poten- .^ 

tia in B pro fulcimento ; 

erit pondus totale Gra- 

uis Cj ideft Grauis G^ 

ad momentum peculia.^ 

re eiufdem Grauis C ^ 

ex pundlo D fLifpenfijVt 

A B ad B D . Quamobrem , cum ex Ve6le pendent duo Grauia ^qua. 

iia 3 & eiufdem fpeciei , pondus totale iiiius ^ quod pendet ex diftan- 

tia maiorCj ad momentum peculiare aiterius^ quod pendet ex diftan. 

tia minore , eft , vt diftantia maior ad minorem ^ quod erat demon- 

ftrandump 

COROLLARIVM. 

Ex demonftratis manifeftum eft ^ qnbd 5 cum in 
Ve£te duo xqualia eiufdem ipeciei Grauia cx insequali». 
bus diftantijs iufpenduntur ^ Grauitas eius , quod ex di- 
ftantia maiore pendet , femper reprxfentat pondus to- 
tale vtriusiibet ipforum i^qualium Grauium 5 grauitas 
verb illius , quod ex minore diftantia pendet s repr» 
fentat illam energiam , quam in defin. 4» momentum 
peculiare appellauimus « 

PROBL. L PROPOS. IV. 

Dato pondere totali Grauis, dataque diflantia, ex 
qua pendeat , inuenire , tum alteram diftantiam , tum 
pondus totale alter^us Grauis , qiiod ex inuenta diflan- 
tia propofitumGrauescquilibrans, datum momcntum 
exerceat . \ 

Oportct. autem , " vt duplum dati momenti ilnaius fit 
pondere totali dati Grauis , cum aggregatum ponderis 
totalis Grauis inueniendi cum pondere totali Grauis 
dati xquale duplo dati momenti efTc debeat . 
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Ex quauispropoiita diftantiaB C^ cuius fulcimentum C , pendeat da-. 
tum Graue A 5 cuius totaie pondus nofcum fit ^ deinde momentuoij 
datumtanf^fit magnitu- 



B 
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dinis ^ quantum eft pon- 
dus totale Grauis D:opor- 
teatinuenire diftantiamg 
nec nonpondus totale al- 
terius Grauis , quod ex I 
inuenta dirtantia fuipen- 1 
Cum^ ^quiiibret Graue A^ 1 
eiufquemomentum pon-. — ^ 
deri totaii Grauis D fit 
sequaie » 

De dupio dati momenti , hoc ei% de d uplo .ponderis totalis Grauis 
D, detrahatur pondus totale Grauis A, & reiiquum iit pondus totaie 
alterius Grauis eiufdem fpecid^ vt E . Deinde, vt pondlis totale Gra» 
uis E ad pondus totale Grauis A , ita iiat diftantia B C ad aliam , qutB 
iitCF. Appendatur inFGraueE, quod -^ in i^quiiibrio erit cuiyu 
datoGrauiA. DicOjmomentuminuenti Grauis E ex inuenta di- 
Fcantia C Filupenii , «cequale eiTQ ponderi totaii Grauis D . 

Qa_ia , detradlo pondere totali Grauis A de dupio ponderis totaiis 
Qrauis D , remanet pondus totale Grauis E 5 Aggregatum idcirco ex" 
ponderibustotalibus Grauium A , &E sequaie erit dupioponderi to^ 
tali Grauis D , Pr^terea , quia Grauia A , E funt in 2equiiibrio , mo^ 
mentumideoGrauis E erit tequaie momento Grauis A^&duplum 
rnomentum Grauis E ^equale aggregato exmomentisGrauium A ^ 
& E ; ihd aggregatum ex momentis Grauium A, & E lequaie eft ag-! 
gregato ex ponderibus totaiibus eorundem Grauium A & E-duDium' 
igitur momentum Grauis E aequaie erit aggregato ex ponderibus to-' 
talibus eorunde Grauium A, & E : Aggresatum autem, ex ponderibus' 
totaijbus Grauium, A , & E Ox^enfum eft lequaie dupio ponderi totail' 
Grauis^D, entigitur dupium momentum Grauis E equaie duplo 
ponderi totali Grauis D , & dimidium , idcd , momentum Grauis E , 
^quaie dimidio, ideft^ ponderj totali Grauis D , Quod erat facienduoi, 
ademonftranaum, 



C O R O L L A R I V M. l 

Ex di€m conftat, momentum Grauis^ ex alicums 
vea:isextremitatefufpeiiii,„iiec ab altero Graui, Po. 
tentiaue Jibrati. ponderi totali eiufciem Grauis eile 
'^quale . 
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Ab extremitate B Ve6tis BC , cuius fulcitnentum G , pendeat GraZ 
ue Aj quod ab_ aitero Graui, veiPotentianonlibretur, autfuffci- 
neatur; diftantia vero B C tantallt, vt momenturo, Grauis A ex B 
fufpenii , maius lit medietateponderistotalisipfius Grauis A « 

SimomentuniGrauis AnoneftRjqualeponderi totali ipiius Gra- 
uis A 3 vei maius erit , vei minus . Vt vt eft- ^ mteliigatur Graue D , 
cuius totaie pondus iit ssquaiemomento ^ quod Graue A 5 ex diftan- 
tia B,^G fufpenfum ^ Iiabet ^ quando ab altero Graui non libratur ^ nec 
ab vlla Potentia fuftinetur . Per prsecedentem Pr opofitionem repe- 
riatur , tum alterum Graue , vt E. ^ tum diftantia C F , ita $ vt Graue 
E ^ex F fufpenfum, in iequiiibrio fit cum Graui A ^ eiufque momen 
tum sequale iit ponderi totaii Grauis D : Momentum Grauis E erit 
sequaie momento , quod Graue A , ex diftantia B C lufpenfum 5 ha-- 
bet 5 cum ab aitero Graui 3 aut Potentia non iibratur : fed momentum 
Grauis E ^ex F fufpenii, sequaie eft momento Grauis A,ex B fufpenii, 
cum Graue A a Graui E asquilibratur^ momentum igitur quod liabet 
Graue A, ex diftantia BC fuipenfum , cum a nuilo Graui, Potentiaue 
iibratur , sequale erit momento eiufdem Qrauis A 3,ex B lulpenlijcum 
a Graui E ssquilibraturj quodomnibus meclianicisrationibus repu- 
gnat . Non ergo momentum Grauis A^ ex diftaritia B C fufpenfi , 
cum a nuilo Graui , vei Potentia libratur , maius eft ^ aut minus, fed 
^quaie ponderi totaii eiufdem Grauis A ^. quod demonilrare opor- 
tebat « 

C O R O L L A R I V M IL , 

Hinc eft 5 qu5d momenta Grauium eiufclem fpeciei ^ 

a Vecftium feiunc5torum extremitatibus ■ pendentium , 

ciimanullis Grauibus^ velpotcntiislibrantur ^ autiii- 

ftinentur ^ funt inter fe 5 vt eorum pondera totalia , 

Ex Veaibus feiunilis LI , MK, quorum fuicimenta I, & K, pende 
ant Grauia G, H eiuiciem fpeciei, quse a nuiiis aiijs Grauibus, vel po- 
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tentijs iibrentur 5 aut fuftineantur. Quo- 

niam Grauia G , H 5 ex diftantijs L I, M K 

fufpenfa, non iibrantur ab alijs Grauibus, 

aut PotentijSj per antecedens Corolarium 

momentum Grauis G ^ ex L fufpenlis 

sequaie eft ponderi totaii ipftus Grauis G, 

& momentum Grauis H ^ ex M fufpenii , 

sequaleeftponderitotalieiufdemGrauisH: Quamobrem momen 

tum Grauis G,ex L fufpenii^ad momentum Grauis H, ex M fufpenii-, 

eft^ vt pondus totale Grauis G ad podus totale Grauis H, "vt dixnnus. 

C O R O L L A R I V M Ili 

Liquet exdi6tis,5 qubd, ciim grauia ab extremita». 

tibus Veitium feiundorum pendent ^ nec ab aliisGraJ 

uibus ^ vcl Potentijs librantur , aut fuflinentur , fi ponJ 
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dera totaJia non fint, vt diftantix? neque momenta ipfo- 
riim Granium {iint 5 vt diftantix . | 

Cuni oftenium fit , momentum Grauis G^ ex diftantia LI penden» 
cis, admomentumGrauisH, pendentis ex diftantia M K^ eile^ Yt 
pondus totaleGrauisGadpondus totaieGrauis Hj ideo^ ilpondus 
totale Grauis G ad pondus totale Grauis H ? non ell: , vt diftantia L I 
■ad diftantiam M Kjneque momenturn Grauis G ad niomentum Gra-' 
uis H 5 erit ^ vt diftantia L I ad diftantiam M K 3 vt dictum fuit 

C O R O L L A R I V M' IV. 

Ex di£tis argiiitur 5 rationem momentorum duorum 
Graiiium^ a duorum Veftiumfeiunftorum extremita 
tibus pendentium , qux ab aliis Grauibus y Potentiifae 5 
non Jibrentur ^ aut fiiftineantur 5 non componi ex ra^ 
tionibus ponderis ad pondus , & diftantix ad diftantiam 

Fendeant ab extremitatibus C , E feiuntStorum Ve£lium G D ^ E F, 
quorum fulcimenta D, F , Grauia A , B ^ quee non iint ab aiijs Gra- 
uibus sequilibrata ^ vei a Potentijs in D & F fuftentata ^ & fi fieri po 
teft compofita fit ratio moinenti Grauis A ad momentum Grauis B ex 
rationibus ponderis Grauis A ad pondus Grauis B ^ &diftanti£eCD 
ad E F diftantiam, Inteiiigatur Graue Geiufdtmlpeciei^ & sequa- 
leGraui A^ quod pendeat ex puncto E: ratio moiTienti Grauis A 
ex G pendentis 5 admomentum >* O 

Grauis Bjpendentis ex E^ - com- 1 — -— -™ — ^-.«««^««^-«r-»-^»»^-.™^^ 
poiita eft ex ratione momenti r^^^H 
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Graiiis A. fiifpenfl ex C ad mo. 
mentum Gjauis G, ex E M- 
penfi , & ex ratione momenti 
Grauis G, ex Ependentis, ad 
momedtumGrauisB, penden- 

tis ex eodem punto E- fedmomentum Grauis G admomentmm 
Grauis B per primam propofitionem eft , vt Graue G, velA, ad 
Graue B , hoc eft , vt pondus totale Grauis A '' ad pondus totale Gra 
uisB,ratioi|iturniomentiGrauis A, exCpendentis , ad momen- 
tum Grauis B , pendentis ex E , compofita erit ex rationibus ponde- 
ris Grauis A ad pondus Grauis B , & momenti Grauis A , pendentis 
?xC ad momentum^Grauis G , fufpenfi ex E , & quoniam ratio mo. 
mentiGrauisA,exCfufpenfi, ad momentum Grauis B, fufpenfi 
^lTo'^ A j "" %Pofitionemcompofita eft ex rationibus pon- 

densGrauis AadpondusGrauisB ,&diftanti3; CD ad diftantiam^ 
E* momentum ergo Grauis A pendentis ex C ad momentum Gra- 
mL^'ft'' "P'^5''''^"'^' "' eftdiftantia CD addiftantiam EF, 
?a^h,.f e'°" "" "^ ' '^^^'^ Pi-obauimus in pr«cedenti Coroilario, non 
igiturratio momentiGrauisA, fufpenfi ex C , ad momentum Gra., 
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j tjisBjex"E pendentis , compoiita eft: ex rationibus ponderis Grauis A 
ad poiidur; Grauis B ^ & diilantiae C D ad diftantiam E F^ vt diximiis . 

C O R O L L A R I V M V. 
App-aiet etiam ex didis , rationem momentoram 
Graiiium in eodem plano inelinato non effe compofitann 
ex rationibus pondenim ^ & diftantiarum 

Siiper decliui plano B C iint conftituta Grauia Z, X^ quas facilitatis. 
ergo fpliairicafupponimus j eorum grauitatum , & ligurarum centra 

lint puniSla E, F, ex quibus ad contadus G, H ducantur femidiametri 

E G5 F H, qua? re6los cum C B angulos ejfficient , Ex contaaibus G^H^ 
ducantur horizontales G I ^ 

HKj&excentrisGrauitatum i-n ^ \ 

Ey F cadant liness propeniiO" ( h I 3 

Bum E I5 F K 3. qua2 re^os an» 

guios efficient cum horizon- 

taiibus G 1,5 H K «, lam Hori- 

zontaies I G^H K repr^ientant 

duos Ve6les , quorum fuici- 

menta funt in pun^lis Gy& H: ^ 

Grauia 'Z^X pendent ab extremitatibus I5& K Veaium IG^KH^nec ab 

aiiis Grauibus , aut potentijs ea iibrantur , vei fuftinentur ; ideoqu^ 

per anteced.Coroii.ratiQ momenti Grauis Z ad momentum Grauis X 

non eft compofita ex rationibus ponderis totaiis Grauis Z ad pondus 

totale Grauis X, & diftanfcise I G ad diftantiam K H, vt diaum fuit . 

G O R O L L A R I V M VL 

Palam eft ex demonftratis , momenta Graniiim Z , 

Xin pkno BC noneffe in quadruplicata ratione, fed 

(vtexmeaDiffertatione apparet) in triplicata ratione 

fuariim femidiametrorum . 

S C H O L 1 O N. ^ 

Maidristumhremtaus, tum fmUtam gratk ad melkaum. 

mmt£ propo/itioms , hcecprcermfa apponuntur » 

^ ^ ^ P R ^ M'I S S V M. L 

Siduarum xqualium magnitudinum vtraque de ea^ 
demquantitatedetrahatur, exceffuumverb medietates, 
correfpoadentibus magnitudinibus. detraftis ^dda.ntur: 
aggregatanon erunt. vt correfpondentes ex magmtii^ 
dliesdetraax5 fed maiorad minorem maiorcm habe^ 
bit rationem . quam aggiTgatm^^ 1 
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b 53.. ^ 



Siot in^quales magnitudiaes A £ maior 5 5c A C mir-or, & iliarum 
vtraque detrahatur de eadem quantitate A D , exceHlifque lint C D _ 
B D . Diuidantur deinde exceiius bifariam 5 hoc eft ^ C D in E^, & B D 
inFy eritAFcO" -^r^ 

■pofita ex maiore h— »~---~-»^ — .,-.«_«»^,.»if«»^^ 
AB, &exBF,A C B i^ 

qu£e eft medietas fui exeelliis; iteiii A E compofita erit ex minore 
ACj & exCEj qu^ eft medietas fui exce(Ius« Dicoj ABad AC 
niaiorem habere rationem ea 5 quam habet F A , ad A E . 

C^oniam A B maior eft , quam A C , erit B D minor , quam C D ^ 
& medietas ipiiusB D > qu^ eft B F , minor erit medietate iplius C D ^ 
qu2e eft C E lam vero , cum A B maior fit^ quam A C, & B F minorj 
quam C E, habebit AB ad A C ^ maiorem rationem, quam BF ad CEi 
& permutando^ A B ad BF b maiorem rationem habebit 5 quam A C 
ad C E ^ & componendo 5 A F ad F B habebit ^ maiorem rationem , 
quam A E ad E C ^ & per eonueriionem rationis 5 F A ad A B '■' mino- 
rem habebit rationem, quam E A ad A C; & permutando F A e ad AE 
habebit minorem rationem 3 quam B A ad A C ^ hoc eft ^ B A ad A C 
maioremhabebitrationemeaj quam habet F Aad AE» (^od de- 
monftratum oportuit « 

P R iE M I S S V M IL 
Si a duabus inxqualibus magnitudinibus eadem quan^ 
titas auferatur , & rursiis ab ijfilem medietates diffe^ 
rentiarum ^ vtraque ab vtraque , detraliantur t reliqua. 
non erunt y vt propofltx magnitudines 5 fed maior difta 
rum magnitudinum ad minorem babebit maiorem m^ 
tionem , quam excelTus in maiore ad exceiTum in minore^ 
Sint in^quales magnitudines A B maior ^ & C D minor , de quibus 
detrahantur ^quaies quantitates A E , C F, diuilifque reiiquis quan-. 
titatibus EB5FD A ^ ^ ^ ^^ 

bifariaminG, ^%~« »^«-~~— $^^ 

& H 5 ac detra« 

6lis medietati» q" -p«— ».*^^ — -=.~^««««„««^ 

A G^C 2°Df JTf 'Jn?,'^"'-'"'^™*^' ^ 2' C D ."Sfcerus fint 
Sa&t eS/rSAfe\^dSurC^^^ "''°"^"^ ^^' ^^^™ 

bft^B ad'c D -^^ ■ '°' '^ ' '^''''^ C D, & A E ^qualis eft C F, habe- 
ABadtl ''',3^*%PD^~mrationem habebit, quil tota. 

ad totam r n fT a ^ ''''^ ? D c maiorem rationem, quim tota AB, 
?ioST?u?m.hlf ^Ti^?,^'^'"'^"^^^ habebit minorem ra^ 
E!2£gJM!^^!!l fblata & B ad ablatam H D ; quamobrem reliqua A G 
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ad reliquam CH "■ minorem rat.onem habet,quam tota A B ad cotam 4 33, 

S ] 7> a / ? *'*''"^ maiorem rationem, quam A G ad C H. 
Quod&itoftendendum. ^ 

PR^MISSVM Ili 
Si fuerint qiiatiior magnitudines propor- 
tionales ex vna parte , totidemque alterx ex 
alteraj prima verb priorum primx pofterio^ 
rum , & tertia tertix aequalis fuerit : fecunda 
ad fecundam eandem liabebit rationem , 
qu^m quarta ad quartam . 

Habeat in priore ordine magnitudinum A ad B ean-. 
dem rationeni , quam C ad D ; & in pofteriore E ad F 
eatidepi ratf onem habeat , quam G ad H ; fit vero pri. 
ma A sequaiis primte E , & tertia C ^qualis tertise G . 
Dico B ad F eCe, vt D ad H. 

Cum enim A adBilt, vtCadD, permutando A 
adC"ent,vtBadD. Similiter.cumEadFfit, vtG 
ad H, permutando E ad G erit , vt F ad H <. Pr^terea , , 
quia A ^quaiis eft E^ & C a^quaiis G, erit idcirco AE F ^ ..« 
adC^vtEadG^exdemonftratisAadGeft.vtBadD» eritB-adD 
vtEadG-fedEadGexdiaiseft,vtFadH,eritigitm'BadD,vtF 
ad H 3 & permutando B ad F , c vt D ad H . Quod eft propofitom . 

P R ^ M I S S V M IV. 
Momenta Grauium inxqualium , eiufdem tamen fte«. 
ciei 5 ex xqualium brachiorum libra pendentium ^ iunt , 
vt pondera totalia eorundem Grauium . 
. ^ Ex iibra A B , cuius gequalia bracliia A C 5 C B , pendeant insequa- 
lia eiufdem lixxiei Grauia D, & E^ quorum D fit maius . Dico , mo- 
mentum Grauis D ad momentum GrauisEeHe^ vt pondus totaio 
Graui s D ad pondus totaie Grauis E , 

_ Ex maiore Gravi D abfcindatur pars G , Graui E ssquaiis « QuO" 
niam diftantise AG, G B funt interfe s-quaies ^ Grauia G3& Ea habe- 
bunt jquaiia mo- i. p 




B 



r 



menta . PrKterea, 
quia Grauia D, & 
G ex foio puncto 
A pendent 5 mo- J) 
mentu. Grauis D 

ad rnomentuni-. ^ 

Grauis G per I propoiitionem eft , vt Graue D ad Graue G , lioc eft 
'l^^^^^^^Z^}:^^!^^^ eft ^quaie momen ' 

■ to 
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VoGrauisE erldd^momentumGirauis D, ad momentum Grauis \ 
iriiS^ vc oTaS D a/oraue E , hoc eft , vt . pondus totale Grauis D ad 
«t'"'- "^ pondus totale Grauis E . Quod eft propofitum . 

""' ' B R ^ M I S S V M V» 

Intmiigulis redangulis, angiiMs reftus ad alteru- 
trum acutorum maiorem habet rationem , quam hypo^ 
thenufaadktus. acutum illum angulum fubtendens. 
M triaosuio AB C 3 angulusB fit reaus . Dico , angulnm tedium 

liabet hypothenufa C A ad latus AB . g 

In punao C fuper reaam GB •'' elelie- q 

tur perpendicularis CE ; tum centro in C ^ 
interuailoque C A defcribatur quadrans j^ 

DA E; duaaque reaa E A protendatur 
verfusF 5 donec in reaam CD produaam 
In F incidat . Quoniam feaor C AGE maior 
eft triangulo reailineo C AE,fitriangu-F 
lumCAFfumatur, vti tertia quantitas, ^ . . » v 

triansuium CAF ad fedtorem CAGEbminorem rationem habebit 
quamidemtrianguIumC AFadtriangulumC AE . Pr^terea, qixia 
tmnRulum CAF maius eft feaore CDA , fi ieaor CAGE fumatiir , 
vtitertiaquantitas.feaorCDA adfeaorem CAGEchabebit mmO" 
rem r ationem ea , quam habet triangulum C AF ad eundem ^eotorem 
CAGE : fed ex demonftratis triangulum CAF ad feaorem C A O E 
jd habet minorem rationem ^ quam idem trianguhim C AF ad triangu-- 
' lumCAE, habebit feaor CDA ad feaorem CAGE^multo mmo- 
rem rationem ea, quam habet triangulum CAF ad triangulum C AE; 
trianguiumver6CAFadtrianguium.CAE eft, vtbafis FA^ad ba^ 
fin AE3 cum eiufdem fint aititudinis^habebit feaor CD A ad feaorem 
CAGE f minorem rationem ea^ quam habet F A ad AE; & inuertendo, 
feaor C A GE ad feaorem CD A g habebit maiorem rationem, 
quam E A ad A F : & quia fe^or C A G E ad feaorem C D A " eft, vt 
arcus EA ad arcu AD , habebit idcirco arcus E A ad arcum AD K ma- 
iorem rationem , quam re^a E A ad reaam A F ; & componendo ar- 
cus EAD ad arcum D A ^ habebit maiorem rationem , quamEF ad 
FA i M EF ad FA eft , vt EC ad AB ( cum reaje AB , EG fmt mter ie 
parallel^ } a habebit arcus E AD ad arcum D A •^^ maiorem ratiooem ^ 
quam reaa EG ad reaam AB .• Arcus autem E AD ad arcum D A eft» 
vtn angulus ECD ad angulum ACD, habebit igltur angulus reaus 
ECD 5 vel ABC ad anguTum ACB maiorem rationem ea 5 quam ha« 
bet radius E C ^ hoc eft 5 hy pothenufa A C ad latus A B ; quod erat 
demonft randum , 
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Sixqiialesdiix fplwrx fiiper pkiiis iii^qualitcr qui 
iemiiiclmatis, fed xquales longitudines habentibus, col 
locentur , ex contadibus verb ducantur dux liorizonta^, 
les, rearis , qax t iphxrarum centris perpendiculares ad| 
liorizontem cadmit, terminat^: illx diftantix interfe 
funt , vt ea , qux ex vertieibus planorum decliuium xa- 
dunt 5 perpendicula • 

. Sintplanaaiqua^ longitudinum AB , CD, in^qualiter adho^ 

nzontaies Ah,Cl inclinata,quorum perpendicula iintBE,DF- ftioer 
ipiis vero planis AB , C D conftituantur t^quales duie fphxv^^ 2 ,"x, 
quarumcentraG, & H, atqueex contaaibusl, Mducantur hori- 
zontaleslk, MN, termmatie, vtinK, &H,reais GK, HN, ad 
eaidem iionzontaies perpendiculari-» 
bus. Dico, diftantiam I K ^ ad diitan» 
tiamMN eiFG^ vtperpendicuiumBE 
ad perpendiculum DF . 

Quoniam anguli EBA , EAB , fimu! 
fumpti^ Yni reao, nimirum ■anguio 
re6l:o GIA, funt sequales , detraCtiS' 
sequaiibus aiternis EAB , AIK , , rema» 
net anguius GIK iiequaiis anguio ABE ; 
quapropter trianguia BAE , GKI^ funfi 
sequianguia , eritque A B ad B E 3 c vt 
G I ad I K . Eadem ratione erit G Dad 
D F , vt H M ad M N , Confiderentur 
oclo quantitatesj quatuor nimirum ex vnaparte3& totidem ex p.lt."ra,. 
iibiproportionaies;fciiicetinprionbus^prima ABadfecundam B E 
eft, vt tertia G I ad quartam I K : In pofterioribus , prima C D ad fe-! 
cundam DF eft , vt tertia HM ad quartam' MN ; & quia primae A B , 
CD, nee iion tertiye G I , HM funt inter fe oequales., ideo ex prsemilfo 
praxedenti BE ad DF erit 5 vt KI ad NM . Quod oftenfum oportuit 

C O R O L L A R I V M ' L 
Hinc manifeftum efl: ^ fiue ipliasrx Z , X fiiit Graucsj 
fiue nonlint j ob fimilitudincm tum triangtilorum ABEi 
GIK 5 tilm etiam trianguloruiii CDF ^ H M'N , fcmper 
diftantiam K I , ad diflantiam M N effe ^ ■ vt perpendicxi- 
lum B E ad perpendiculum D F « 

C O R O L L A R I V M. IL .^ 
Ex didis liquet ^ etfi momenta xqualium Grauium 
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{phxrkommX]X fuperpkms AB, CD iiixqualiter 
inclaiatis, llnt, vt diftantix K I . N M . lioc nihilomi-, 
nus non oriri ex natura Veaium KI . NM , qui ciim h^ 
beant fulcimenta inl& M, & Grauia ex pundiis K . N 
fufpenfa, a nullis potentiis fuftineantur, ex 3. corolL 
ad quartam propof ipforum momenta non funt , vt di^ 
flantix KI3 NM 3 fed oriri ex perpetua fimilitudine , 
tum triangulorum GIK , BAE , 
tum etiam triangulorum HNM^ 
CDF5 qax fimilitudo iuxta eX" 
pofitam conftrudionem femper 
facit :, vt K I ad NM in xqua- 
libus fphxris , fiue Grauibusjfiue 
non , fit 5 vt perpendiculum BE 
adperpendiculmn DF3 & quia 
ex demonftratis in i « Corollario 
ad 7. propof, huius traft» mo- 
mentum Grauis Z ad momentum Grauis X efl:^ vt 
perpendiculum BE ad perpendiculum DF, perpendi». 
culum autem B E ad perpendiculum D F ex antece- 
denti prxmiflb eft 5 vt IK ad NM^ momentum id 
circb Grauis 2 ad momentum Grauis X eft ^ vt K I 
ad NM: quod fa.m non cft a VediumKI, NMna- 
tura 5 cu ius reipe€tu ( vt diximus ) momentum Gra- 
uis Z ad momentum Grauis X effet 5 vt pondus to-^ 
tale ad pondus totale « 

ANNOTATIO* 
Qu^amquam non obfcuri nominis Audores dodiffime demon- 
ilrauerintj rationem momentorum Grauium^ eadem ex libra 
eodemue exVedependentiumjCompofitara effe ex rationibuspon- 
deris ad pondus, & diftanticT ad diftantiam ^ id tameo verirati non 
congruit, quando Grauia 5 non ex eadem libra 5 vel eodem ex 
Ve^te, fed ab exrremitatibus Ved:ium feiundorum , pendent t ete- 
nim in eadcm libra Grauia inter fe librantur , 8c in eodem Vede 

caiSem 
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eafdejn libra^ratioiiesretinent^ atinfeiundis VedibuSjquando fci- 
licet a feiuridoruni Vediiim extrenaitatibos pendent Grauia, & a 
niijiispotentiisfuftinerjturmomenta Grauium idemfunt^ ac eo- 
rp.m totalia pondera . 

Qupd fi autem qiiifc|iiam , produeendo vedes AB 5 H G in S, 
& Q^ atqiie per immaginariam alicjuam conlirudionem appen- 
dendoaliaGrauiaincontinuationibus GQ^AS? velit fecundum 
hoiufmodi conftrudionem oftendere rationem momenti Grauis E 
ad momentum Grauis 1 effe compofitam ex rationibus ponde- 
ris Grauis E ad pondus Grauis I , 6c diftantia- AB ad diftan- 
tiam G H 5 fciat ille cjui- 
dem j quando huiufmodi 
conftrudio valeret forte etia 
ad demonftrandum propoli- 
tum 5 non idcirco tamen ei- 
dem fe plane fatisfeciiTe pro- 
poGtio: Tali enim demon 



A 






li 

m 



K 



ft-rationi tum foMm locus elTet, cum Grauia E , & !, librarentur 
ab aliis Grauibus e conrinuationibus A S , G Q^ Hifpenfis ^ fecus 

aiitcm, ciim GrauiaE, Sc I non librantur ab aliis Grauibus e 
continuationibos, A S 5 G Q fufpenfis , id quod efi noftra hypo- 
thcfiSt» quodqueperperamnonnulliabutuntur^ vnde, quis quis 
hocparticulnreperpendet 5 certe intelligct, fe longe erraturum^ 
fi eafdempailioncs, m duobus Grauibus , ex eadem libra^ eo- 
dernue Vcd-epcndentibus^ demonftratas, ad duo Grauia> a fe- 
iundlorum Vcdium extremitatibus pendentia^ vellet traducere^ 
vt veionihilabfqueccrtadcmonftraiioneafferam, fub oculos fe- 
quens Theorema fubiicio « 

TI-IEOREMAV. PROPOSITIO V. 

Cum iii ciuabus ciiucrfis libris ^ ex sequalibus diflan-^ 
tijs 5 appenciuntur 5 tiuo eiufdeinTpeciei Grauia » a duo-^ 
bus alteris a'.qualibus eiufdem fpeciei Grauibus 3 ex in- 
xqualibus diftantijs pendent^bus^ xquilibrata^ 
I Momenta Grauium , ex xqualibus diftantijs appen^ 
Torum^ non funt eadem cum illis^ qux baberent^ fi 
€X eadem penderent libra xqualium brachiorum i 
l^ ' e ' Mo- 
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Momenta .Grauium ^quaiium , ex iirxq.ualibus di- 
frantijs appenforum, noii funt eadem^ cum iilis , qux 
liaberent , £ ex eadeni- penderent libra , cuius bracliia 
xqualia effent inxquaiibus iilis diftantijs , vnde ipfa 
xqualia Grauia fufpcndunture '' " ; 

In libris LQ^ MR ex infequaiibiis diftantijs L I , M K ^ quariini 
LT iitmaior, idem Graue G appendatur, poiitifque i^qualibus 
inter fe diftantijs IQ_, RK, fiat, vt QJ ad IL, ita Graue G ad 
GraueS^expunclo QJufpenliim, atque vt RK,ad KM., ita Gra- 
ue G ad Graue T , pendens ex punao' R : m libra L Q^Grauia 
G , S 3 '^ & in libra MR Grauia G, T , in t-quilibrio erunt , • • 

Exponatur libra AB , cuius braciiiaCB, C A diftantiis «qua- 
libus IQ_5 KR '^qualia iint, & ab •extremitatibus A, B, pen- 
deant eadem Grauia T, S, ex iibris LQ^, MR iliipenlli . Pofito 
primoioco, quod diftantia QI maiorilt Ll, & RK maiorMK. 
Dico^ momenta Grauium S/f^ ex pun.ais Q^, R appenforum:, 
non eile eadem^ ac iila, quae liaberent eadem Grauia S,T, cum 
ex eadem libra AB fufpenderentur .; & momentay qusehabet Gra- 
ue G 5 ex punais L-, M appenfumj non eire eadem cum iliis^quas 
in tertia figura haberet , cum ex ambabus luipenderetur ex- 
tremitatibus libra^ AB , cuius brachium AC ^quaie iit LI, & 
brachium CB ^quaie MK . 

Quoniam diPcantia LI per hvpothefm maior eftcliftantia MK, 
diftantia vero I Q_^diftantiae K R o^qualis , habebit R K ad '• K M 
maiorem rationem ea, quam liabet QJ, ad I L :^ fedper conftru- 
aionem IIK ad K M eft , vt Graue G ad Graue T , atque QJ 
ad IL eft , vt Graue G ad Graue S ^ habebit Graue G ad ■Gta- 
ue T i^ maiorem rationeni ea , quam iiabet idem Graue G ad 
Graue S .^ quapropter ^ Graue S Graui T maius erit : & pon- 
dus totale Grauis S , d maius pondcre totaii Grauis T.. In ii- 
bra AB tsquaiium brachiorum momenta Grauium SjT,^ ex.pim- 
ais A,B fufpenlbrum, funtj e vt eorum pondera' totaiia ; cimi 
itaque pondus totaie Grauis S ^ ex deraonftratis, maius iit ponde- 
re totaii Grauis T, erit momentum Grauis S , es pun£to.A penden- 
tis ^momento Grauis T , ex punclp „B liii|Denii , maius . iioc poiito. 

Ponatur primodiftantia QJ maior eile^ quam IL erit R K maior^ 
quam KM^ &. ex .concius. i.ad exemplum quartum , momentuni 
Grauis S tanta maius- eft.pondere totali ipiius Grauis Sj.quanta 
eft medietas diflerenti^ inter pondus totaie. Grauis S 5 ac pondus 
totale Grauis G ; quapropter , ii ponderi totaii Grauis S ad- 
datur medietas diiferentite inter pondus totale Grauis S , ac pondus ■ 
totale Grauis G ^ confarget momentum Grauis S , ex pun6l:o Q^ 
fufpenii: eademque ratione , ii totali ponderi Grauis T addatur 

•jnedietas dilTerentise inter pondus totale Grauis T ^ ac pondus to^ 

^. ^. _,.,.. .... ^^^^ I 
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^h Grauis G , confurget momentum Grauis f , ex R fufpenfi"! 
Habemus ig.tur duas in^quales magnitudines, quar& maiW non 
dustotaleGrauisS &minorpodustotale GrauisT,qXsdetffl 
ab ead., mmagnitud.ne,n,mirum k pondere totali Gmu.s G.adSq 
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eoriim pondera totaiia; momenta igitur 
iibus diftantijs IQ_^, KR in iibris diueriis l 



fe^^sxiisfe diiFerentiarum medieta- 

tibus ad correfpondentes insequa- 

les magnitudines, fciiicet ad pon- 

dera totalia Grauium S 3 T, con» 

furgunt momenta Grauium S^&^ 

T , ex .punais Q^_^ R fufpenfo- 

runi ; atque ex primo pr-ceceden- 

trum PrtpmifTorum pondus tota- 

le,^GrauisS adpondus totaie Gra- 

uis T maiorem rationem iiabet, 

quam momentum Grauis S , ex 

Qjufpenfl, ad momentum Gra- 
uis T , pendentis ex R : fed iii^ 
libra A B momenta Grauium S, T^ 

^'^..^^^^'^'^^,^ 4^"^ fLifpenfbrum 3 ex demonftratiSj funtinter fe^. vt 

Grauium S^T eza?qua' 

^, L Q_5 M R pendentium^ 

non funt eadem,ac niomenta eorundem Grauium SjT^ex Iblaii- 
bra A B , lufpenlbrum , quod erat primo demonftrandum. 

Supponatur deinde , R K minor , quam K M. erit QI minor quam. 
1 L5 atque ex conclulione 2. ad exempium 4. momentum maio- 
ris^Grauis S, ex Q_pendentis , tanto minus efl totali pondere 
ipiius Grauis S, quanta eft medietas difierentise inter pondus to» 
tale Grauis S, & pondus totale mi- 
noris Grauis G ; ideoque fi medietas 
differentia^ inter totalia pondera Gra- 
uium S, G5 detraliatur a totali pon- 
dere Grauis S , differentia erit mo» 
mentum Grauis S, ex Q^pendentis .- 
Atque eadem ratione , fi medietas 
difFerentiiJs inter totaiia pondera Gra- 
uium Tg G detraliatur a pondere to- 
tali Grauis T, diflerentia erit momen- 
tum Grauis T, ex R fufpenii. Habe» 
mus igitur duas inesquaies magnitu- 
dines ^ quarum maior eft pondus to- 
taie Grauis S5& minor pondustotaleGrauisT^de quibus detra6lo 
totali pondere eiufdem Grauis G , & M^^^fe diiFerentiarum me- 
dietatibus csaratt detra6lis de correfpondentibus ponderibus tota- 
iibus Grauium S, T, conf urgunt momenta Grauium S^ T^ ex pun- 
*^^s Q_5 & R fufpenfbrum^ atque ex 2> pr^cedentium Pra^mif- 
forum pondus totaie Grauis S ad pondus totale Grauis T maio- 
rem rationem iiabebit, quam momentum Grauis S^ ex-Q_pen- 

den» 
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f ;^pntis ad moi7.entum Grauis T, ptndenti. ex R ; fedinlibra AB 
momentl Grrmum S, T, e. punais A B fufpenforum ex dc 
Srftratis funt, vt eorum pondera totalia : "jof «taig.tur Gra. 
uium S,T, in diueriis librisLQ_, MR expunftis (i.,,R , fulpen. 
forum, non funt eadem , ac momenta eorundem OraTimmS, T, 
exfolalibra AB fufpenforum . Quod erat fecundo oftendendum. 

In fequenti figura . Intelligatur libra A B cunis br^d""™ A C 
fit squale diftantr^ LI, & bracliium CB diftantia; M k ■ & ex 
punftis A,B, pendeat idem Graue G; momentum Grauis G pen- 
pentis exA, ad momentum Grauis G exBlufpenh, e„t * vt di- 
dantia AC ad diftanti.im CB^ fed diftantia ACmaioreft diftan. 
ftantia C B , eo quia L I maior eft M K , momentum igitur Gra- 
uis G, ex punao A pendentis , maius eft momento Grauis G, 
fufpenfi ex punfto B- 
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Quoniam Grauia G^ S, eX 
libra L Q_pendentia ^ funt in 
sequilibrio, ^qualia idcirco mo- 
menta habent , & totale pon- 
dus Grauis G 5 ex L fufpenii ^ 
ad totale pondus Grauis S 5 ex 
Q^pendentis, eft^ s vtdiftan- 
tia QI5 ad diftantiam LLSi« 
militer^ cum Grauia G^T^ ex 
libra M R fufpenfa ^ in gsqui- 
librio confiftants sequaiia lia- 
bent momentaj & pondus to» 
tale GrauisGj exMpenden- 

tis ad pondus totaie Grauis T, ex R fufpenfi , eft 5 -vtRK ad K M, 
Habemus igitur quatuor magnitudines proportionales ex una par- 
te^ quarum prima eft pondus totale Grauis G pendentis ex L, fecun- 
da pondus totale Grauis S ^ pendentis ex O ; tertia , diftantia QI ^ & 
quarta diftantia I L : habemus etiam quatuor aiteras ex aitera parte ; 
quarum prima , eft pondus totaie Grauis G , ex M pendentis \ fecun- 
da pondus totale Grauis T, pendentis ex R • tertia , diftantia R K ; & 
quarta^ diftantiaKM. Et quia pondus totale GrauisG^ quod eft 
prima priorum magnitudinum, sequaie eft ponderi totali Grauis G. 
quod eft prima pofteriorum, & diftantia I Q^qu^ eft tertia priorum, 
^qualis eft diftantise K R^ qusB eft tertia pofteriorum ; per 3 . pnece- 
dentiumPr^miflbrumj fecunda priorum ad fecundam poft-eriorum 
erit 5 vt quarta ad quartam ? hoc eft ^ pondus totale Grauis S ad pon. 
dus totaie Grauis T erit , vt diftantia L I ad diftantiam M K; fed pon. 
dus totaie Grauis S adpondus totale Grauis T j ex demonftratis ^ ha- 
bet maiorem rationem ea ^ quam habet momentun>Grauis S 5 ex Q 
pendentis , ad momentum Grauis T , ex R fufpenii 3 ideft 5 quam mo- 
mentiam Grauis G, pendentis ex L, ad momentum Grauis G penden- 
tisexM^diftantiaigiturLIaddiftantiam AIK maiorem iiabebit ra- 
tionem ^ quam momentum Grauis G ^ ex L fufpenii; admomentum 
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LI &CBip(iMK^habebiC.dcu-coACad CB maiorem rationem 
quam momenmm Grauis G , pendentis e.t L , ad momentuiS 
c^rauis G pendentis ex M • fed AC ad C B , es demonft^ 
tis , eft , yt mom.-ncum Grauis G , pendentis cx A,arrmen' 
tum urauis G , pendcncis ex B; habibit iaicur moment, m rrf 
msG, pendentisex A, ad momeium Graul^ G, pSdSrB^;'; 
lorem rationem ea , quam habet;momentum Grauis G, ex L fufpenfi 
ad momentam GrauisG, fufpenfi ex M . Quamobr m momW 
Grauium G, fufpeniorum ( in libris diuerfis )ex punftis L M no^ 
funt eadem, ac rnomenta eorundem GrauiumG, fufpenfar Jm e" 
punais A,B in loiaiibra A B . Quod opoitebat oftendere .. 

C O R O L L A R I V M I. 

Ex diftis conftat , momenta xqualium Grauiu,.. , ^^ 
mxqualibus feiundis Veftibus fufpenforum^cum ab aliis 
Grauibus xquilibrantur ita , vt diftantix I O , K R inter 
fe xquales fiut,non effe in eadem ratione cun^uis diftan. 
tijs . Demonftratum eft enim , diftantiam L l ad diftan- 
tiam M K habere maiorem rationem ea, quam habet mo. 
mentiim Grauis G , pendentis ex L, ad momentum ciuf- 
dem Grauis G, cx M fufpenfi . 



-im, ex 
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II. 



Hinc manifeftum eft, quidquid. Clarifflmi Auarores 
oftendere ftuduerunt , applicando paffiones momento- 
rum Grauium, ex eadem libra , feu Veate pendentium , 
adGrauia, a diuerfbrum: Veftium extremitatibus fuf- 
ipenfa , incertum id totum efle , ne dicam aperte falfum : 
Quod fi ex huiufoodi applicatione ad veram aliquam. 
conclufionem interdumprocefterunt, id ex puro acci-, 
dente , non ex infallibili principio fadum eft , 

Vt , fi quis diceret , momenta duorum Grauium aE) extremita- 
tibus duorum Veftium appcnforum , cum non fuftinentur ab vl- 
i is potentijs effe , vt funt diil:aiHia; , ex quibus p endent , ha.=c pro- 

^,.,_______^,_________ politio 
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ijiolu.o falla e«et,6caiiquando vera elle poilec cx accideme ; li enim 
Gr ia iint in.ciua!ia ,8.ab in.qual.bus pendcanr cWhncys, tunc 
veraeirct ea propofitio , quando accideret , vt d.flant.y flent , 
quemadmodumGrauia, eoque cafu n.omenta eflent eadem, ac 
totaliaeorumpondera, non autem effcnt momenta pccu .ar.a , 
aiiter, qu^eextali propof.tione deducuntur, funt p ane falfa : fi 
veroGrauiaefl-ent^qualia,&cafus fcrret, vt a^quales ct.am di- 
ftantia; effent , difta propofitio vera erit ; in quocunque tamen alio 
cafu,faHa. Quodhuiufmodi obferuatio nonnull.s negleda fue- 
rit,hocfaaumeft, vt eodem mcd.o termino denionftrata v.dea- 
musduo , penitiis contraria ; ex eo enim , qucd pafTiones momen. 
torumGrauium, excadcmhbra pendent.um, applicata.- fuer.nt 
ad Grauia , a feiundorum Ved.um extremitanbus pendent.a , vi- 
demus , huic propofitioni locum eile fadum, quod fc.I.cet momen 
ta eiufdem Grmis , ^h extremimihus dmrum Feaium in^qualium 
pendentis , interfifmt, -vt diflmiu. ex quthus ^endent ■, tum ex tali 
mediotermino, fatisfalfo, vera per accidensconc ufioduaaett, 
quod momenta eiufdem Grauis fufer phna in^quahter tndmata , 
^quales verb longitudines hahentiafunt, vt ferpendtcula: deiiium ex 
hacconclufione infertur certitudo principij Gahlsi , quod nimi- 
rum momentum totale Grauis , admomentum , quod hahet tnflano 
indinato ,eft,vt longitudo plani indinati adperpendtculum ■ 

Contra, quidameidemfallacimcdio tcrmino innixus, pnmo 
ad falfam procedit conclufionem , quod kilket momenta duorum^ 
Grauium-, inextremitatihus duorum fiunaorum FeBium appen 
forum , hahent rationem compofttam ex rationibus ponderum, ^ dt 
/iantiarum.-vndependent; fecundo, a tali conclufione ad %liam muL 
tomagisfalfamgradumfacit, quod videlicet momenta Grautum 
fupra idemplanum inclinatum hahent rationem compofitam exratio- 
nibusponderum, esr difiantiarum : demum, quia Abyifus abyflum 
inuocat , ad ahas progreditur falfas conclufiones , ex quibus facile 
inferri potefl, fupradidum Galiki principium falfitate kborare . 
Ex eodem itaque fundamento conclufiones oppofit^ deducuntur , 
quod indicio efl, iilud per fe falfum, interdunti ex accidente.. 
verum effe . Maneat igitur , fequentes propofitiones mfici fal- 
fitate . 

I Momenta Gra nium xqualitim , ab extremitatibus 
" — " ~" feiu.i- 
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vt 4ill'dntiae , vnde pendent . ' ' 

AlomentaGrauium,pendentium ab extremitatibus' 
duorum Veariumfeiunaorum, habent rationemcom. 
poiitam ex rationibus ponderum , & diftantiarum . 
= Quidquidautem ex praemiffis bifce concJufionibus 
tamquam ex fonte deriuatur , erroribus fcateat, oportet 

THE O R. VL P ROP. VJ. 

Momentum liberum Grauis in piano incJinato,squa- 
Jeeftmomento pecuiiari eiufdem Grauis, quod foJum 
tangens pianum iJJud inclinatum , k Vcde , vel libra to- 

taliter mitmetur « 

In plano decliui A B , ciiius perpendiculum , vel .altitudo C A , & 

HomontalisCB.colloceturGraue Z^ (-quod ad Hiaiorem facilita- 

tem ipn^ricum lupponiturjquod 

tangat planum AB , vt in H , eius i 

centrum fit D , quod erit etiatru 

centruni fux grauitatis\- e centro 

D adcontaclum H ducatur re6l:a 

DFI, qua^ ad libitum producatur 

verfus F , Per punclum .F ^' duca» 

tur F G parailela horizontaii BC ^ 

& ex centro.grauitatis D demitta- 

tur DE cad..anguios reclos cum 

EG ^ erit E,..D linea direilionis/e- 

cundiim quam Graue Z adxom- 

niune Grauium centrum tendit : 

ponatur FG^vti Vectis^ cuiQS fuicrum F . Dico, momentum liberum 

:Grauis Z in piano AB 5 ciim fuftinetur dumtarat ab ipib piano A Bj 

Lie"quaie effe mom.enco pecuiiari eiuldem Grauis Z , Gum pendet foium 

ex Ve^e FG, & tangit dumtaxat pianum AB. 

Supponatur piimo , Graue Z fuiHneri foitim a plano AB , Eius to» 
tale ujomentum^exdiiStis ni quinto exemplo , diuidetur in duo mo- 
meota paitiaiia * Vnum eft iiiud ^ quoda reiiltentepiano A B ipfi de«? 
traiiitur ^ akerum eft momentum liberum , quo Graue Z^in fua liber- 
tatc rciidum , motum ftuim delcenliuum per pianum AB inciioaret | 
fam 3 vt momcntum libLrum Grauis Z in plano ABadpondus fuum 
totalc , ita concipiatur recta EF ad aiiam , quss fit FG • iuuertendo J 
pondus totaie Grauis Z ad momentum liberum in plano AB erit 5 vt 
GF^jadF E: ied pondus totaie Grauis Z maius eft momentoliberQ,^' 

quod 
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totalis ) 1 reaa igitur GF maior erit refta Ft. _ . , . ,, ^ , 

Intcliisatur rursus Graue Z non amplius a plano AB fed a Veao 
FG ia Dunao E fuftineri ita, vt folum tangat planum AB . Et conci- 
piatur€xpunaoGfufFnfumGraue:emidemlpeciei,&^^^^^ 
ui Z quod centrum habeat Grauitatis m G. Quomam Grama Z , ex 
Dunais E, & G fufpenfa, eiufdem funt ipccmi,^ ^quaiia, pondus to^ 
tale Grauis Z , ex punao G fufpenfi , ,ad momentum cmidem . vel 
gequaiiSjGrauis Z^ex punao E fuf- 
penfij per tertiam propofitionem 
eft^vt GF ad FE • at GF ad FE , ex 
demonftratis^eftjVt pondus totaie 
Grauis Z ad momentum liberuni 
eiuidem Grauis in piano AB, cum 
ex Veae non pendet 5 fedaplano 
AB dumtaxat fuftinetur : Ergo 
pondus totaie Grauis Zad mome» 
tumjquod liabet in pianoAB a erit, 

rvtpondustotaie eiufdem Grauis ^ , . ^r a. 

Z ad momentum peculiare , quod habet, cum pendet a V eae ex pun» 
ao E « Quapropter momentum liberum Grauis Z in piano AB.cum 
foium a pTano AB fuftinetur , e gequaie eft momento pecuiiari emfde 
Grauis Z , cum tangens .dumtaxat piaoum AB , e V eae FG , totahter 
pendet. Quod oportebat oftendere . 

His^rcemifis •^ adTomceliij Lemmatis mftmmtionem tn hunc 

mOi 
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T H E O R» VIL P R O P. VII» 

Pondiis totale Graiiis ad momentum , quod habet in 
planodeclrai^eft.vt^longitiido ipfius plani decliuis ad 
perpendiculum . 

In plano deciiui BC, cuius petpendicuiii CE^ 
& horizontaiis BE fitGraue fphsericum Z^cuius 
centrum A '« erit etiam centrum fuse grauitatis» 
Dico^pondus totaleGrauis Z ad momentum li- 
berum^quod habet in plano BCjeiTe ^ vt eft lon- 
gitudo BG ad perpendiculum CE. 

Tangat Graue fphtericum Z pianum BC 
inpunaoD; ex centro A ad contaaumDj 
ducatur AD , qu;^ t, ad anguios reaos erit cum 
plano BC , & producatur ad iibitum in F. Po- ^ 

natur FG c parailela Horizontaii BE,& ex pun.ais A,& D demittantur 
PI, AL ^ perpendiculares horizotaii FG.iii^ erunt mter fe ^ paraileie. 
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Ccncro- Jii F3 intcruaHirqLie F A , F i) dercribantiir arcus A Ha D Gc 

Qnonhm anguiusl rcdtis eft^ duo reliqiii anguli lOF, IFD , ^'fmml 
ronipL-i , funt reqiiales vai reCla , lioc cft ^ angulo^FDC : ablato comiiuini 
aogulo FOl 5 reaisiict angulus IFD cTqualis angulo I D C ; fed angulus 
IDCg irqualiseftaitcrnQBCE^eritigiturangLiIus IF D^quaiis angu- 
lo BCE , tv: complementum ^hoc eft angulus IDF,h a^quale complemcn- 
to 5 hoc c/i- angulo Ci3E : Qoapropcer triaiigula FDF^CEB K func inter 
ie /liiiiiia ; at qui triangulum IDF iimile eft 1 trianguio L AF 5 cLira reacE 
LA , ID fmt paralicLi^ : ergo triangula LAF , IDF , CB£ m funt fimllia , 
erkquc AF ad FL, vt DF ad Fl,& BG ad CE . 

Inteliigatur Graue Z , totalicer pendens de Vea.e FG , vt ex puna:o 
L , iblum tangere planuni BC in, punao D. Pondus totale Grauis -Z , ex 
pun(51:o H pcndentisj ad mooientum peculiare^ quod habet, ciim pen- 
det cx punclo L 5 per ^.prop.e/i: ^ vt HF ad FL , hoc eft , vt AF ad FL > " 
vcl FjF ad FI 5 hoc cfh , vt BC ad CE , fcd momentum peculiare , quod 
habet Graue Z, pendens cx pundo L , cum foiimi tangit pianum BC ? 
exantecedenti propofitione a.'quale eft momento libero , quod habet 
idcm Graue Z in plano BC , cilim ex libra non pendet , [cd a lolo plano 
decliui BC fufHnetur : Ergo momentum totale, liue pondus totaie, Gra- 
uis Z ad momcntum liberum , quod habet io plano BCjefr, vt BC ad CB 
Qupd erat demonftrandom » 



C O R O L L A R I V M. ^ 

ExcliftismaoifeftLimeft ;p moinenra libera Graiiisfuper 
planis iiiiEquaiirer incliliatis^ J^qiiales taiiien iongiradines 
habentibus ^ iiiter fe effe ^ vt perpeadicula^ lio.c eft 3 vc iiiius 
an.guloruiii e!euatioiiuni , 



^m?iimn p Grme Z inteUigampL^ fifer plmis J^B ^» CD^ rm 
(pctrtter ad lioriz^ntdes AE^ CF imlinms^ ^^qmkfcpe hngitu- 
dines habentibus ^ ex antece- 
dcnti propof rnomentum Ube" 
ram •) quod habet Graue Z in 
plano CD-yad Jlmm totale pon- 
dusj efi 5 vt fDadCJy-i 'vsl 
^.T^ •) ^ pondus totale eiufi 
dem 5 vei i€qualis j Grauis Z 
^d momenturm ^ quod habet 
inplam A^-^efi ynjt ATi ad "BE^ ex cequo momentum lib erum 
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■Grmis Z inplmo CD ad momenmm Hberum eiufde?n Grauis Z 
in plmo j4Tj a erit •) vt perpendiculum DF adperpendiculum TE , 
at perpendicuh DF 5 "BEfantJtnus recii angulorum DCF ^ "BJE 5 
\jMomentum liberum igitur Grauis Z inplano CD ad momentu??i.. 
Ubermn eiufdem Grauis Z inplmo J^B erit -^ njt finus anguli D C F 
adfnumanguU^AE^§)uemadmodumdi8umefl'> 

: THEOR, VIIL PROP. VIIL 

! 

Si Graoe in duobus planis decliuibus 3 rrquales longituaH 
nes habentibusjacfeiunftis 5 collocerur;, 8c nionienta libe-, 
ra^ qLi^Grauei!ludin ijfdem planis habet^ fimul fuoipra 5] 
^e^qualiafint ponderi totali ipfius Grauis ^ aggregatum ex 
perpendiculissequaleeritlongitudini akerurrias ex plaiiis; 
&fi aggregatum ex perpendicuJis aequale fit longJrudini 
alrerutrius ex planis ^momentalibera eius Grauis';fimulfum^ 
pta^ ^q ualia erunt ponderi totali eiuidem Grauis. 



IntelJigatDr Graue Z fuper ^la-^ 
nis deciiujbus AB , C D 5 a:quales 
ongitudines habentibuS;, iintquo 
BE 3 DF perpendicuia , & pona™ 
tur primiim, momentalibera Gra- 
uis Z in planis A B , C D? fimul , 
fumpta 5 ^Equari momento totali^ 
hoc eft;, ponderitotali ipfius Gra- 
uis Z . Dico j aggregatum exper- 
pendiculis EB 3 DF o:quale effo 
longitudini CO, vel AB . 

Per Corollarium prxccdens, niomentum liberumGraiiis Z in plano 
AB ad momentum liberum eiufdem Grauis Z in plano C D eft , vt E B 
ad FD ; componendoD aggregatum ex momentis liberis Grauis Z iii. 
planis AB5 CD ad momentum liberum in plano CO^ crit,vt aggregatum 
experpendiculis EB^FDa adperpendiculum FD : fcd per hyporhe/Iii-' 
aggregatumcxmomentisliberis Grauis Z in planis AB, CD a?qualo 
cfl- momento totali,hoc eft,ponderi totali Grauis Z ; erit pondus to talo 
Grauis Zad momenrum liberuma quod habetinplano C D5 vt aggre 
gatum ex perpendicuiis EB3FD ad perpendiculum FD : at ex 7. propo:. 
pondus totale Grauis Z ad momcntum hberum^quodhabet in plano CD 
efr ■> vt CD ad DF ^ erit igitiir aggregatium cx perpendiculis EB , FD ad 
perpendiculum FD f. ^ vt C^ad idem perpendiculum DF, quamobrcnij 

aggre- 
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aggregatum ex perpendicolis EB.FDy ^- .Tquale eft longitudini CD, 
Quod erat primo loco ciemonllrandum . " ■ ' 

Ponaturdeindejaggregatiim experpendiciilisEB 3 F D sequarilon-. 
gitudini C D , vcl A B . Dico 5 momenca libera Graim 1 in planis A B;, 
C D , fimul fumpta , ^qoalia efTe ponderi torali eiufdem Grauis Z. 

Demonftrctur, vtpaulo ante> aggregatum ex perpendiculis E B, F D 
ad perpendiculum F D t&, vt aggrcgatum ex momentis libcris Grauis Z 
in pianis A B ^ C D ad raomentura liberum , quod habct in plano C D. 
Ciini cx hypothe/i aggrcgatiim ex perpendiculis E B, F D a:quale iit Jon^ 
gitudiqi C D , erit C D ad O F , vt aggrcgatum cx momentis liberis Gra- 
iiis Z in planis A B , C D ad moraentum liberum eiufdem Grauis Z h\j 
phmo C D i Sed ex 7. Prop. C D ad D F efl', vt pondus torale Grauis Z 
ad momentumliberum, quodhabetin plano CD , erit igitur pondus 
totaleGrauis Z ad momentumliberum, quod habet in plano CD, d vt a 
aggregatum cx momentis liberis, qua: idem Graue Z habet in plinis AB: 
C D3.d momentum liberum, quod habetin eodera plano C Dj quamob- 
reni aggrcgatumex momentis liberis Graiiis Z in planis AB^CD, jequa- 

'dum 



pondcri totali miidQm Grauis Z . Quod fupererac demonftran- 



THEOR. IX. PROR IX 

Si aggregatiim ex niomenris liberis ^ quse Graue habet 
in duobus planis decliuibus 5 ?eqaales iQiigituclines habenti- 
bus _j ac feiunftis 3 maius eft pondere totali eiufdem Grauis ; 
aggregatam ex perpendiculis eorundem planorum maius 
erit Jongitudine alterutrius ex planis : Et^j fi aggregatum 
ex perpendiculis maius eft longitudine alterutrius ex planis ; 
aggregatum ex momentis liberis ^ quae Graue illud habet in 
ijidem planis ^ niaius erit pondere totali eiufdem Grauis . 

Repetatur ligura ^ & conllrudio pra:cedcntis propoiitionis > & pofito 
primo locoj aggrcgatum ex momentis liberis Grauis Z in pianis A B, 
C D maius eflc pondcrc totali Grauis Z . Dico 5 aggregatum ex perpen- 
diculis B E 5 D F raaius cflTc longitudine A B , vel C D ^ Demonftretur, 
vt in pra:cedente propofitione, aggrcgatum' ex momentis iiberis Gra- 
uis Z in planis A B , C D ad momentum libcrum 5 quod habet in piana 
C D D eilc 5 vt aggregatum e pcrpendicuh"s E B , F D ad perpendicqlum 
F D . Qupniam aggregatum ex momentis liheris Grauis Z in pianis A B^ 
C D •) per hypothciin maius eft pondere totaii ipfius Grauis Z , fumatur 
momentum liberum, quod Graue Z habct in piano C D, vti tertia quaP' 
titas ; aggregatum ex momentis libcris Grauis Z in planis A B ^ C D, ad 
momentura iiberumjquod habet in piano CD, a maiorem habebit ratio 
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""",f ,UT n nlano C D; fed ex demonftratis aggregatura ex momcn- 

r/' /-Tnh 1 C D eft V 4r S«^un « perpendicd<s E B , F D, ad 

perpendiLlum P D ■ habcbit aggregatiim e. perpendicuhs E L , F D 
ad perpendiculum ,F D , ^ maioreLii 
rationcm = qiuim habetpondus to-r 
taleGrauisZ ad moiTieatum libe-. 
rum , quod habet in phino C D : at 
pondus, totaie Grauis Z, ad momen- 
tum liberum , quod habec in plano 
,C D, ex 7. Prop. eft.^ytCD ad DF> 
aggrcgatum igitur ex perpendiculis 
EB, FD ad perpendiculum FD 
maiorem ^ habebit rationem.qiiain 

habetCD adidemperpendiculumFD • Quapropter. aggFegatum c^ 
perpendiculis E B 5 F D ^ maius eil longitudme C Dr vei AB . Qmu 
Drimddemanftrareoportebat, _- / ^..' 

' Pofito deinde, a^gregatum ex perpendicuhs B E, D F mams ciie lQn„ 
^gitudine AB, vdC D. Dico, aggregatum ex momentis liberis Cra-^; 
uisZinplanis AB, CD maius efle pondere totakGrauis Z. ^ 
' Qupniam aggregatum ex perpendiciilis B E , D F per hypothcim ma-: 
ius cR lonpitudine C D ^ fumpto perpendiculo D F, vti tertia quantitatej 
a£rare°-itum ex perpendiculis B E , D F , ad pcrpendicuium D F e maio- 
rem habebir rationera /quam C D ad D F , fed C D ad D F ex 7. Prop« 
eft 3 vt pondus toc.ile Grauis Z ad momencum liberum , quod habet la. 
planoCD^ aggregatora idcirco ex perpendiculis BE> DF adperpen- 
dicuium D F ^ maiorem rationem habet, quam pondos totale Graois Z 
ad momentum liberum in plano C D : Ollenium eft aggregarum ex per- 
pendicuJis B E , D F ad perpendicuhmi DF elle , vt aggregatum ex mo- 
raentis liberis Grauis Z in planis A B , CD ad moroentum liberum in 
piano C D aggregatum igitur ex moraentis liberis Grauis Z hi phnis 
A B 5 C D admomentum iiberum in plano C D i^ habet maiorcm ratio- 
nem ^ quam pondus totale Grauis Z ad momentum iiberum , quod ha- 
ber in piano CD j quamobrem aggregatum ex mpmentis iiberis Grauis 
Z in planis A B , C D h maius eft pondcre rotali CJrauis Z . Qupd erat 
fecundo ioco dcmonftrandimi , 



C O R O L L A P. I V M, 

Ex diftis manifeftum eft? fi aggregatomex monientis, 
liberisj c|L]^ Graue habetin duobus planis declioibus ^ cequar. 
les longitudines habeiitibus^ & feparatis ^ minos fit pondere 
totali ipfius Grauisj aggregatum ex perpendiculis eorun- 
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cleoi planorum mirius eile longicudiiie alterutrius explanis j 
& fi .aggregatum ex ijs perpendiculis ininus fit longitudine 
alterucrius ex plariis ^ aggregatum ex momentisliberis, qu^ 
Graue illud iiabet in ijfdem planis minus fore pondere totaJi 
eiufdeniGrauis, 

Qupd facillime denionftrabitur ^ li qu^ in antecedente 
Propoiitione £int diQiz, mutatis dumtaxat vocibus mam 
dcminm 2 repetancur. 

A N N O T A T I 0« 

(Jiiamiiis autem ex did-is apertiffime conftet 5 pondus totale 
Grauis ad momentum liberum in plaiio dediiii effe , vt eil Ion«-i- 
tudo ipfius plani decliiiis ad perpendicu- 
lum 5 quod ciim fuerit geometrice de- 
monftratum, nqllius capax eftcontradi- 
dionis : quia taraen Geometr^ eil , quid- 
quid fua^ conclufioni quoqiiomodo op- 
poni poffe videtur j id totum remouere ^ 
atqueiniringcre^ non pofium, quin in 
niedium proferam inftantiam quandam ^ ■ 
aduerfiis Galitei principium ingeniose """ K G c F 
excogitatam^ atque m hoc fitam 5 quod fi concedatur 5 pondus to- 
tale Grauis Z ad momentum libcrum -^ quod habet in plano.decli- 
ui B C-y efie , vt eft longitudo B C ipfius plani decliuis ad perpen- 
iculum 5 liinc in planis ad angulos redos concurrentibus? infera- 
tiir duo latera C E^ ED fimul fumpta a?qualia effe tertiodateri DC 
contra 20» Prop, prirni jib. EucL Vifijm eft igitur mihi ^ ad eam 
confutandarn inftantiam -y aliquot demonftrationcs exhibere , 

L E M M A L P R 0:R X/ 
Si extra circulum Z ^ in eodem tamen plano , refta N K 
iniinitafuerit expoiita^ &expun9:oquouis3 in refta N K 
accepto.dua^fintrefeCDj CB:, circulum^ vr in B^ 
&D> tangentes^r dufta excentro A adpunftura C refla 
A C 5 & ex eodem centro demijHa perpendiculari quapiam^ 
vc A G , ad rertam N K : Si anguli B G K , D C N finr in^ 
ter fe a^quales , perpendicularis A G incidet in punftum C^ 
hoc eft , refta A C reft^ N K perpendicularis erit : £1 verd 




Digiti: 



zedbyGoOgle 



44 



TV N D A M E N T V M T> C T R I N & 



a, Coroll. ad 
^6. 5. 



i 10« dcf, I, 




«? ?3' I. 



f Coroll. ad 
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non fint anguli B C I< , D C N , aequales, fed angulus B C k 
inafor fit angulo D C N, perpendicularis A G cadet ad p^^r-- 
res anguli A C N , duQ:ifciue rcQ:is B G , G D , anguii BC A, 
B G A ^ A G D , A G D inter fe a^quales erunt . 

Supponantur primQ anguli B C K , D C N inter fe xqimks . Dico . 
reaam A C reaa? N K pernendicularem eflc . _ 

Quoniuin reto C B , C D , circulum Z tangunt, funt ^ inter fe a^qua- 
iesrJuaifque rcais A B , A D anguli A B C , A D C b funt icai . In 
triangulis A C B , A C D , duo latera 
A C V C B 3 a^qualia funt duot>ns Ja- 
teribus A C, C D/ba/is A B bafi AD 
efti-equaiis ; erit igitur angulus ACB 
i^qualis c angulo ACD? anguli au- 
tem B C IC 5 D C N ex hypothefi funt 
cequales : ergo totus anguius ACK 
jEqualis eft toti angulo ACN? quam- 
obremanguIiACK, ACN ^ func 
redi , & recla A G , perpendicularis 
ad N K , incidit in pund:um C . 

Supponatur deinde angulus B C K maior angulo D C N , Dico , per- 
pendicularcm A G cadere ad partes anguli A C N , ^c angulos B C A , 
B G A , A C i), A G D cife inter fe a-qualcs , 

Demonftrentur, vt fupra, anguliBCA, DCA inter fe a^quales 
Ciim cx hypothefi anguius B C K maior fxc angulo D C N , totus angu 
lus ACK totoungulo ACN 
maioreritj fed anguh* ACK5 
ACN ^ funt iequaies duobus 
redtis 2 anguius igicur ACN 
vno rCiSto erit rainor ; quamo- 
brem perpendicularis A G fca- 
det ad partes anguli acuti ACN, 
Qnia demum anguli ADCs 
AG C 5 A B C amt redi, pun-^ 
da D , G , C , B , A ?^ funt iiij 
illius circuii circumferentia > 
cuius A C eft diameter : Ideo* 
que anguli BCA, BGA in 
codem fegmento B C G D A,h 
funt xq uales , & anguli A C D, 
AGDin eodemfegmento ABCGD, funtsequalcs j fedanguii BCA, 
\ C p oftenfi funt ^quales : Ergo anguli B C A , B G A, A C D, AGD 
funt inter fe sequales , Qupd demonftrare oportebat « 
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C O R O L L A R I V M. 

Ex diaisconftat , fiueanguli BCK. DON fint ^quales, 

fiue inaequales^ femper angulum DQB per reftam AC 
fecari bifariara . 

L E M M A II, P R O R XI 

Si ex punfto fumpto in reSa quapiam linea , extra clrcu»- 
lum cxpofira^ dufe fint dm vqQ:^ linese.qu^ circulum 
tangant,excentroautem circuJi, & excontaaibus cadant 
reftae ^ ad expofitam perpendiculares :. fi angulus a tangen- 
tibus comprehenfus, eftreftus, perpendiculares , quse ex 
contaftibuscadunt, ^quaJes eruntcontiguis parcibusrete 
expofic^ interceptis a perpendiculari, qua? ex circuJi centro 
cadit^&abiJlis.quc^excontaftibus: fi angulusatangenti- 
bus comprehenfus , niinor eft reftoi perpendiculares V qu^ 
ex contaftibus cadunt ^ oiaiores erunt diftis contiguis parci- 
bus: fi demumsngulusiJJemaioreftrefio^ ecperpendicu- 
laresminores eruntdiftisconriguispercibus . 

Sk re(5la N K extra circnlum Z, in eodem tamen plano , expofita , & 
cx quocLinque piinao C, in. reCta N K fumpto, dutlx fint reto CB, CD^ 
circulum Z tangentcs ; ex centro autem A circuii, & ex conta^aibus D , 
& B cadant rete A G , D E, B F, ad redam N K perpendiculares ; 
erunt E CU GF, partes , a perpendicularibus DE^ AG, BF inter- 
cepta? . Dico , /i anguius D C B eft redus , perpendicuiarcm DE ^equa- 
lera ciTc contigua? parti intercepta? E G , & perpendicularcm B F CEqua- 
lem eife contigua? parti intercept^ F G : jfi vero anguius D C B redo eft 
minor > perpendicuiarem D E maiorem effe contigua parte intercepta-j 
E G^ &perpendicularcm BF maiorem contigua parte F G: ii demumj 
angulus DCB maior ejft re^o, reiflam DE jninorem eirereaa E G, 
& B F miaorem G F . 

Ponatur primo loco angulus D C B redus , Dico , perpendicularem 
B F a^qualem effe rcda: F G , & pcrpendicularem D E a'qualem refe 
EG. DucatLirAC. Si anguli B C F , D C E funt inrer fe c-equales , ex 
anrecedenti Propoiit. reCla A C perpendicularis cft ad N K ? 'X redia AG 
in pundtum C incidit . 

Quoniam ex prxcedenti Coroilario anguli A CB ^ ACD? funt 
a^qualesi & per hypotliefin anguius DCB eft redus, anguli igitur ACBj 
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'A C D i^^nt lemi redi ; fed aogiili A C K /A C N , ex deraonftratis, fuiK 
Uai , nnguli crgo B C K . D C E , hoc efl: , B G K 5 B G E ^^ fLmc femi™ 

rccli 3 cum que angiili in E > & F iint 
rCv^H, anguii G B F ^ G D E b font femi 
rcd-i; quamobrem angiili FBG;^ FGBj 
vr & anguli E G D d E D G , fuht inter 
fe £Equales , larufque B F c i^qualeerit 
lateriF G^ n & latus DE a-^qualo 

ateri E G . 

^i anguli BCF> DCE nbn iinc 
a^quales , fed angukis B CF maior (it 
angulo DCE: ex antecedenti Prop. 
perpendicuiaris A G cadit ad partes 
anguli A C N 5 hoc eft inter punc^la C, 
& E 5 dL\xdii[(iut red-is '^Q^ D G / an- 

guli B C A ; A C D 5 B G A 5 A G D funt inter fe cequales ; 6c qiuo nuiEii 
angulus B C D j ex hypothefl, eft redus 5 lin guli ex angulis B C v , 
ACD, BGA,AGD funt femi rec1:i , cLimque anguli A G F , A G E 
fint recl:!. ^ anguli B G F , D G E ^ erunt fcmi rci^i : kd anguli in F 5 6i E 
funt recli ; anguli igitur FBG,FGB5Vt& anguli E D G 5 E G D5 funt 
inrer fe a^qualcs , eritque latus B F 

.|uale ^ lateri F G , vt & latLis im :M1 

a^quale lateri E G ; Qupd oportc» 
bat primo loco demonftrare . 

Ponatur fecundo loco angulus 
DCB niinorred:o. Dico^ per- 
pendicularem B F maiorem tHfLj 
F G 3 & perpendicularem D E ma- 
ioremEG, Si anguli BCF . DCE 
{m\t a^quales , cx ^m^ctAQVixh Pro- 
iicione reda A C perpendicularis 
eft xtQix NK3 & perpendicularis 
A G incidit in pundum C . Pra'- 
terea , quia anguli A C B ^ A C D ex precedenti Corollario funt xqua- 
\cs ,^ angulos vero B C D po/itus e(! minor reao , vterque an guloru itu 
A CB 3 A G D minor erit femi rciflo, quamobrem vterqoe anguloruni 
B C F 5 D C E c hoc eft B G F 5 B G E 3 maior erit femiredo; {^d. anguli 
in E 5 & F funt rec^i 3 ergo vterque ex angulis F B Gj E D G a c(l minor 
•femi redo ; Vnde angulus F G B angulo F B G , & angulus E G D an 
gulo E D G , maior efl i quapropter latus B F c latere F G 3 & latiis D E 
latereEG maiuserit. 

Siangiilus B C F maior fit angulo DCE> ex anteccdcnti Propoiit. 
perpendicularis AGcaditadpartesanguli ACN, ntmfc inter pun- 
c^a C , & E . T^nczmm ved:^ B G , D G . Anguli B C A, A C D, BG A, 
A G D excitata Propo/it. funt inter fe cTquales , cumque angtilus BCD 
ex hypotheii minor ftt: ve6to , finguli angulorum B C A , A C D, B G A^ 
^GD^ fcmi redQ funt minorcs j at qui anguli A G F d A G E ex cou- 1 

--=.^««,»«=^ fl:rudiO" ' 
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fh-ud-ionc fiintrec^H, ergo vcerque angulus D GE d BGF f efl maior 
{cmkc^to : ex conftruaionc anguli in E , & F funt reai , vterque iglrur 
anguloruni FBG, EDGs minor eft femiredo^ Vnde angulus FGB 
maior di angulo F B G , & angulus E G D maior angulo E D G ; quam- 
obrera latus^B F '^ maius erit laterc F G , &: hms D E maiusktere E G 
Quod erat f^xundo loco demonftrandum , 

Dcmum poriaturangulus BCD reif^o maior, Dico, perpendicula- 
rem l\ F J^iinorem eilc F G , & pcrpendicularem D Erainorem E G . Si 
anguli E C F 3 D C E inter fc funt arqualcs, ex antecedenri Propofitione 
refta A C cHRd angulos reclos cum NK, & perpendiculafis A G irL. 

ndum Cincidit. Vltcrius, c|uia anguli A CB, ACD ex pra^ced, 
Coroliario funCcTquales ^ anguliis vero D C B eft redo maiorper hypo- 
thciin vtcrque angulorum A C B , A C D , fcmireao maior erit, ideo- 
que vtcrque angulus B C F , D C E , Iioc eft B G F , D G E ? i femi re- 
d:o erit mmor : Ctimque anguli in F ^ ^ Eiint redi , erit angulus FBG, 
vt & angullis E D G 5 k maior femiredo -, quamobrem angulus F B' G 
niaior eif angulQ F G B , & angulus E D G a^ngulo E G D , eritqiie id- 
circo latus B F minus latereF G , .& iatus D ^''minus latere E G » 

Si angulus B CFangulo DCE oiajor fit^ ex antecedenti Propofit. 
perpcndicularis A G interpmi^a E-, & Ccadit , dudifque redtis G B 5 
GD, auguIiBC A5 A'C D v3G A, A G-D, fijnirjriterfe ^quales . Et 
quoniam angulus B C D poficiis cft ma.ior'iTd:o , liiiguli anguli B C A, 
A C D , B (j A ^ A G B 5 maiorcs er uat remiredo h ex-conflruarione an- 
giili A G F 5 A G E funt re«5li , vccrqne.dgitur aogulus B G F , ' D G E erit 
minor fcmircuto ; {cd anguli in E , & FfuntreCli j ergo vterque anguhis 
FDG, EDG m crit maior ferairecloj Quamobrem angnlus FB G 
crir maior angulo F GU^ & angulus ED G maioT anguio E G D ; Eaq; 
re latus B F '' minus erit latere F G , & latus D E minus latere E G « 
Qmjd vltimo erat demonftrandum « 

T H E O R» 3C P R O R XIL 

Si Graue Ipliaericiini a diiQbus ptanis tangenribus ^ & ad 
Horizonrem eleuaris ^ fufl:iiieatur ^ & ex contaftibus ducan-^ 
tLir ad Horizontem duaf^ perpendiculares ^ quce ipforum pla- 
norum erdnt altitudines ] ex cenrro auteni Grauis fphaerici 
perpendicularis ad Hori^^Qntem demirtatar : fi angulus fub 
planis coiiGurrentibus eft'reclus ; pars reft^ Horizontalis ^ 
ab.hacperpendicuiarij & ab vna altitodinuminrercept^^ 
a^cjualis, erit eidem altitodini : (i difius angulus maior eft re- 
fto ; difta pars Horizontalis ^ minor erit concigua altitudi-. 
ne;fidemumiUeangqIusminoreftrefl:o^ pars illa maior 
eric conrigua altitudine . ^ 
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IjraueiphLrricLim Z , cuius ccncrum A, tangat duo plana C B, C D ,; 

qii^ ad Horizontem EF eleuata , & iii C inuciio concurreiitias illud fu-,; 

llineant. Ex contadu B , & ex centro ; 

fplmrce A cadant rcd^ B F ^ A G ^, ad ; 

Horizontem N K per-pqndicuiares ^ 

dnx reda: A G ^ B F a inter fe erunt 

parallekB V Puda A Bg tres rcdix GA5 

ABj BF b in vno funt plano 3 iii_; 

qiiQ expuiKao. D dueatur D E; ^ p,-^- 

rallela Fea;.i3 A G ^ v^l I^ F , Qnc)niam 

AG HoriEontiEFeft perpendicuJarisj 

erit D E ^^ eidem plano E F perpendi- 

cularisoeritqueBE aititudoplaqi BC;, 

& D E altitudo plani D C . Ducatur 

D A . Qoia recla? B F , A G , D E in 

vno fuiitplanQ 5 & fingulc? perpendieulares fiint Horlzonti, planoin^ 

E D A B E e ereaum erit ad Horizontem E F 3 & coramunis fedtio piani 

E D AB F 3 & Horizontis. f erit reda EF . Et quoniam planum EDABF 

iranfitper centrum A Sphera? , producaum {Qcahk fuperiiciem fpha'ri-' 
pro- cam, cQmmunifque fedlio pJani f^camis ? & fuperiiciei fph.TriGa3 s eric 
_^^^^'^^^_'circumferentia circuJi maximi ; ea fit notata M B LD. Quoniam pla 
jnum E D A B F fecac etiam plana CBj CDj communes f^diones h crunt 
• '• '-■ Iredd^ C B j e D 5 in eodem plano cum circuio xM B D L exiilcntes ; fed 
planaCB, CD ex hypQtheii tanguntS.ph^Tam Z inpundlisB, & D^ 
ire£tx igitur C B , C D, m ijfdcui 
|pun,5lis Ba & D cifculum MBLD 
jtangunt. Hahemus ergo in eo- 
Idera plano circulum M B D L, & 
Irei^lam interminatam NK 3 ex 
pu ndo C , in reda. N K fum- 
pto, diid:c^ funt rcotx C B, C D? 
circulum M B L D tangentes in 
pun(5lis B 3, & D 5 cx qu^bus , & 
ex centro A ^ cadunt reda? B F 3 
AGjDE ad NK perpendicu- 
lares ; fiue anguli B C F , D C E 
|int ^qualcs 5 iiue anguius BCF 
maior iit angulo D C E, ex ante- 
eedenti Propoiitione ? fi angulus 

D C B efl: reclus , r^da G F iEqualis efk contigUcT altltudini B F , & G E 
itqualis contigujE altitudini I") E ; fiangulus D C B eil: minor redo^ reda 
G F erit minor B F^ & reda E G minor D E i fi demum angulus D C B 
maior eil retflo :> reda GF maior erit B F ;, & recaa G E maior E D » Qupd 
dQmonflrare Qportebat» 
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C O R O L L A R I V M, 

Ex demonttratis conftat , quando Graue fph^ricum , vt 

Z, tangit doo plana CD, CB, ad Horizontem eleaata, 
atque, vt m C, coeuntia, fi excentro A Sph^r^ , & ex 
contaftibus D , & B , cadant reftj^ ad Horizontera perpen- 

diculares , illas eile in eodem plarto , ad Horizontem refto , 
& inter fe parallelas : Rursus , tale planum produftum feca- 
re fuperliciem fph^ricam Grauis Z, communemque feftio" 
nem plani fecantis , & fuperficiei fph^ric^, eife circuli ma- 
ximi circumferentiani i demum communes fdliones A B , 
G D huius plani fecantis ^ & plahorum ^ Sphgram Grauem 
Z tangentium 5 reftas^ffelineas.circulummaxiroum tan» 
^gentes. 

, T H E O R. XI P R,0 R XIIL 

Si Graue a duobus planis^ ad Horizontem insequaliter 
eleuatis ^ & ad angulos reftos coeunnbus ^ fuftineatur;j pon- 

dus totale Grauis ad grauitationem ^ qua idem Graue vnum 
ex ipfis plaais premit^non eft^, vt angulu^^ reftus ad angulum 
eleuationis alterius plani » • • ■, . 



Sit Graue Z ( qiiod facilitatis ergo fiipponitLir fph^encum ) cuiiis cm- 
trum A 3 innixum duobusplanis tangcncibus B C, CD, adHorizontem 
NK inirquaiiter eicuatis, atque irain C coeuntibus, vt angulus B CB fit 
recSus . Dicovpondus totaie Qrauis Z ad grauitatlpnem , qua premit 
planum C D, non efle , vt eft angulus rcd:us ad angulura B C F, & pon- 
dus totaie Grauis Zad grauitationemj qua premitpianum CBa noixj 
efle 3 vt eft angulus redus ad anguium D C E . 

PofitOa quod anguius BCF maior fltangulo DCE,ex centro A, Sphs:rg, 
& ex eontacaibus l%Sc B ^ demittantur AG, DE, BFadHorizontem NK 
perpendiculares; reda AG ex Prop. lo. cadit ad partes anguii A C N? & 
quoniam rete DE, AG funt inter feparaileise3pund:um'G erit ioterpun- 
da E, & Cyeruntque vedx D E, B F aititudines pianorum CDsCB, & ex 
anteced. CoroiL reto DE ^ A G s BF in eodem funtpl-ano^ quodfecans 
fphii^ram Z , efficit circuium raaximum MBLD» ciimque fccetplana CI , 
CD? communes i(?d:iones funt reda: CB, CDs circuiuin MB LD tangen- 
tes, Ducantur ABj AD, BD i erit redia D B in plano E D A B F ? ideoque 
fetat perpendieularem \ G in aiiquo pundo H j & ex pra^ced. Propoilt 
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rec^a C- F irquaiis eft F B , & reCla G E a^qualis E B . Rursiis 5 qupniam 

tres angiili F C B , B G D, D C 5 '^ duobus redis funt a^quales 3 angulus. 

verQ B C D ex hypothefi redus eft 5 reliqui igicur anguli B C F, p C E a 

iimul fumptij funta^quales Ynire- 

doi f^d duo ctiam anguli FC B, 

F B C ^ vni redq funt cequalcs : duo 

igitur anguli F C B 3. F B C funt 

^quales duobus anguli? FCB, 

b C E 5 deiiiptQ communi angulq 

F C B ) remanet angulus F B C 

^qualis. angulq E C D 3 & CQmple- 
!mentum quadrantis > hoc eft angu- 

ius F C Bj d aiquaie erit angulq 

E F>Ci quapropter triangula BCFs 

D E C funt ^quiangula, eritquo 

CBjadBF^^vtDQ adCE3& 

etiam. B C ad G F eritj vt G D ad 

D E 5 fed ret^^a C B f .Tqualis eft feto C T>^ erit igftur B. F . si^qualis re^ 

dx E C •, & C F ^qualis E D : vnde tota E F iequalis erit aggregaro ex 

cluobus lateribus CF 3 F B , vel C E , E D . Et quoniam B F ofienfa e/i 

a^qualis F G 3 aggregatuni ex lateribus C F 3 F B ad latus F B h erit 5 vt 

E F ad F G , ciimqueoftenla lit C F cTqualis E D jhoc eil^, Jqualis E Gj 
erit F E ad E G 5 ^ vt aggregatum ex lateribus C E , E D 3 ad E P . Prae- 
terea 3 quia reda A G tranfit per centrum A figuriE 3 & grauitatis Sph^rf 
Z , 8i Horizonti E Fperpendicularis efl:> erit A G linea ciirciflionis fecun» 
dum quam Grauc Z tendk ad comcnune centrum Grauium 3 & quia rede 
E) B 3 A Q ,, B F funt inter fe parallek, erit D H ad H B, 1 vt B G g.d G f1 
Intel.li§atur reda D B , vti Vedis , qui fuftineat Gra.ue Z 5 fufpcnfutrLj 
ex pundo H; VedHs autemDBfuftineaturaduabus Potentijs, in D 
^ B.applicatisita, vi^Potentia ioD tantafits quanta exadc furficiat ad 
fuftinendam iilam grauitatiQnem^ qua Graue Zprcmit planum C D^ Po- 
teiitia yerd in B fit tanta ^ quanta pr^cise fuiiiciat ad faftinendam, illam^ 
grauitarionem 5 qua idem "Graue Z preraic planum C 5 . Concipiatur 
Seincfe Potentia in B 3 vt fulcimentum , cui innititurextremum Vedis^ 
& Pqtentia in Dregat Vediem 3 de quo pcndet Graue Z 3 vt ex pun(5lo Hs 
His pqfitis, ex fecunda Propofitione momentum, peculiare Gniuis Z5 
exHfufpenfi, sequalecftPotenti;^, in Dapplicat^i, Sed momcntum ^ 
.quod habet Graue Z , ex B fufpenfura 5 refpedu Potentia; in D y^ idem 
eft 5 ac preiriG 5 quam Graue Z excitat iq extr^mitate E). Vedis ^ fcilicet 
grauitatio , quarn Potentia in D. fuftinet 5 erit igitur Potentia ia D ^equa- 
iis grauitationi , quam fuftinet pianum C D , Epdem, modo fi pQiiatur 
potcntia in D , vt fuicimentura , & Potentia in B regat Ve%m. D B , ex 
quo pendetGraue Z 5 demonflrabitur Potentia in B iequalis illi grauita-? 
tiQ,ni ^ quam planum. C B fu/linet , hoc eft illi grauitationi 3 qua Graue Z 

premitplanum C B , 

Pr^terea , ciim Potentiie iiiD , & B fuftincant Graue Z , ex pundQ H 
fufpenfum, eritPotentiainBadPotentiaminD, m vt DHad HB,hoc 
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D &B fimulfumpta. p funt^^qualespondcri totall Grauis Z . po^us 
^igitur totale Grauis Z ad Potentiam in D erir , vt E F ad F G • E p au 

TStdremmrtp^^^^^^ '^' vtaggregatum ,x duabus r^d^is C F, 
i 15 ad 1 eetam i^ B: Ergo pondus totale Grauis 2 ad Potentiam in D q eft, 
n aggregatum cx duabus re<5lis C F , F B ad redam F B , 

&angulusBCO perhypothe/in eilrete, doo anguli FCB, DGE 
vm re^o funt ^qiialesi fed anguJus B Q F pofms eft maior anguio DCE. 
itrifT^^^f femiredloeftminor, & angulus BCF femireao 
maiois Vnde^angulus EDC maior erit femirelo , & angulus FBC 
mmorfemii-eao. Etquiaangulus FCB ad angulum FBC , (poiito 
Cl>3 veiCDvtiradio) maiorem habet rationcm , quam iinos redus 
ii t ad iinum redum C F ; inuertendo , angulus F B C ad anffulum FCB 
mmorem a habet mtionem ea, quam habet ilnus redus C F ad f nunx. 
reaum F J3 ^ & componendo aggregatum ex duobus anguiis FBC , FCB 
ad angulum FCB x habet minorem rationem , quam habet a-ereffatum 
exlateribus CF. FB.adiatusBF. Sedaggregatum exaniulisFCB. 
F 13 C y ^quale eii angulo reei:o i ergo angulus redrus ad anguium FCB, 
minorem habebit rationem , quam habet aggregatum ex iateribus C F , 
F B ad latus F B ; at aggregatum ex iatcribus C F , F B ad latus F B ex 
demonilratis eil , vt pondus totale Grauis Z ad Potentiam m D • Er^o 
angulusreausadanguium FCB ^ minorem rationem habet, quaiL 
pondus totaie Grauis Z ad Potentiam iii D i .Porentia autem in D ex di- 
ais a-quahs eiliiii grauitationi, qua Graue Z premitplanum C D, an- 
gulus rcdos igitur ad angufum F C B minorem rationem habet , quam 
p^ondus totale Grauis Z ad grauitationcm , qua Graue Z premit pianum 
C_D : qnamobrem Pondus totale Grauis Z ad grauitationem , quapre- 
rait pianum D C, non d\, vt angulus rcdlus ad angulum F C B . 

Ad ha-^c , quia PotentiiB in D , & B ftiil:inent Graue Z , ex H fufpen- 
fum 5 cnt potentia iii D ad potentiam in B , a vt 5 H ad H D , hoc efi: , - 
vt FG ad G E; & componendo , dua^ Potentia.- in D, & B , iimui fum- 
ptc-e 5 Iioc cft 3 c pondus totalc Grauis Z ad Potentiam in B ^ crit > vt F E 
d.d h G: {cd FE ad E G , cx demoniiratis^ eil:, vtaggregatura ex duabus 
rctfHs CE., E D ^ ad E D ^ critigiturpondus totale Grauis Z ad Poten- 
tiam in B 3 e vt aggregatum cx C E , E D , ad D E . 

Demum ^ quia angulus E D C minor eil: rec^o ? & oilenfus maior an- 
gulo E C D 3 habebit angulus E D C ad angulum E CD h maiorem ra- 
tionem ea 5 quam habct iinus E Cad iinurn E D 5 & componendo , ag- 
gregatum ex duobus anguiis E D C , E C D , hoc eil , anguius redus , ad 
anguium ECD f maibrem rationem habebit, quam aggregatum ex 
duobus iateribus C E , E D ad latus D E ; kd aggregatum ex iateribus 
CE^ ED3 adlatusED cx demonilratiscil:^ vt pondus totale GrauisZ 
ad Potentiam in B; angulus redus igiturad angulum ECD gmaiorem 
rationem habet, quam pondus totale Grauis Z ad Potentiamin B , hoc 
eft ad eam grauitationem ^ gua Graue Z premit planum B C > Quamo-. 



n 11. y . 
o 18. 5-, 
p 4-Corc 
ad 2. Prop 
Giudabal. de 
Montc in tra 
(^tac.de Vede 
II. y. 



t 7. Prop.r, 

Jib.Alaugefti 
Pcolem.& zj 
Prcp- iJb.i, 
Bartholojiixj 
oiieri in-j 
raft.prGpor. 
ciinii^ac reftl 
i6, < 



y 3S' 



bitm 



- CoroJl. 3. 
ad2. Prcpof. 
Guiitiibai. 'ie 
Monte in tra, 
de Vede . 

h II. 5-. 
c4.C0r0ll.ad 
a.Propof. de 
Vefte Giiidu^ 
bal.de Monte 

d i3. 5. 

e n, ?• 

1 7.Prop. I, 
iib. Almag, 
PtoJernei j& 
i^.Prop. J.i. 
BartliolomciJi 
Soueri in tr. 
proporc.cur'" 
uij ac redi o 

f j3. f. 

g ^3' J-* 



Digitized by 



Google 



52 



TWd A M E nTvm"DO Cl^ R I N /E " 



b^^J^l^SiTdus totaie G7auis Zad iriam grauitadonemr qua premit pla 
num BC, non eft ^ vt angulus rectusad arjgulum BCD. Qupd erat 
oftendendum e 

C O R O L L A R i V M I. 

Ex diQiis infertur^ Potentias in D^ <& B applicaras^ a?qoa 
|es efTe graiiitationibus 3^ quibus Graiie Z preraitplaiia C D 3 
GB.hoceftj Potentiam in D aequalem cffe gra\iitatiom , 

qu^plano.CD, 8c PotentiaminB grauitationi.^ qu3e pia 
noCBiuftinetur, 



C O R Q L L'A R I ¥ M li:. 

Hqc fir etiani ^ vt gr-auitationes ^ quas plana C B ^ C D ^ 
fuftinent ^ hoc eft ^ quibus Graue Z preniit plana C B ^ G D ^ 
finiul fumptse ^ finc seqiiajes ponderi totali Grauis Z . Ciim 
enimPotenti^iii D^ &B,5,ex demonftratis^ fint zequales 
grauirarionjbus "^ quibus Graue Z premit plana G B ^ G D ^ 
8c Potentiae ipfae in O g & B ^ fimul fumpcae ^ per Coroila- 
rium,4.adPropofit. z, Guidubaldi iii traftatu de Vefte fint 
sequalesponderitotaliGrauis Z^ grauitaiiones etiarn^ qui- 
bus Graue Z premir plana C B ^, C D ^ fimul (iimptse^ pon- 
deri totali Grauis' Z asquales erunt ^ Vt diximus , 

C O R O L L A R I V M IIL 

E}c ijs pariter ^ quae- demonftrata funt 3 patet ^ Potentiam 
in D ad Potentiam in B effe^ vteft grauitatio^ qua Graue Z 
premit plaiium C D^^ ad grauitationem ^ qua idem Graue % 
premitpJanumCBj ofteiifum eft enim ^ Potentias in D,, 
&: B grauitationibus^ quibus Gra,ue Z ipfa plana premit^ 
cequaleseffe, 
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MO N I T V M I. 

Pofthac,. cum mentio fiet de grauitatioriibiis 5 quas fuftinent 
duo plana coeuntia 5 in quibus Grauecollocatur, ex grauitatio- 
nes intelligantur 5 quibus Graue illud premit vtrunqueplanum^ 
hoc eft , vires 5 ijs planis neceffaria: ad fuflinenclum Graue , 

M O N I T V M II, 

Et cum mentio fiet de momentis liberis 5 quod Graue habet in 
duobusplanis, plana illa intelligantur feiunda 3 cum vero nien- 
tio fiet de grauitationibus ^ quibus Graue duo plana premit, aut 
degrauitationibus^ quasduoplana fuftinent, plana illa intell 
gantiir coeuntia ita , vt ambo Graue fuftineant « 

T H E O R, XII P R O E XIV. 

Si Graiie fpbsericum a duobus planis, ad HorizoiiEem 

insequalitereleuatis^ & in angulosreftoscoeunribus^fufti". 

neatur.; grauitatio ^ qua graue planorum vaum premiC;, non 

fl: equalis momenro libero ^ quod idem Graue in alcero pl 

no tunc haberet ^ cum^ab vtroque plano fuftineretur . 

Sk Graoc Spha^ricum Z^ quod d daobus planis DC d C B iiiiequaliter 
ad Horizontem £ F eleuatis , & ad anguliim red-um D CB coeLmtibus 
riiftineatur , 

Dico^momentum liberum GrauisZ, in folo plano CBj non eflfe a^qiia- 
e grauitationi 3 qua idcm Graue Z ( in planis concurrentibus ) premit 
planum C D ; item > momcntum iiberum ? in foio plano C Dj non effe 
requale grauitationi , qua idernu 
Graue Z premit planum C B- 

Grauitatio, qua Graue Z pre- 
mitplanum C D^ fji: .xqualis^ fi iieri 
poteil 5 momento liberoj quod lia- 
bet in piano C% & grauitatio>qua 
premit planum CB^ asqualis fitmo- 
menroiibcro, quod habet in pla- 
no C D , Demonftrctur ? vt in_. 
Propofit. anteccdenti , |tcrpendi- ^^ 

culum B F iequaie efle red:^ EC? K"~^p*T7r^ -L K 
& perpendiculum. D E a^quale effe ' " ^ • '^ 

tQ6t3e C F « Quoniam anguii in E , & F 5 ilint vedh longitudo C B a lon- 

- a« »w »~»« . . « » »~»« »-w~« ». . ..m mmmmmmmm , .p.i i i TOM B W ljiapByff^gMf^ 
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TvN^DXMirrTVirD^ T R I N iE' 
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^udini C D sequalis erit : lam, ciim B F afiqualis fit E C3 fi addatur E I> ^ 

pcrpendicula B Fj D E 5 iimul fua-jpta j ax]u.alia erunc lateribus C E , 

£ D fimul fumptis , fed latera C E , E D , fimiil fumpta b maiora funt 

re«aaCP,perpendicu|a eriamBF, DE iimulfumpta? i_pfa CD» vel 

CB^ maiora erunt, Pra^terea, quia grauitaciones 3 cjuibus Graiie Z 

premit plana CB, CD, fimul fumptaj 

ex 2.Corollario prcTccdentium a^qua- 

les funt ponderi totali Grauis Z , ex 

hvpothefi vero dvStx grauitationcs 

a^quales funt momentis liberis 5 qua^ 

idem Graue Z habet in planis C B 5 

CD aggregatum igitur ex momentis 

iliberis Grauis Z in planis C B , C D 

squale eftponderi totali Grauis Z,& 

exProp.8. perpedicuIa.BF5 DE iiinul 

fumpta j ^qualia funt longitudini 

CD5 vei CB ; atqui pftenfa funt 

m.aiora ; perpendicula Igitur BFj DE^ 

imul fumptamaiora fimul , &;Equa- 

.ia effent vc6^x CD -, vqI CB, quod repugnai: , Non ergo grauitatio , qua 

Graue Z premitplanum C D, a?qualis e(F momento libero , quod habet 

in plano C B ^ nec grauitack), qua premit planum C B -, a^qualis ed mo- 

mento libero ? quod habec in plano G D « Q^^od demonftrandum pro- 

ponebatur , 

THEOR. XIIL PRpR XV. 

Si Graue fphaericum duobiis planis decliuibus ^ in quem- 
cuiique anguluni coeuntibus , fuftineatur^ ex centro autem 
ipfiusGrauis, &: ex contaftibus refta? cadant ad liorizon- 
tem perpendicularesi grauitationesj, quibus Graue plana ilia 
premitj funtin reciprocaratione cum perpendicularibus^ 
quae de contaftibus cadunt: & pondus totale Grauis ad vnam 
diftarum grauitationum eft , vr horizontalis interccpta in- 
ter proximas diftas perpendiculares adpartem eiufdem in- 
terceptam inter perpendicularem ^ qu^ ex ceQtro^ & eaai 5 
qUcT ex contaftu cadit, alterne fumptam . 

Graue fph^ricum Z,cuius centrum A,fullinea£ur duobus planis decli- 
uibus CI)CM;,in Cad quemcunq;angulum concurrentibus,& excoota- 
aibus D,&B, nec non ex centro A, cadanr reda? DE , AG, BF, ad Hori- 
zontem EF perpendicu|ares . Dico, grauitationem, qua Graue Zpremit 
planum CI , ad grauicationem , qua premit planum C M , eile , vt eO: 
perpcndicularis DE ad perpen dicularem BF; rursiis , pondus totalo 
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Grauis Z ad grauitationem , qiia premit planum CI, efTe, v£ FE ad EGi 
& demiuii 5 pondus torale Grauis Z ad grauitationem 5 qua premic pk- 

numCM.effe, vtEFadFG/ 

Ducantor rea^ A B , A D^ D B 5 ex CoroIL ad 1 2 . Propofic.reto DE, 

AGjB F funtinter ■ ' 

fe paralleLT , atque 

in eodem cum redis 

AB3AD.DB,CB, 

C I) piano iacent » 

quod 3 fph^ram Z 

fecansj efjicit circu- 

luramaximum DB» 

quem redg CBjCtr) 

tangunt in pundis 

B5 & D,jde6que aiH 

guiiCBA^CDA^^a ■ 

funt rcd;i , Si angu- 

iiBCF^^DCEfunt 

interfegquaiesjpero 

pendicularis AG ex 

10. Pi"op. congruit 

cum reaa A C ^» & 

pund:ura Ct cqm pimtflo C . lam^ 5 ciim, fi'nt iioguli B G F?. E|GE ^qualess 

angali vero in F, & E rcd:?* 3 triangula BGF, DGEt» funtirqoianga-» 

la , critque G B, ad B F ^ c vt G D ad D E . & B G ad G F erit, vc D G 

ad G E s" fcd G B L^qualis cd G D , erit B F d ^quaJi^ D E /& re<5ta G F 

ij:qualis E G j quapropter D E ad B F erit ? vt E G ad C F « 

Si anguli B, C F ^ D C E non funt a^quales 3 at angulus B C F maior -eil 
angulo. D C E ; ducatur re<5la A G ^ " 
ex 10» Prop/perpe"Ddicularis A Q 
cadit ad partes anguii acuti A C. E.,? 
,cun|_que rcte A G5 D E inter fe lint 
para.!lela„' 3, pundum, G cadit inter 
punda Ea&C Ex.piindis;B,& Dde- 
mittantur redce BLDOe ad angulos 
rcdos cum AGj ill^fab EF^quidi. 
ftabiiftts&quadrilatera F£^EO. erunt 
parailelpgramma3.ide6qjTe(aaE Gs 
^equalis eft DQs & GF asqoal is L B^ ■ 
atque erit DQ ad LBjVt EG ad GF, 

PrcEterea , quia anguii in L ^, G , Ffunt reai ^ angulus ctim ^VBL 
reduscrit» Eadem ratiQne anguius E D Q reaus.eft, Et quonfam an- 
guli C B A > C D A ic funt reai, erit anguius F B L requalis angulo 
C B A , & anguius E D Q a^qualis angulo C D A '. ex ^qualibus anguiis 
F B L 3 C B A 5 dempto communi C B L , remanec angulus F B C iequa- 
lisanguioLB A, & compiementum,3 hoceftanguiusF CB 5) ^qualcj 
complemento, , t|Oc eft , angulo B A L 3 eritque "C B ad B F , rr.' yt A R 
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TvndTmentvm. doctrin^ 



CDA5 iidema- 




adBL. Sjinilircr; ciim fmt «quales aiiguli EDO 

tur eommunis angulus C D O , remanet anguius E D G ^qualis angplo 

ODA 3&Gomprementum>.hoceil:,angiiiusDCE3 n cequale angulo 

D A 0-5 eritque E D ad D C , o v.t O D ad D h , lam vero , cimi E D ad 

DCvelCB, fits vtODadDA, vel A B , &CBad BFfit,; vt AB 

adB L 3 eritex^qualitate dO ad L B ,p vc D E ad BF^ fed I) O ad L B 

eft 5 vc E G ad G F^ erit igitur D E ad B F, ^J vt E G ad GF . Hoc po/ito. 
In vtiaque fi^ura , quoniam t:Qd:x D E , A G , B F 5 ipter fc funt pa~ 

rallel^ > erit D H ad H B^ r vt £ G ad G F . Intelliga^ui: r$(5la D ,B 5 vti 

Ve(5tis*ex quopen- ^ . 

deatGraueZ,vtex " . 

'pundo H; Vedis 

autemDB fuftinea» 

turaduabus Poten. 

tijs , in D 5 & B ap- 

plicatis ita , vt Po- 

tentia m D tanta_; ». 

(it 5 quanra exade 

fufficiatadfullinen. 

dam grauitarionis 

partem , qua Grar 

ueZpremirpianum 

C D 3 & Potentia^ 

In B tanta fit^quan- 

ra exacle fufficiat ad 
fuftinendam eaoij 
grauitationis partca 

qua Graue Z prerait plaiium C B , Concipiatur deinde Potentia in B^ 
vti fulcimcntum, cui extremum B YtStis innititur s Potentia vero in D^ 
vti ea 3 qua; Vedera regit , vncie pendet Graue Z s ex. i. Coroll ad Pro- 
jpofit. 15. Potentia inDigqualis eft grauitationis parci , qua Graiie Z 
premit planum C D. Fodem modo , ii ponatur Potentia in 0^ vti fulci- 
raentum 5 Potentia vero hi 3 , ni ea , qu.i' fuftinec Ve61:em D B ? vndo 
pendet Graue Z , demonflrabitur Potentia in B xqualis illi grauirnnonis 
parti , quam fuflinet planum C B . Quo iit 3 vt dua? Potencx in O , & B 3 
iimul fumpt^ , flnt ^equales grauitationibus, quas plana C S :> C D fufti- 
nent; eritque Pocentiain B ad Potentiam inDj, vt grauitatio, qiiam_; 
ifuftinet pianum C B ^ ad grauitationem , quara fuftinet pianura C D : kd 
ad !; r^?pofj'Potentia in B ad Potentiam in D s eft ,i vc D H ad H B , ideft vt D E ad 
Gnidubai. d. |B F , erit igitur grauitatio , quam fuftinet planum C B, ad grauitationem 
tSr.'i'vl4^"'''*™^'^^H^^^ Da i]oceft;grauic4cio, qua Graue Z premit pla- 

mim CB 3 ^d grauitatioiiem, qua idem GraueZpremic pianumCDg 
vc D E adEF, Quod erac primo demonftraudum. 
■ Yiterjiis ^ qjjia pQtenria in B ad.P.of:enciam in D ^ eft , vt D H ad H B ? 
vel K G ad G F , componendo 5 du$ Potentici- in D , & B , ftmui fumptiE ? 
ad Potentiam in D erunt-, vtB E ad F G > ki dnx Porentia? in D , & B , 
^^ ^ ^•J mpt^^fqnc iequales ponderi fotali Grauis^ , erit pondus t otaie 
'" ■ "■■ ." ■ '■ ^"^ ~~ Gra- 
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llis graiiitatiooi , qoa Gmue Z prcniitpJanum C D ; erit igitur pondos to- 
|taie Graiiis Z ad grauitationem, qiia Grauc Zpremitplanum CD, vt EF 
jad F G . Eodcm raodo demonfiTabitiir , pondiis totale Graiiis Z ad <-n-; 
liiitationem, qiiam fiiftinetplanum C B, cffe^ vtFE ad EG. Quod' 



j o])or 



tcbat oftendere , 



C O R O L L A R I V M« I 



Ex diftis manifeftum eft , qiialifcunqiie fiierit angulus 
B C D , femper perpeiidieiikrem D E ad perpendicularem 
BFfore.vtEGadGF. 



COPvOLLARIV 



II 



Ex anrecedeiite prop. 8c ex coroll. ad prop. 7. dedacitiir , 
grauitatiooes^ quibos Graue preiiiit duo plaiia decliuiaj ia 
qiiemcunque angiilum coeuntia^ effQin reciproca ratione^ 
CDin monieotis liberis eiufdem Grauis fupe/ijfciem planis, 
decliuibusfeioiiftis « 

Cum emm C "5 '■" (^qualis fit reBcs C D -^ perpcndicula 13 F X 
D E Junt linvis recii angulorum F CT3 j ECD \ ?^-' cjiiioi tx Co- 
rolh ad Prop^ 7« mowitntur/i liherum Graiiis Zinfolo pUno C^ 
ad rnomcnturn liherum eiufd,em Grauis Z in folo plmo C D efi ■) 
"vt finus anguU FCT] ad fnum mguli F.C D -y idefi •^ vt 'B F 
ad D E ■) oflenfim efi autern in antecedefjte Propo/iiione 13 F ad 
DE elfe-) vt efi grauitatio-^quaGraue Z premit planum CD-^ad 
grmitationem^ j qua Graue Z preniit planum C !S 5 - erit idcirco gra- 
uitatio 5 qu&> Graue Z premit pianum C D j ad grauitatwnena ^ qua 
premit planum C ^ ? ^ ut momentum liberum Grauis Z in folo 
plano C "B ad momentPim libenm eiufdem Grauis Z infek pi 
CDj "vt diBum fuit » 

L E M M A III P R O R XVI 

Indrculiquadrante^fixiusmaiorisangulimaior ePc iino 
minorisaiiguli. ' ' 
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"l^^IId^ite ABCln anguius D B C maiorangulo EBC, Dico, 
finum reaum D F finu redo E G maiorem ciTe . _ 

Inteliigantiir protra^^ reda^D F, EG, donccioadanun arcum A C 
produaum, vt in Hj& I, & ducanrur radij 
BH, BI; Qupniam anguli in F^ & G 
exhyporhefiiuntreai? erit reda ? FH 
^qualis F D , & G I seqnalis E G . Con- 
fiderentur triangula B F P , B F H , iii-^ 
quibus duo latera H B , B F .Tquaha func 
duobiis Iateribu3 DB^BF^bafis HF oftenfa 
eft aequalis bafi D F ^ en^ angulus H B F, 
isequalis b angulo D B F . Eodem modo 
oftendetur , angulum E B G ^qualenu 
eile anguJo I B G . Qnoniam vero an.- 
gulus C B D pofirus eft maior angulo 
CBE, totus anguiusHBD maior erit 
^ngulo I B E , cumque latera H B > B D 

a^qualia iintlaceribus I B , B E, erit c baiis H D j maior bafi. I E 3 & 
diiiiidia pars F D miaior dimidia parte G E . Quod erat oftendendum . 

COROLLARIVM. 

Ex demonftratisfacile deducitiir, fi angulus DBC maior 
fic arigulo EBC^ fiiium DF cadere inter punfta B ^ & G « 

Cum enim mguli in F ■) ^G fmt re^i ^ quadratum a reBa ^ D 




^quMe " ejt quaaratis a reclis ^F ■) FD 5 ^ quadratum a reHa T]E 
cequaie efl quadratis a rectis ^B Gj G E : qma "vero reHct 'B D •^'^B E 
funt interfe cequaks n quadrata a reclis B F-) F D ccquaiia erunt qua- 
dratis a reBis "BG^ G E : fd latus D F ex pr<.ecedenti Propoft^ maius 
efl latere E G 5 erit igitur quadratum a lcitere 'B G maius quadrati 
a latere 'B F ^ atque ideo recia ^ G maior reBa ^ F - ^uaproj?ter 
punBum F cadit interpunBa 'B :> tS^ G ^ vt dichmfuit « 

L E M M A IV, P R O R XVIL 

Jncirculiquadrante^ aggregatam ex duobus finibus re- 
ftisduorumanguloruni;, c|uifimul fumpti noiifint mino- 
res vno refto^ niaius cft radio , 

In quadrante A B C fint primo loco E I , D F iinus duorum angulo- \ 
£tmi E B C 5 D B C ;, qui fimul fumpti 5 /int ^quales anguio redo ^. B C; 
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erunt ciuo arcus CE 5 CD^ a seqiiales quadraiiti A D C, Dico^ ag^re- 
gatiim ex iinibus E I , D F maius efle radio A B . 
Per puna:um D agatur DL ^ paralleiarete B Cj erit DF c ^qualis 

LB « Compleatur femicirculus 

C A H . Quoniam duo arcus 

CE 3 C D 5 iimul fumpti , font 

cequales arcui C A, dempto 

communi arcu C D 5 remanet 

arcus C E a:qualis arcui D A j 

quocirca finus verfus IC^qua- 

Us d erit finui verfo A L , Prs~ 

terea 3 ciun reda E I fuppona- 

tiir perpendicularis ad H d 

erit E I e media proportionalis 

interduasHI.IC.eritqueHIadEI, vtEIadlC, fedHI, ciim. 

maior fit H B' , vel B E , maior elh reda quoque EI , erit E I f maior IC 

hoc eft maior A L : maiori E I addatur D F , minori vero A L addatur 

L B , confurget aggregatum cx fmihm E I , D F , maius radio AB, quod 

primo erat oftendendum * ^ 

Rursiis ponatur , vcdas G K , B F effe llnus rearos aogulorum CBg, 

C B D 5 qui fimul fumpti , maiorcs ilnt angulo reao A B C ; arcus C G, 

CD 3 g firaul fumpti , quadrante A C maiores erunt. Dico, a^-^re^a- 

tum ex finibus G K , D F , radio A B maius effe . ^'^ ^' 

Qnpniamarcus C G, C D ^ fimul fumpti, maiores funt arcU A C 
dempto communi arcu D C, remanet arcus C G maior arcii AD, £at 
angulus CBE h .Tqualis angulo AB D , eritarcus C E jc c-equalis arcui 
A Di ex pmido E I demittatur re^a E I perpendicularis ad B C , eric ar- 
ciis C E minor arcii C G , & cx Prop. 16. finus E 1 minor erit linu G K / 
quamobrem aggregatum cx duobus finibus D F > G K maius erit aggre 
gato cx duobus D F , E I . Quia demum arcus C E a?qualis eft cx con- 
ftrudione arcui A D , addatur vtrique arcus D C d erunt duo arcus C E y 
CD a^qualcs arcui AC, hoc eflj duo anguli CBE, CBD^ fmiul 
fumpti , a^quaies erunt redo A B C , & ex demonftratis in prima parte ^ 
aggregatumexfinibusDF, El maius eft radio A B: oftenfum eft au- 
temaggregatumexfimbusDF, G Kmaiusaggregato exdiiobus DF, 
E I ; aggregatura igitur ex finibus D F > G K muko maius eft r adio A B. 
Quod eratdemonftrandum » 

T H E O R« XIV. P R O R XVIIL 

Si Grauc doobus planis decliuibussin angulum^ reflronon 
maiorem^ coeuntibusj fuftineatur j momenta libera illius 
Grauis in ijs planis ^ (eorfiiii conceptis ^ maiora funt grauita- 
tionibus^ quibus Graue ipfum eadeni plana coeuntia premit ; 
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Siifl-ineatLir GraueZ diiobus planis decliuibus CB.CD, itd coeun- 
in C, vt .angulus B C D noo maior fit redo . Dico, momenca iibe- 
ra , qu:e habet Graue Z in planis feiundis C B , C D 3 maiora clie gra- 
uitaiionibus, quibus ipfum Graue Z premit plana coocurrentia CB, CD. 

Intelligatur fada eadem conftrud-io 
Propoiit.i5.& oftendatur, vtibi^D E 
ad EF eiTe, vt E G ad G F; componen- 
do 5 aggregatum ex duabus D E, B F ad 
reftam B F ^ ciih vt E E ad F G, & per 
conuerfionem rationis aggregatum cx 
duabus D E 5 B F ad redam D E , erit, 
vt '^ FE ad EG. Quoniam angulus BCD 
ex hypothefi non maior eft redo , duo 
anguli B C F, D C E, iinuii fumpti, vni> 
recto non funt minores j vndc eoruiii_j 
iinus recli B F ^ D E , ex aatccedcnto 
Propolitione fimul fumpti 3 maiores 

iunt radio C B , vel C D ; fuoiptis itaque B F , vel D E 3 vti rertia quan^ 
titate 3 aggregatum e duabus D E , B F adrcd-am B F ? vcl D E , a maio- 
rcra habebit rationem quam CB ad B F, vel C D ad D E ; & quoniam 
aggrega tum e duabus vc6lis D E^, B F 
ad reccam B F ex demon/l-ratis eft , vt 
E F ad F G , liabebir E F ad FG ma- 
iorem rarionem '^ quam C B ad B F : 
fcdex 15. Piopoiir.EF ad FG eft, 
Vt pondus totale Grauis Z ad gra|.ii~ 
tationem , qua premit planum C D ^ 
habebit pondus totale Grauis Z ad 
grauitationem , qua premitplanum 
C D 3 f maiorem rationem , quaai_> 
e B ad B F ; CB vero ad B F ex 7. 
Propofir, eft.> Ytpondus rotale Gra- 
uis Z admomentum libcrum, quod 
habet in foio piano C B^ habebit igi- 
cur pondus totale Grauis Z ad grauitationem , qiia premit pLinum CD, 
maiorem rationem ^ s quam habetpondus totale eiufdem Grauis Z ad 
momentum liberum in foio plano C B : quamobrem momcntum liberd 
Grauis Z in plano CB h maius cft grauitatione, qiia premitplanum CD. 
' Prauerca , quia aggregatum ex duabus B F , D E ad red-aoi D E? ex 
demoiiftratis, eft,vc FE ad EG , oftenfum cft autem aggregatum ex' 
duabus B F, D E ad reaam DE maiorem habere rationem . quam hn^ 
bet C D ad D E 3 habebitF E ad E G i< n?aiorem rationeoi , quam C D 
adDE^fedex ij.Propoi^c, FEadEGeft, vt pondus totale Grauis Z 
ad grauitationem , qua premit planum CB,habebit pondus totaie Gra- 
uisZadgrauitationem, quapremitplanum CB ^ maiorem rationcm J 
quam G D ad D E ; at C D ad D E ex 7. Propofit. eft > vt pondus to-j 
:tale Grauis Z ad momentum liberum , quod haber fn folo plano CD 
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habebit igimrpoodus totale GmiiTYTrglmumn^^ 
planLiiii CB 5 f) maiorem rarioncm y quam habet pondus totaJe eiuf- 
clem Grauis Z ad momentum libcrum in folopjano C D : Quamobrem 
momentum liberom Grauis Z in folo plano C D " maius eft "rauitatio- 
nc . qua premir planum C B i oflenrum eft momentum liberum Grauis Z 
in iolo plano C B maius eCe grauiratione, qua premit planum C D : mo» 
mcnta jgituriiberaGraiiisZin planis feiun^iisCB^ CD maiora funt 
grauitationibus, quibus Graue Z prcmit plana C B , C D 5 in C concur 
rentia » Quod proponcbatur oftendendum . 



C O R O L L A R I V M., 

Qiioniam ex coroll. 2. ad f 3 . prop, grauitationes, cjuibus 
GraueZpremitplanaconciirreiiriaCB, CD;, fimulfum- 
pta?/c€quantur ponderi totali eiufdem Grauis Z.manifeftum 
erit, cum angulus BCD^ vei reftus eft^ vel minor refto , ag- 
gregatumexmoraentisliberisGrauis Z in planis feiunftis 
GB"^ CD^ maius effe pondere torali Grauis Z . " 

L E M M A V. P R O R XIX. 
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gulis acutis tertia 

pars fuerit vnius refiij ^ latus 5 quo fubtenditur 3 diiiiidiunTeft 
areris:, angdumreftumfubtendentis» - ^ 

Iq triaogulo A B C 5 anguliis A CB (it rediis 3 & angtHus B AC iit 
tertia pars vnius redi . Dico 5 latus B C dimidium effe lateris A B 

Producatur B C? & fiat re^ia C D a ^qiialis ipfi B C ducaturquo 
A D, Qupniam duo latera AC, C.D xqmlm imt duobus latedbus 
AC D C B 3 anguli vero in C funt re- 
ai 5 crit bafis A D b ^equalis ba(i A B^ 
angulus CAD asqualis angulo CAB, 
& angulus B anguio D ; ciim autem 
angolus CA'B ex hypotliefi fit tertia 
pars vnius xedi 3 erit angulus D A B 
duie tertia: partes vnius re6i:i« Pra::" 
terca 5 quia angulus C A B eft terti a^ 
pars vnius re&i ? cric anguius A B C? 
vei A D C c du.T tertia.^ partes vnius 

redi , ideoqoe tres anguli B A D , A B D, A D B funt inter fe ^EqualeS; 
quare latera A B ^) B D , D A d funtinter fe a^qualia , fed iatus DB per 
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conilrudionem duplLim eft iateris B C ^ latus igitur A B dupliim eft la- 
teris BC, hoc eft iatus B C dimidiura cd iateris A B . Quod erat dc- 
monflrandum . 



COROLLARIVM. 

Ex cfiffis patet 5 fi angulus B AC maior fuerit tertia parte 
vuius refti^ reftam BC maiorem fore dimidio lateris AB ; ii 
verd angulus B AG minor fuerit tertia parte vnius refti 5 re- 
ftam BG minorem fore dimidio lateris AB» 

Si angulus '^ AC maior efi tertiaparte "jnius reBi 5 fiat angulm 
F AE ^ ^qudis tertide parti ^vnius reBi 5 fi minor 7 fiat mzuhAS 
H AG (^qualis tertiaparti njnius 
recfi ifiant reH^ AG^ AE^ (equa- 
ksfingulce ipfi A^^-^.^ expunclis 
G^ ^ E^ demittantur perpen- 
\diculares G H ■> E F > ^mniam 
radij A^B^ AGj AE Junt in- 
'ter/e ^quales 5 reB^ G II ^ T C i 
E F: erunt finus recfi anguiorum ■ 
GAE.^ACEAF-, 




::-T 



fiponitur angulus '[BAC maior tertiaparte vnius reBi-) ctm mgidus 
EAF aequalisjit tertiaeparti vnius reBi-^finus "B C ex i CuProp^maior. 
erirfinu F £5 /ed F E ex anteced^ Propofit- (squalis efi dimidio re- 
cice A Ei erit igitur ^ C maior dimidioreHce A E^ boc efii-^ rectdd A^- 
Si deindeponitur angulus 1] A C minor tertiaparte 'vnius reBi -> cum 
angulus HAG per confiruBionem cequalis fi.t terti^e parti vnius reHi. 
finus GHper 1 60 Prop^ maiorerit firm ^C-^fied G H ex anteced-Frop, 
efi dimidium reB(je A G ■> erit igitur "B C minor dimidio reBct A G , 
uel A^B-^ut diBmn fuit » 

L E M M A VI P R O E XX, \ 

Si in quadrantis circuli peripherla doo contigui arcus' 
^quales accepti fuerint 3 e quorum extremitatibus reft^j 
quj^damline^-ducantur adangulosreftos cum vno radio-i 
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ruini partiiim radij ^ inreripfas pcrpendicularesintercepta- 
rum 5 propinquior quideiii cenrro quadrantis ^ remotiore 

maior eft . 

lii circumferentia A D C quadrantis A B C afTumantor duo quicun- 
que contigui arcus arquales p vc F D 5 D E 3 d^ ah eorum cxtrcmitatibu^ 
F 3 D 3 E ducantur re(5l;:e 
E G 3 D H 3 F I ad angu- 
los redos cum radio A B / 
Dico _, partem G H , quc^ 
propinquior eft centro B $ 
raaiorem effe remotioro 

Compleatur femicircu-^ 

lusCAN^&reajeDH, 
E G ^ F I protrahantur 5 
doncc concurrant cum ar~ 

cu A N 5 vt in M 5 L 5 & K . Ex punajis F 5 & D demittantur reto F 0^' 
D P » perpendiculares ad redas L D, M E, ducanturque rcdx F L, D M:' 
quoniam rcte M E , L D , K F funt ad anguiqs redos cum radio A B 3' 
intcrfe erunt b paralleljr ^, eritque MG c ^qualis GE, LH ^qualis 
H D :, & K I a^qualis I F ; Item cum x^.Ctx FO\ D P ex con|lrui5tiono 
fint ad aogulos redos cum reclis L D ^ M E, ipfi A. B erunt ^ paraiiela' : 
quocirca quadrilatera PH, I funt paralielogrammaj eritque PG 
aequalise recl^e D H > & O H ^qualis rcdx F I5 quemadraodum etianx,.' 
P D ^Equalis crit H G 3 & F O i^quaiis H I , Ducantur reto E D^, D F . 
Qupniam anguli E D M 3 D F L funt inminoribus circuii fegmentis eo- 
um quifque maior cft redo ; quapropter tam angulus F D L 5 quam an- 
gulus D EM 3 sredo eft minor? & perpendiculares FO3 D P cadunt 
ad partes angulorum F D H ^ D E G ^ hoc eft F O inter puni51:a D^, & Hj 
& perpendicularis DP interpunda E, & G : DH itaque , hoc eft, PG 
maior erit rcda O H . lam vero , ciini cx hypothefi diftantia B G minor 
fit , quani diftantia B H , reda E M k maior eric D L 3 & dlmidm G M 
maior erit dimidia H L s kd oftenfa eft P G maior O H , eric igitur P M 
maior O L « Demum 3 quiii arcus ED> DF per hypothefin funt aequaies., 
angulus E M D i ^quaiis erit angulo D L F s anguii autem in P > & O 
func rea-i , trianguia i^imr D PM , F O L m funt iequiangula, & P M 
ad DP eriCj « vt L O ad O F s fed P M oftenfa eft maior reda O L 5 
erltidcircoDF^ q velHG maior F ^ idcft H I . Quod erat demon-> 
ftrandam. 

L E M M A Vli P R O R XXL 

In circull quadrante, finus refti duorum arcuum , vel an-^ 
gulorum ^ quorum alter ranto minor fit tertia parte vnius 
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nores « 

In quaclrante B D C ^ aiigulus C D E fic tertia pars rcdi , & angii liis 
C D F lit tanto ininor angulo C D E, qiiaiKo maior eft angulus C D G 
e-odem an^ulo C D E ; ex punais G , E , F , cadant G H , E I , F K per 
pendicuiares ad rec^am C D ; ilki-erLinc iiniis redi anguloriuii GdC 
E D C , F D C . Dico , re^as G H , F K ? fmul fiimptas ^ radio D C , 
vel D B minores cffQ. 

Ex punais F , E , G 5 ducantiir redx F L ^ E M s G N ^ ad angiilos re- 
dios CLim radio DBj ^ e:e eruntparal- 
Mx radio C D « Quia pariter rediE 
F K 5 E 1 3 G H perpendiculares funt 
ad CD 3 parailelcr c eruiit radio BDj 
.quaproprer quadrilatcra L K , M I j 
|N H funt parallelogramma , eritque 
iatus D L i requale iateri F K, Litus 
M D equale lateri E I, & D N cqua- 
le GH. Qnoni^^^m.vero angolus CDF 
tanto mioor eft anguio C D Esquan- 
to maior e/| angukis C D G eodem_j 
angulo C D E , erit anguius F D E a:qualis angulo E D G , & arcus V E 
^'qualis e arcui E G 5 atqiie ex prieccd. Prop. rec^a LM maior cft M N . 
Demum 5 quia per liypothefin angulus C D E eft tertia pars vnius redi 5 
ex 19. Propofir. reda I E , boc cil , M D cd dimidh nidij D E , vei D B, 
ideoque reCla D Mreqiialis efl- tcdx M B : L M oiknfa e,ft maior M N . 
eric D L.vei K F , minor N B 5 addatur vtriquc red-a H G, vel D N, du^ 
reda? K F, H G , fimiil furnpta: , minores eroni: radio D B 3 lioc eft ^ mi 
Dores reda. D G 5 vel D F , Quod erat demoaftrandym « 

LE-U M A VIIL P R O R XXIL 

fndrculiquaclranteaggregatum exfinibLis cloorum an- 
guloruin, qui fmiul fumpd^ iiiiriores fint dmhus tertijs parri 
hm vmus reai, lioc eft, ftxtaore, radio miiius eft . 

In quadrante ABC, fmt FI, E L fmm redi angulorinn FBC,EBC qiii 
iunLil fm-npti , minores lint angulo CBD ; fapponirtir vcro aot^ulos CBD 
.Tqualis duabus tertijs partibus vnius reai , quare C D erit fexra pars to- 
tiuscirciilicircunfere.nric^, Dico^duos iinus FI, EL, imulfumptos, 
radio B E , vel B F minores effc . . ■ •• 

Diuidatur mxus CD ^ hifariam in G, ducaturqiie reaaBV-;^ erit 
an|ulus G B C , vd G B D tertia pars ynius vcdi . Qupniam arciis C F , 
^ t . limul fumpti , minores funt arcu C D , dempto vtrinque arcu C E, 
remanetarcusCFminorarcuED. Pra:terea, qmaarcus CG ex coo- 
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(imaione xqmlis eft arciii G D ^ fi ex atcu C G dematur arcus C F 5 ex 
arcu vero G D arcus D E 5 remanet arc«s F G maior arcii G E , 

lam Eat arcus G H b arcui E G 
^qualis , & ducatur B H . Punaum 
H inter punaa F , & G incldet. Ex 
puiidlQ H c agatur reda HM ad an- 
gulos redos cum CB > reda HM 
ex i(?,Prop. & fuo Coroll. cadit in- 
ter puncla B 5 & 1 3 & maior erit re- 
da FI3 vndeduiBELjHM^iimul 
fumptcT 3 maiores erunt duabus EL^ 
F I ■, iimul fumptis . Quja vero ar- 
cus H G ajqualis ^Q: arcui G E, an« 
guliHBG> GBEfuntinterfe^qualesj eritque aiigulus CBH tanto 
minor angulo C B G ( qui efl tertia pars vnius redi ) quanto maior eft 
angulus C B E eodem angulo C B G 5 & expr^ced Propofit. du^ reto 
E L , H M 3 fimul fumpt^ 5 radio B E funt minores : at dua? rcto E L 5 
H M 3 fimul fumpt? d funt maiores duabus E L, f I5 dug rete igitur E L^ 
F I , fimul fumptie 3 multd mlnores func radio B E ^ vel B F« Quod opor' 
tebat oflendere « 

L E M M A IX P R O R XXlIi 

In circiili quadrante, duo fiiius refti reperiri polTunt^ita^ 
vt;,fiue . eorum aggregatum ^quafe fit radio^ fiue minus, fiue 
maius^ arcus^ vel anguli ipforum finuom ^ fimul fumpti ^ fex- 
tante quidem maiores;, quadrante verd fint minores 

Exponatur quadrans A B C ;, & arcus C D fit fexta pars totius circuli 
circunferenti^ . Dico 5 in quadrante A B C reperiri poffe duos finus re~ 
dos-, ita, vtfiue aggrcgatum exijs, fit gquaks fiuemaiusj -.fiueml- 
nus radio , arcus ipforum finuum ? fimul fumpti 3 fextanteilnt maiores ? 
& minores quadrante . 

Ex pundo D ducantur rec^^ D N 3 D P a ad angulos redos cum ra- 
dijs B C 5 B A 3 fiat B Qj> ^equalis reofe A P . Per pundum Qjigatur 
re6i:a Q^ c paralleLi rete B C 5 qu^ cum arcu A D C in pundl;© aliquo 
F concurretj Ex pun(5lo F demittaturH d perpendicuLiris ad redam BCj 
erit F I ifqualis QB 3 vel A P 3 & ciim reda D N ^'^quaiis fit P B 2 duo 
finus F I , D N 3 iimul fumpti^ a^quales erunt radio A B . Rursiis 3 quia 
arcus D Ceilfexta parstotiusperipheri^EcircuIi 3 duo arcus CF^ CD 
fexrante C D maiores erunt - Dico 3 duos arcus C F 3 CDy Bmul fom- 
ptos , quadrante C A minores elfe . 

Si non finc minores 3 vel a^qualcs erunt y vel maiores quadrante C A j 
vtroque cafii 3 ex Prop. 17. aggregatum ex iinibus F I > D N maius efl 
radio 3 quod eil: contra canflrudionem : non igiturarcus CF? CI>,fimul 
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rumpti) iunt a^quaies.vH i^-^iiovt-s qiiadrante A C^deoqiie minores erunt. 

Quamobrem adinuenti funt duo /inus FI, D N, qui, fimui fiimpti, a^qua- 

leTfunt radio A B, eQrumqiie ar- 

cus C F3C D, hoc efl, anguli CbF, 

C B D5 fimui fumpti, niaiores qui- 

dem fcKtantC:) minQres verQ funt 

quadrante« 

DenuQ in eadem figura , afTuma- 
turiq arcu A D punclum quodcun- 
que R j ex quo ducatur recfla % O 
ad anguios redos cum A B ; fiac 
vero B Q_8 aequalis A Q ^ & ex 
pundoQj^ ducatur QF paralleia 
rec% B C 5 quc^ in arcum A C puq 

(5|o aiiquo F 'mc\AQ:i . Ejc piindo F i,- ducatiir F I ad angulos rey^os cuni 
BC; eritFI ^ sequalis BQ^' vd AO, Etquoniam D H irqualis eft. 
B Pj duo iinusF T . D N t» ^quales erunt duabus rewtis A O, B P , idcoq] 
aggregatum ex finihus F I, D N minus erit radiq A. B , Ad iia?c 5. quia_. 
arcus C D e/1 fexta pars toxixxs periplien^ clxcvXi , duo arcus C F , C D 
maiores erunt fcxtante . Dico 5 eofdem arcus C F ? C D , fimu| fumpross 
quadrante \ C minores effe. 

Si non fqnt minores j aut s^quales erunc , aut maiores quadrante AC; 
in vrraque liypotliefi^ ex Propofit" 17. aggregatum, ex (inihus F I5 D N, 
maius eft radio 5 quod efl contra confirudrionem : non igitur arcus C F: 
C O fiint maiorcs ? nec 2?quales , fcd minores quadrante A C; qqaprop- 
^er reperti funr duo iious FI, O N , qui iimul fumpti ; minorcs fiint ra 
dio A B ; & duQ arcus. CF, C D, vel a-iiguli C li F, C B D^ fimul fumpti 
maiores funt fcxtante y & mino: es quadrantc 

Denique ex didis m prima parte , reperiatur finus F I iequalis AP, ita^ 
vtduo finus F I, D N , fimul fumpti, fint^qualcs radio A B . Fiat A€in~ 
de arcus CG, sequalis arcui A D, & m arcii FG fumatur pundum quod- 
liberH , ex quQ nc?. cadat FI M pcrpendicuiaris ciA B C, ducaturquc rec^ta 
B H Qnoniam angulus C B H maior efi: angulo C B F , finus H M ma- 
ior erit FIj ideQque duQ/inus DN, HM maiores funt duobus DN, 
F I; fed D N 5 F I ex conftrudione {\\nt a?quales radio A B , duo igitur 
finus D N 5 H M 3 radio A ^ func maiores , R ursus , quia arcus CD eft 
fextans circuli , duo arcus C H 3 C D fextante funt maiores . Prj.^terea3 
ciim arcus CH per conflrucflionem minor fitarcu CG, arcus autem C G 
jEqualis arcui A D ^erit arcus C H minor arcu A D ; vtrique addatur ar- 
cus C D, duo arcus C H, C D minores erunt quadranre C A • Qnpcirca 
adinuenti erunt duo finus H M t, D N 5, qui fimul fumpti , maiorcs funt 
radio A B , eorumquc arcus C H 5 C D 5 vel anguli C B H , C B D fex- 
tante funt maiores ^ & minores quadrante * Quod fult propofitum », 
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COROLLARIVM. 

Ex demonftratis manifefium eft^ qudd cum m quadrante 
duo arcos 5 vel anguli ^ retl:o quidem angulo funt minores^ 
fedduabus tertijs partibus viiius refti maiores^ tunc finus 
reQ:! eorundem arcuum ^ vel angulorum ^ fimul fompti ^ aut 
^quaies^ aut maiores^ auc minores efle poffunr , 

LEMMAX PROR XXIV» 

^i m circuli quadranre duo in^quales ad centrum angulij 
fimul fumpti^ fextanti aequales fuerint ^ minor eorum ^ tanto 
tertia parte eft minor vnius refti^ quantcJ maior^ eft maior 

In qiiadrante A C fint iiia'qiiaks anguli C B H^ C JB E ad ceiimim B^ 
qoi 3 fimul fumpci , iint sequales angulo C B D 3 qui eft fextansj angolus 
vero C B G iit dimidiuni anguli C B D 5 hoc efl i> fit tertia pars vnius re- 
Qd . Dico , anguium C B H tanto minorem ^^z angulo C B G «» quanto 
maiorell angulus C B E eodem angulo C B G . 

Qupniam anguli CB H^ C B E , iimul fumpti ^ funt ^quales angulo 
C B D > duo arcus C H , C E ^, fimui fumpti 3 funt ^quales lextanti C D > 
dcmpto vtrinque arcu E C -> remanet arcus CH a^Cul D E i^qualis » lam 
vero 1 cum anguii C B G ^ G B D ex conftrudiotie finc sEquales 3 arcus 
etiam C G 5 G D ^' s:equales erunt , ex quibus li irquales demantur arcus 
D E 3 C H 3 remanet arcus E G a^qualis arcui G H 3 & angulus E B G 
cTqualis '^ erit angulo G B H : Quamobrem angulus C^Vi tanto eil: mi- 
nor angulo C B G , qui tertia pars eft vnius re^^tij quanto angulus CB E 
efl: maior , Qupd oflendendura erat « 

' THEOR. XV. PROR XXV. 

Si duoplanadecliuiaj inangulum^duabus tertiispartibus 
duorum reftorum gequaleiiij coeunria-, Graue iphsericum 
fuftineant;, anguli vero eleuationuin fint ^quales inter fe^ 
momenta libera^ quae Graue illud habet in ipfis planis^ leor- 
fum fumptis^ :^qualia funt grauitationibus ^ quibus ipfum 
Graue (inplaniscoeuntibus) premiteapkna: fi verd an- 
,guli eleuationum non fint inter fe aequales ^ aggregacum ex 
mdmentis liberis 5 qu^ Graue illud habec in ijs planis ^ feor- 

I 2 fumj 
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fimi fuoipTri^^ ex grouitationi. 

bus, quibus idem Graoe plana ipfci coeiiiiria premir, lioc eft , 
ininu.s^ quam pondiis rotale Grauis 

- Suftineatur Graue Z , cuius centrum A, duobus planis B C , C D 5 ad 

Horizoarem N K eJeuatis , & in aogulum I C M ^ qui a^c|uali§ iit aogulo 

hexagoni) hoc cft gradiuin-i 120» coe- 

untihus » Dico, fi anguii ICK, MCN 

inter fe /Int aaTuales, moraenta libera. 

quseGraue Z habet in planis CI5CM;, 

feorfum fumptis 3 ^qualia effe gfaui- 

tationibusa quibus Graue Z premit 

plana C I, C M ^hoccAa^qualia-eire 

ponderitotali Graiiis Z : fi vcro an- 

guii I C K 5 M C H non fint a^quales 3, 

aggregatum ex moraentis libcrisjquae 

habet Graue Z in planis feiundis Clx 

C M 5 minus cffe , quam pondus to-^ 

lale Grauis Z, ' ' . . . 

Sint D ^_dcB> contai^ius 5 ybi plana CM 9 C I fph^Bram Z contingunf ;• 
^x pun(ftis D 5 & B. 5 atque ex ccntro A , /* demittantur redce D E , B F , 
A G pcrpendicularcs ad. Horizontem N K ; ducatur reda ,A C 5 & con- 
nedacur D B . Per Coroli. ad Frop, 1 2. ree^.^ D E » A G , B F ^ D B i;n 
vno funt plano 5 quod produdum 5 circulum M B D maximum cliScit: iii 
fph?era > communcfquc fciiiiones plani fecantis , & pianorum B C 5 C D 
funtred^ CBs C ^-S. circulum B D punCiis D 5 &B tangentes . lam 
vero t^'cimi. redre D E , A G yB F inter fe fhit parallela^ 5 erit DH ad HB, 
vtbEGadGFo Inteiiigatur :red;a DB^ vttVedis^ de quo pcndeat 
Graue Z , vt cx pundo H , Ve^is autem 1) B duabus potentijs fuftinea- 
rur ^, in. D, & B applicacis , quae tantac /int magnitudinis ^ quanta exad-d 
fufficiat ad fuftinendas grauicationes, quibus Grauc Z premit plana CD^ 
C B 5 Potentia in B ad potcntiam in D » erit^ vc D H ad FI B ^ ideft •> ^ vc 
E G ad G F „ 

Ponatur primo angulus B C Fcrqualis angulo I) C E , Dico-, momen- 
ta libera Grauis Z 5 in phmis C B , C D fciundtis , a;'qualia c^e grauita- 
tionibus squibus GraueZ premitplana cocuntia CB^CD, hoc eil? 
momenta illa libcra, fimul fumpraD a'quah'a eflc ponderi totaii Grauis Z. 
■ Quqniam anguJi F C B ^ E C D fimrintcr fe .Tquaies; ex 10. Propofit» 
perpendicuiaris A G congru it cum red:a A C, rriangqla B C F , D C E 
func\^^quiangula , eritque C B ad B F , ^ vt C D ad D E , item B C a4 
|C F , vt DC 5'ad C E ; fed tangeritesC B , C'D o iiiter fe funt a^quaks , 
erit igitur B F n a:qualis D E , & FC axjualis C E , Qn^Qniam autem ex 
d.idis potentia in B ad potentiam in D eft , vtE G ad G F , ciirn E G ipli 
G F fit ^qualis 5 pocentia in B potcntite in D crit a?qualis-; at ex Coroll.5. 
ad Propofa^. potentia in B ad potentiam in D eft, vt grauitatio , qua^ 
Graue Z 'pixmit planum C B ad grauirationera, qua idem Graue Z 
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prciiyc planum C D , gmuitarioiiesigitLir>" quibiis Graue 2 premitpla- 

na C B^, C D , fiuit intcr fe .Tqudcs. VJrerius, quia tres anguli 

F C B , B Cp , DCE k funt duobus re6lis ceqiialesjangulus vero BCD 

cxhypothcii a-qualiseftduabus rcrtijs partibus duorum redorom , duo 

anguli F C B , E C D a-quales erunt terticT parti duorum rcdorum : kd 

aiiguh F C B , E C D fuiit inter fc i^quales , tam angulus igitur F C B , 

; quam anguhjs E C D tertia pars erit vnius re^i , & ex Prop. 19. B F erit 

dimidia pars ixdx B C 5 & D E dimidh redx C D ; ciimque reax C B , 

C D iint xquiiles , dm: F B 5 E D , iimul fumptaj , ai-quales erunt Jongitu- 

cXmi C B 5 vei C D , Ciim itaque ex demonftratis D E iita?quah"s FB , & 

h C .Tqualis C F , erit D E ad B F, vt E C ad C F ; & coraDonendo , ag- 

gregarum cx duabus D E , B F ■; ad reaam B F erit . vt E F ad F C : hoc 

eil :, vt E F ad F G ; kd aggregatura cx duabus D E , B F ^quale eft re^ 

dx C B, crit F F ad.F G , vt C B ad B F5 at E F ad F G, ex 15, PropQfir. 

fil, vtpondus rotaleGrauis Zadgrauitationemj qua Grauc Z premit 

planum C D; C B vcro ad B F , cx Prop. 7, eft , vt pondus totak Grauis 

Z ad momcntum libcrum , quod habet in folo plano C B; eritigitur pon~ 

dus totale Grauis Z ad grauitationcm , qua Graue Z premit planum CD, 

vr '"_ pondus totale eiufdem Grauis Z ad momentum liberum , quodJia- 

bet in folo plano C B : quamobrem grauitatio , qua Craue Z premit pla- 

nomCp^ (1 iEqualis efl momento libero, quod habet Graue Zin folo 

plano C B . Eodem modo demonftrabitur , grauitationem, qua Graue Z, 

premitplanum CB sjrqualem cffe momentolibero, qiiod habetGraue 

Z iii folo plano C D .; quaproptcr rnomenta libera Grauis Z in planis fe-j 

iunCi-is C B , C T) a'qua|ia funt grauitationibus 3 quibus Graue Zpremit 

plana C Bs C D : kd grauitatioiies, quibus GraueZpremitpIai^ C D 

cx CorolLi. ad Prop.i?. componuntpqndus totale Grauis Z : momenta 

igitur libera Gnuiis Z in planis feiun(5tis C B 5 C: D 5 limul funipta> poii4 

ilcri totali Grauis Z funt a^^qualia . Quod erat primo demonftrandiim . 

Ponatur deinde angulus B C F maior anguio E C D . Dico ? momen- 
t^ libera Grauis Z 3 in planis fcparatis G B ? C D 3 iimul fumpta 3 piinora 
efTe pondeVctotali Gra- 
liis Z « 

Quoniii angulus BCD 
lcx hypothefi eft du^ ter^. 
I iIt paites diioruni redo- 
rum5reh"quiangiili BCF^. ' 
'D CE Q fimul fumpti 5 
^quales erunt tQXUx par- 
U duorum re(fl;orumplioc 
eft 3 xquales duabus ter-^ 
tjjs partibus vniiis redi-? 
& ex Prop. 24. ciim an- 
guli BCF5 DCE finc 

inpjquales ^ minor D C E tanto minoi" erit tertia parte vnius jedl % qiian- 
to angulus B C F efl maior j .atque per Propofite 2 1« aggregatiim. ex per- 
pendiculis D E ^ B F 3 fimul fumptis 3 .miniis eft reda C B 3 vel C P : fum' 

pta 
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pta B F , vd tertia quantitatc , aggregatum ex auaou^ u i^ , B F acl re» 
'a-im B F p minorem rationem habebit, quam C B ad eandcm B F , Hcc 
po/ito . Per Coroll. i. ad Propoliu 15» D E ad B F. efh vt E G ad G Fj 
componendo , aggiega- 
tum e duabiis D E , B F 
ad rectam B F q erit -> vt 
E F ad F G : iQd aggre- 
gatum cx D E 5 B F hci- 
betad BF ^ ex demon- 
ftratis 5 minorem ratio- 
ncm 3 q!iam C B ad B F^ 
habebitEF ad F G r mi- 
noremrationem , quam 
C B ad B Fj, ar ex citata 
Propo/it.ij.EFadF G 
eft 3 vt pondus totalo 
Grauis Z ad grauitatioiiem 5 qua premit pianum C D ; C B vero ad B F 
ex Prop. 7. eft 5 vc pondus totale Grauis Z ad momentum libcrum^ quod 
liabetinfoioplano CB : habebit igitur pondus eotale Grauis Z ad gra^ 
uitationem^ qua Graue Z premit pianum C D ^, f minorem rationcm 
quam liabecpondus torale eiufdcm Grauis Z ad momentum liberum o 
quod liabet iii folo pjano CB ] quamobrem momenrum liberum Grauis 
Z in plano CB e miiius eft grauitarjone , qua Grauc Z prcmit planum CD, 
Rursiis, quia ex didis DE adBFcil:, vt EGadGF, inuertendo 
B F ad f^) E erir , vt F G ad G E , & componendo , aggregatum ex B F , 
p E , ati i) E crit ,vtFE ad E G , Vhcnus , cum rcte B F , D E fimul 
Itmptx , fiiit minares C O , fumpta D E , vfi tertia quantitace , aggrega- 
tum ex B F , D E ad D E ^^ habebit minorem rationem , quam C D ad| 
eandem D E , at aggregaaim ex B F , D E ad redara D E eft , vc F E aci 
EG, hahcbkF Ead EG y minorem rarionem, quam C D ad DE: 
fed ex 15. Prop. FE ad EG c(i, vtpondus totalc Grauis Z ad grauitatio- 
nem,quapremitpianumCB, cSc CD ad DE, ex PropofiE 7. eftvV£ 
pondus totale Grauis Z ad momentum iiberum , quod liabet m foio pla~ 
noCD, pondusigirurtotale GrauisZadgrauieacionem, qua premie 
planum C B^ habebitminorem racioncm ea t, quam iiabet pondus totale 
eiufdemCrauis Zad momentumliberum, quodli:ibet in folo plano Cr): 
quamobrem momentum liberom Grauis Z in folo piano C D •■ minus eft 
grauitatione , qua idcm Graue Z premicplanum C B 5 cumque grauita- 
tiones, quibus Graue Z premitplana concurrentia C D5 CB, fimul 
iumptx , ex Coroll. 2, ad Prop, ^^.componantpondus totale Grauis Z 5 
aggregacum idcirco ex momentis liberis , qu^ Graue Z habet in pianis 
feiundis C B, C D5 minus eft poiidere totali ipfius Grauis Z , Qiiod erat 
vkimolocodemonilrandtimo 
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G O R O L L A R I V M: 

Conftat etiam^ cum planl eJeuatio ^qualis eft terti^ parri 
vnius anguli refti, momentumliberLim Grauis in eo plano 
^(.|uale effe dimidio ponderis totalis eiufcfem Grauis . Cuni 
enim oftenfum primo loco fit , grauitationes , ciuibus Graue 
ZpremitpJana CB , CD.inrerfe ^quales effe, 8c momen-^ 
tum Jiberuni eiufdem Grauis in vno planorum sequale effe 
grauicationi ^ quas in planis concurrentibus alteruni planum 
fuftinet^ vna verdex illisgrauitationibusfitsequalis dimidiQ 
ponderis toralis Grauis ^ momenrum liberum eiufdem Gra» 
uis in vno planorum dimidio ponderis totalis eiufdem Gra- 
uisc€qualeerit, 

THEOR, XVI. PROR XXVi 

Cum angulus eleuationis plani maior eft rertia parte 
vnius refti momentum liberum Grauis in eo plano maius eft 
dimidio ponderis totalis eiufdem Grauisj' Ci verdanguJus ele 
uationis minoreft tertia parte vnius refti ^ momentum libc' 
rum Grauis in ipfo plano minus eft dimidio ponderis totalis 
eiufdem Grauis , 

Ad liorizonfem A F cleuentur- 
plana AG, aE ita^ vt angulus GAF 
maior fit tertia parte vnius redi > 
angulu^ vero FA|£ minor iit tertia 
parte vnius redi. Dico, monientuni 
iiberum Grauis in plano AG maius 
eile dimidiQ ponderis totalis ipfius 
Grauis 5 & momentum Jiberum 3 
quod Graue habet m plano A E , 
effeminus, 

Inteliigaturad horizontem AF 
deuatum planum A B , vtangulus 

BAF fit t€rtia pars vnius red^i 3 fiant inter fe ^quales longitudines A G 5 
AB, AE, & ex pundis G, B, E ^ demittantur red^ GH, BC, EF perpen». 
dicukres ad horizontem A F. Qupniara anguius B A C ef^ tertia pars 
vnius recai, ex anteced. coroll, momenmm liberum Grauis in plano A B. 
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^'onaleeftdimidiopoaderisfocaiiselufdeiii Grauis » Prceterea, cum ex 

b/pothefi anguius FAG maior iit angulo FAE , 

finus rcaus GH pcr i6'.prop. maior erit fmu EFi 

ciimqiie ex coroll. ad prop. 7. momentum iibe^ 

rum Grauis in piano A G ad momentum liberri 

in plano AB fit , vt perpendicuium GH ad per- 

pendiculum BCpcrpendicuIum vero GH per- 

pcndiculo B C fit maius ; erit momentum libe- ___ 

rum Grauis in piano AG maius momento libero A 

grauis in piano ABifed momentum liberum gra- 

uis in plano AB eft dimidium ponderis totalis eiufdeni Grauis , erit mo- 

mentumliberumGrauisin plano AG maius dimidio pondens totalis 

ciufdem Grauis . Eodem modo oflendetur , momentum liberum Grauis 

in plano AE efTe minus dimidio ponderis totalis eius Grauis « Quod 

oportebat oiI:eadere , 

C O R O L L A R I V M, 
Ex demonftratis manifeftum eft^ ciim quifque angulus 
eleiiationis duorum planorum decliuium maior eft tertia 
parte vnius refti ^ momenta jibera Grauis in ipfis planis j fi 
mulfumpta ^ maioraeffeponderetotali eiufdem Grauis: fi 
verd quifque angulus eleuationis minor eft tertia parte vnius 
re&\ aggregatumexmomentis liberis Grauis inijs planis 
minus effe pondere totali eiufdem Grauis » 

THEOR, XVIL PROR XXVE 
Si duo plana^ in angulum^ duabus tertijs partsbus duorum 

reftorum maiorem ;, coeuntia 5 Grauefuftineant^ momenta 

ibera eius Grauis in ipfis planis j feorfum fumptis ^ minora 

fiint grauitationibus 5 quibus Graue illud premit ea plana 

coeuntia . 

Suftineatur Grauefphj^rjcum Z Plam*s deciiuibus C B5 CD ? ita ia C 

concurrentibuSiVt angulus BCD ma- 

ior fit duabus tcrtijs partibus duorum 

ret^lorum. Dico , momenta libcra^ 

Grauis Z in planis CBj C D ^ feorfum 

fumptis 3 minora elfe grauitationi- 

bus, quibus GraueZpremit plana^ 

CBs C D. 

Repetatur hic vniuerfa conHru- 

aio prop.25. Quoniara angulus BCD 

maior eil duabus tertijs partibus duo- 
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riim redoriim , reliqui duo anguiiB CF^ D G E jaminoreseruntter- 
tia parte duorum reaorums hoce/l? miiiores duabus tertijs pardbus 
vnius reai, atque ex Prop. 22« duo perpendicula B F, D Fjfimulfumpta, 
minora funt C B , vei C D .- fumatur B F^ vei D E , vti tertia quantitas , 
nggregatum ex D E, BF ad B F^ vei DE ^ iiabebit minorem ratio- 
ncm^ quam C B ad B F ^ vei C D ad D E , Hoc pofito . Per CorolL i. 
ad 1 5 . Propofit. DEadBFeftjVtEGadGF; componendo , aggrega- 
tumexduabusreaisDE, BF adreaamBF c ef!;, vtE FadFG ; E F 
vero adFGexi5.Propofit, eft, vt pondus totaie Grauis Z adgrauita- 
tionemj qua premit pianum CD, aggregatum idchco ex D E5 BF 
ad BF d eft, vtpondus totaie Grauis Z ad grauitationem 5 qua prc 
mit planum C D ,- ex demonftratis aggrcgatura ex D E ^ B F ad B F habet 
minorem rationemjquam C B ad eandem B Fj pondus igiturtotale Gra- 
uis Z ad grauitationem 5 qua preraitpianum CD e minorem habebit ra- 
tionemjquam CBadBF; fed exprop. 7. CB ad BFefl» vtpondustota- 
le Grauis Z d.d momentum iiberum m foio piano C B 3 habebit propte- 
rea pondus totale Grauis Z ad grauitationem, qua premitpianum CD^ f 
minorem rarionem , quam habet pondus totale eiufdem Grauis Z ad 
momentum iiberum in folopiano C B .• quamobrem momentum libe- 
runi Grauis Z in foio piano C B g mims eft grauitatione^ qua Graae ip- 
fum Z planum C D premir . Demum, cum pcr coroil. i. ad i^.prop. D E 
ad B F fit 5 vt E G ad G F 3 inuertendo B F ad D E erit 3 vi; F G ad G E 5 & 
componendos aggrega- 
tum cx duabus xtOii^ 
DE, BF ^d rcdam DE h ' 
erit^vtFE^adEGjfed 
FEadEG ex i5.prop. 
efl 3 vt pondus totalo 
Grauis Z ad grauitatio- 
ncm 5 qna premit pla- 
num C B , erit pondus 
totale Grauis Z ad gra- 
uitationem , qua premlt 
pianumCB, vtaggre- 
gatum ex BF^D E,ad 
D E : aggregatum autem ex B Fj DE, ad DE habetex didis minorem 
rationem, quam C D ad D E, habebit idcirco pondus totale Grauis Z ad 
grauitationem, qua premit pianum C B, 1 minorem rationemj quam CD 
ad D E: at ex 7. prop. C D ad i^ E efl, vt pondus totale Grauis Z ad mo- 
mcntum liberum » quod habetin foio piano C D 5 pondus igitur totale 
Grauis Z ad grauitationem ? qua premit planum C B ^, m minorem habet 
rationera , quam pondus totale eiufdem Grauis Z ad momentum libe- 
rum In fblo plano C D: qoa propter momentum iiberom Grauis Z in folo 
piano CDn minus eft grauipatione 3 qua Graue Z prem|£ planum CB: 
oflenfum autem fuit momentum liberum Grauis Z in folo plano CB mi- 
nus grauitatione ? qua idem Graue Z premit planum C D ; momenta igl 
tiir iibera Grauis Z in planis feparatis C B> C D , minOra funt grauitatJQ. 




K 



b 8. . 



c iS. y. 



e 11- ;. 



fi3. J» 



h iS. 



K II, 



1 r^. y. 



n 10. f. 



moas 



Digitized by 



Google 



74. 



FVNDAMENT V M' D .0 C T FU N .^ 



nlbus, quTbuToraiie ZTpreniit: plana coneurrenti.t CB , CD i & quia di-. 
a;r grauitadones ex coroll z.adprop. 13. fiaiul rumptxirquantur pon- 
dcritotali GrauisZ, aggregatum propterea ex momentis iiberis Gra- 
uis Z in planis feiunais CB , CD minus eft pondere totall ip/iiis Gra- 
nis Z . Qupd erac oflcndendum , 

THEOR, XVIIl PROR XXVIIl 

Si duoplana decliuia in angulum ^ refto quideni maio" 
rem 3 niiooremverdduabustertiispardbus duorum refto- 
rum, coeuntiajGrauefuftineant^ anguii autein eJeuatioriuni 
planorum fint ^quales^ aggregatum ex momenris iiberis 
GrauiSj inipfisplanis, feorfumfampiis ^ femper niaius eft 
pondere totali Grauis ; fi verd eleuationum anguli fint m^- 
quales ^ aggregatum exmomentis liberis Grauis in ipfis pla- 
nisj leorsumiumptiS;j modd sequale^.modd maiusj aut minos 
cotali Grauis pondere^ pro varierate pofitionum^ effe poteft . 

SuftineaturGraue Z duobus pla- 
nis CB-, CD deciiuibus , ita in C 
coeuntibus , vt angulus B C D /it 
maior rciflo ? & mmor duabus tertijs 
partibus duorum red:orum . Dico? fi 
eleuationum anguli BCF, D C E 
funt inter fe jrquales, aggrcgatum 
cx monicntis iiberis Grauis Z m pla- 
nis C ).:■> C n feorfum fumptisj fem- 
permaius eiTepondere totali Grauis 
Z ■ R vero anguii B C F , D C E funt 
ina?qualcsD aggregatum ex momen- 
tis iiberis Grauis Z in planis C F, C D5 feorsum fumptis, modo a^quale ^ 
modo maius, aut minus cjfTc pofTc ponderc totali Grauis Zpro varijs pla- 
norum deciiuium pofitionibus . 

Ponatur pnmo, anguios F CB, E C D xqualcs, cifc . Qnoniam angu- 
li F C B, D C E, D C B^a ^aobiis retftis funt .Tqualcs.anguius.vcro.BCD 
ex iiypotliefi minor eil: duabus rertijs partibus duorum redorum ? duo 
anguii B C F j D C E maiores crunt tcrtia parte duorum re(fiorum 5 iioc 
eH 3 maiores duabus tcrtijs partibus vnius redi ; fed cx I-iypotiiefi anguli 
B C Fj D CE funt inter fc cTqiialcs , vterquc igitur angniorum B CF ? 
D C E maior e[t tcrtia parte vnius redi -> atque cx coroll. ad prop. 26. 
^'^gg^^gatum cx momtntis Jibcris Grauis Z in planis fciundis ^B ^ C D 3 
maius eft pondere totali Crauis Z , Qupd crat primo oiicndendum . 
■ Ponatur deindc, angulos '^i C F, n C E incTquales cfTc . Qupniaro ao. 

guius 
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Sgulus D C.B ex liypotheii maior eftred-o , & minor duSu7te7tI)spar^ 
jbus duorum rediorumianguli B c F, D C E, fimul fumpti, miaores erunt 
vno retfto^ hoc ell;, 
[miriores quadrante a 
j& maioreseruntter- 
itia parte duorum re~ 
fclorum^hoccilsma- 
iores fextantCaatque 
ex corojl. ad Prop. 
23, finusredi angu- 
lorumBCF, DCE, 
deft.reaue B F, D E^ 
fimui fumpti 5 e(lL> 
poUuntii^quales, aut 
niaioreS;j aut mino- 
res radio C B, vcl 
CE) pro varfetate io- 
clinationum 5 quas 
in fuppolitis h"miti- 
bus piana C B, C D 
habcre pollunt . Si igitur aggregatum cx iinibos DE, B F xqmle cGi 
radio C B, ex prop. 8. aggregacum cx momentis liberis ^rauis Z in pla- 
nis feiundis C B , CD ^equale eft ponderitotali Grauis Z : fi aggrega^ 
tum ex finibus D E^ B F maius eft radio C B, vel C D^ ex Propo 9, a^gre- 
gatum ex momentis liberis Grauis Z in pJanis C B ^ c D maius eft poii- 
dere rota]i:& /i aggregatum ex finibus B F, D E, miniis eilradio C B, vel 
C D 3 cx coroll. ad Prop. 9. aggregatum ex momentis liberis Grauis Z in 
pianis C B^ C D minus erit pondere totaii eiufdem Grauis Z , Qupd erat 
dcmonflTandum » 



PROBL L PPvOR XXIX, 

Data quacunque plaiii ad horizontem eleuationej alrerius 
plani^ cooi clato plaiio concurreiitis 5 eleuationemreperire. 
irapVt arabobus quoclcunque Graue fuftineotibus^ grauitatio- 
iies^ quibus Graue illod ea pkna premit^ hoc eft viresjj ijs pla- 
iiis ad fuftinendum Graue neceflari^ ^ sequales fint momen- 
tis libcrisj qurx idem Graue iii ipfis planis ^ feorsum ^ akerne- 
qoefumptiSj,habet. ; 

Sit planum Cl quodconqueadhorizontale planiimNK eleuatum;, 
modo angulus I C K redo fit minor , oporteat autem reperire ad Hori- 
zontcm I^ K elcuationem aiterius planis cum plano 1 C in pund:o C coiv 
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cuiix-iiCJSira7rc7oTl7)7aT57fuocunqueGrauT;tu pTanum CI. tum pla 
num adinuentum tangente , grauicationes 5 quihiis Graue ea plana pre 
niit ? cxquales fint mo- 
mentis liberis, quie Gra- 
ue iprum iiaberet, cum 
in ijfdem planis 5 fcor- 
siim. fumptis , alterne- 
quejcoilocaretur . 

Ex quocunque puo- 
<5to 1 3 a in iongicudino 
CI aflumpto, reda I K 
demittatur ad angulos 
reiflos com Horizonte 
N K . Circa diametrum 
C I defcribatur feraicir- 
culus I K C . Quoniani 
angulus I K C re6tus eft , circunferentia I K C b pcr punaum k d-anlit ; 
fiat I Qf xq ualis I K, & femicirculo C P I aptetur reda C P, ^^ vcds^ C Q 
.xqualis i dJcatur I P , cui deindc C N ^ .rqualis fiat . In pi.ndo N cxcj- 
retur N M ^'perpendiculans Horizonri N K, fiatque N M ? requabs C P, 
vel C Qj^ducatur reda C M : du.T rcte M N, I K, fimul fumpti^ , an]ua- 
leseruntlC, vcl C M . Per reaam M Cplanum traafire inrelijgatur 
ita, vr eius eleuatio, vel indinatio^fitanguius N CM. Intelligatur lam 
Graue Z propofitum , piana C M,C I tangcns , vt in pundis B y & IX 
Dico 5 grauitationem , qua Graue Z planum C M prcmit , cTqualera die 

momento Jibcro eiufdeiii Grauis Z m foio plano CI , & grauitationem , 

qua premit planuni C 1 3 iequalem elie momento libero 3 qood liabec m 

foio plano C M . 
Ex pun6tis,D5& B, 

atque cxcentro AdIi 

cadant reda^ D E^ 

AG5 BF adangulos 

redos ad Horizon- 

teni N Kj-ducantur- 

queDE.AB, AD: 

Per coroiL ^d Prop. 

i2.rea^DE.AG5 

B F, A D, A B in eo- 

dem funt plano , ad 

Horizontem NK rc- 

Oio , quod fpli.-Eram 

Z^&pJanaBCCD 

fecans, io fpli^ra ef- 

ficit circulum raaxi- 

mum B D , commu^ 

!cl^^?^r^^ iecant^s, & plaiiorum C B, C D fe^iones fune, ^quales re- 

if±lzil£ij^"^""^ Er, qufa re- 
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€ix I K, M N, D E5 B Fperpeiidiculares fmitHorizonti NK , k ideo funt 
paraliela:] fccantur aurem redis C M, C I, m pLino D E F B exiflentibus, 
omnes igitur 1 'n\ vno funt plano . Ducacur reCta A C . Si angiili M C N^ 
I C K funt arquales, per lo.Prop. perpendicuJariS' A G inciditin puiiclum 
Cj & cum reiflii AC congruit . Si vero non funt a^quales, at angulus ICK 
maiorefi: angulo MCN 5 per 10. Prop. perpendicuiaris A G cadit ad 
partes anguli acuti A C E, hoc eft, caditinter pun(5ia C , & E . Ad ha^c ^ 
quia D E paraiiela eft M Nj trianguia M N C 5 D E C m funt ^quiangu- 
la, eritque M N ad D E, n vt M C ad C D , Eodem niodo oftendetur, IK 
ad B F elTe , vt I C ad C B . lam vero 5 quia 1 C a-'quaiis eft C M 5 & C B 
a^quaiis C D, erit I C ad C B, vt M C ad C D^ e(! ex demonflratis I C ad 
C B > vt I K ad B F 3 & M C ad C D 3 vt M N ad D E , erit igitur M N ad 
D E, o vt II^ ad B F; & permutando, M N ad I K P crit, vr O E ad S F ; & 
componendo , aggrcgatum ex iM N , I K ad I K Q ent , vt aggregatum ex 
D E5B Fjad B F : S^6. ex conftrudione aggregatum ex duabus redis M N; 
I K a^quaie eft rc(5lc^ CI, crit aggregatum ex D E ^ B f ad B F ^ vt C 1 ad 
I K, ideft, vt C B ad B F. Eadeai via deraoaftrabitur , aggregatum ex 
duabus red:is B F? D E ad red:am D E cflc; vt C D ad D E , 

Inteiiigatur Graue Z.-, pendens a Ve.fie D B^, vt ex punclo H3 Yzdd^ au 
teniDB fuflineatur a duabus Poreotijs tantce magnitudinis, vt exaCie 
fuliiciantad fuilinendura Graue Z , hoc eft , vt liict* iintcequaJes viribus 
qUcT ncceflaria: funt planis C B^ C D ad fuftinendura Graue Z . Per Co- 
roii. I. iidProp. 15. poteotia in B ctquah"s eritgrauitationi, qua GraueZ 
premitpianum CB, & potentia m D sequalis erit grauitationij qua Gra- 
ue Z prcmit pi:inura C D ; atque ex i, Coroli. ad 15. Prop. erit D E ad 
B F, vt E G ^A G F; >}>c componendo, E F ad F G ^' erit, vt funr dua? red-cE 
D E, i> F fimul ad redam B F : fed D E, B Fj limui fumpta?, ad redam BF 
ex demonilratis funt , vt C B ad B F ; erit igitur E F ad F G , ' vt C B ad 
B F : E F autem ad F G ex Prop. 1 5. efl:,vt pondus totaie Graiiis Z ad gra^ 
Liitationem, qua Graue Z premit pianurn C D, pondus igimt totaie Gra- 
uis Z ad grauitationcm, qua premit piahum C D, c e/lj vt C B ad B F > & 
qulaC S ad B F ex Prop.7. efh vtpondus totaie Grauis Z ad momen- 
tum libcrum, quodhabet m foio piano CB : Pondus igitur totale Gra- 
uis Z ad grauitarionem, qua premit pianum C D " erit, vtpondus totaie 
ipfius Grauis Z ad momentum iiberum in piano C B ; quamobrem mo- 
mcntumiiberumGrauisZinpiano CB^^efi: a^quale grauitacioni , qua 
premit pianum C De 

Similiter, quia B F ad D E ex Coroii. i. ad Prop. 15. efi,vt F G ad E G, 
componendo, aggregatum ex B F, D E ad D E 7 crit , vt F E ad E G ; fed 
cx demon(l:ratis a^gregatum ex B F, D E, ad D E eft, vt C D ad D E, erit 
C D ad D E, vt F E, ad E G ^ E F autera ad E G per Prop. 1 5 . efi:, vt pon 
dus totalc Grauis Z ad grauitationem, qua premit planum C BjCrit pon- 
dus totaie Grauis Z ad grauitationem,qua premk planum CB, a vt C D 
ad D E, quia vero C D ad D E ex y.Prop.efi, vt pondus totaie Grauis Z 
ad momentum liberum in piano C D,erit pondus rotai&Grauis Zadmo- 
mentum liberum in piano C D , b vt pondus totaie Grauis Z ad gramta- 
tionem^ quapremit pianum CB: Quamobrcm momentum liberunL> 
— "----»--™"---*~«»^ ""^ "^l^ ^ — — Grauis 
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jGraiiis Z in plano C D c a;qiKile eO: grauitarioni^qua G:aue Z premit pk 
num C B o Momenta itaque libera Grauis Z in pJanis C D, C B ^equalia.: 

Ifunr grauitationibus, quibus Graue Zprcinit plaiia C Bj C D 3 Quod fa- 
cere? atque oriendere oportuit . ■ 

C O R O L L A P. I V M. i 

Excfiftisiapr^cedentePropofitionecompertum eft id 
ipfum^ quod in 8. Prop» demoBftratiimfuitj videlicet^ cum 
pJanoriini C M 3 G I ^ longitudines inter fe aequales funr ^ & 
perpendicula M N^ I K 3 fiiiiul fumpta ^ loiigitudini C I fimt 
^qualia ^ tum momenta libera j quod Graue Iiabet in pJani 
C i^ C M. leorfum fumptis ^ fimu! 1 umpta ^ sequalia efle poii- 
deri rotali eiufdem Grauis . 

Ciim enim ex demonjiratis momenta lihera ftnt csqualia grautta- 
tionihm-y quihus Graue Zplana C I^C M premit 5 koc eft- 5 (Squalirc^ 
\fint poteni^s inD ^ ^ "B applicatis'^ taks vero potenticc fimul Jiim- 
ptde-i cequales Jint ponderi totali Grauis Z-i hQcfit^^ utmomenta liuera ^ 
\qU(£ Graue Z inftiunFcis planis Ch CM exercet^fmuifumpta -y pon~ 
\deri totdi Grauis Zfnt dequalia-^ njt diBmn ef « 

COROLLARIVM II 

Hinc data plani decliuis eleuatione^ innotefcit modus^ 
quoprocedenduraeftadreperiendam eleuationem alterius 
piaoij cum primo concurrenris^ ira^ vi momeora fihera Gra- 
uis^fimul fumpta^ponderi totali eiufdem Grauis fint a^c]ualia, 

P R O B L II P R O R XXX 

Data quacunque plani ad horizontem eleuatione ^ reperi» _ 
re eleuationem alterius planij cum dato plano concurrentis^-! 
ira 5 vt momenta libera ^ quse datum Graue in ipfis planis }\ 
feorsiim fumptis 5 exercet ^ maiora fint grauitationibus 5 qui-|' 
busidem Graue ea pJana concurrentia premit^ cum vtroque' 
pkno;furtinetur« . ' | 

■^Sk quodciinque planiim CLid Horizontem NK eleiiatum, & ^"g^ ! 
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;ius K CI iitquxcuiiquedata eleuatio , Oportcat autcm rcperire alte- 
rius plaiii , ciim plano C I GpncLirr.qqcis,, ..vt in C , cleuationem , kz ta 
men.vt momentaiibera, qu^ datum Graue Z liabet in ipfis planis, feor- 
fLrm fumptis, maiora iint grauitationibus, qiiibus GraueZeaplanapre 
raeret 5 ciim ambo concurrentia illud fuftinent . 

Per antcced. Propofit. reperiatur planum C P, ita , vt momenta libera 
Grauis Z in planis C I , C P feiunais ^qualia fint grauitationibus j. qui- 
bus Graue Z premit ipfa plana C I, C P, cum fuftinetur ambobus pJanis. 
Tum ad Horizontem N K eleuetur alterum quodcunque planum C M ^ 
cum plano Clinpundo C concurrens_, ita, vtangulus M CN eleua- 
tionis maior iit angulo P C Q^ Dico -, planum G M efle quieiitum . 

CollocecurGraue fph^ricum Z ita^ vt amboplana CI, CM tan- 
gat, ceu inpuncais B, 6^D, Redce CB, C D ^ funt^quales . Fiat 
C P a^qualis C B, vel C D , atque ex puna^is.E ^ D ^ P ^ demittantur 
red^e BF, DE, PQ^ ad angulos rea;os cum Horizonte N K. Qup- 
niam angulus DCE maiorellangulo PGQ.CumradijCD^CPiint^ualcs 
intcr fe pcr Prop 1 6.finus 
O l- maior crit- fino PQ^. 
atquc ideo aggrcgatunij 
cx duabus rechs D £> BF 
maius cd aggrcgaro cx 
3US PQj^iiFj quare 
at-^^,rcgatom cx D E, B F' 
xd. B F '1 m.iiorcm ratio- 
ncm habcbit^ quam ag- 
grcgatum cx P Q , B F 
acl cand cm i] F . Qai.i-j 
momenta libera Grauis 
Z inplanis CB^CPck 
conflrudionc orquali.-u 
funcgrauitationibusjqui- 
[>n.s «'..raue Z prcmeret plana ipfa C B , C P > h.-e vcro grauitatlones ? fi- 
.mul (amptx", cx CorolL 2. ad Propofit, 13. a^qualesfuntponderi totali 
(■;rauis Z , momenta idcirco iibcra Grauis Z in planis C B , C P 5 /imul 
(iuni^ra , a?qualia erunt ponderi totaJi Grauis Z , & per Propofit. 8. per- 
pcndicula P Q^B F, fiinul fumpta , a:qualia eruntiongitudini C B, vei 
C P . Oflcndatur , vt i\\ Propofitione prcTccdentc 3 D E ad B F cfle ^ vc 
E G ad G l' \ componcndo D E plus B F ad B F erit s vt E F ad F G , fed 
riggrcgatum cx D E , B F ad B F maiorem rationem habetjquamaggre- 
(gaturn cx P Q^ B F ad eandcm B F : habebitigitur EF ad FG <■" maiorcm 
tioncm, quam aggregatum ex- P Q^ B F ad B F ; Quia vero EF ad FG 



a Coi-olJ.2, 



d S. 



F J< 



e s. r- 



cx 



ropofic. 15. eft 5 vt pondus totale Grauis Z ad grauitatioiiem> qua 
Graoe Z premit planum CDjpropterca pondus totakGrauis Z ad graui- 
tationemjqua ipfum Graue premit planum CD ;, f maiorem rationem ha- 
bebit,quam aggrcgatum ex PQJ3F3 hoc efljrefla CBsad perpendiculum 
BF; e/l'ex y.^Prop. C B ad B F, vt pondus totale Grauis Z ad mom.en» 
tiim liberum , quod habet in folo pkno C B 3 habebit igitur pondus to-| 
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taie Grauis Z ad grauitationem , qua premit pianum C D 3 g maiorem.) 
rationem , quam pondos totalc elurdem Grauis Z ad momentuHX libe» 
rum, quod habet in folo 
plano C B : Qnaniob- 
rem momcntum liberum 
Grauis Z in foJo plano 
CB 5' vei Gl h maius 
erit grauitatione , qua 
ipfum Graue Z premie 
planumCD;, velC M« 
Viterius, quia D Eex 
demonftratis maior eft 

veda PQjt ^"^ ^^^^ 

B F , D E iimui > maio- 

res funt duabus BF, PQ^ 

fumpta D E , vti tertia 

quantitate , aggregatum e^ duabus B F , D E ^ ad reaam D E maiorem 

rationem habebic 3 quam aggregatum ex duabus B F 3 P Qjd eandem^ 

D E . Hocpoiito. 

Qnoniam D E ad B F ex oflenfis ef!, quemadmodum E G ad G F ^ in- 
uertendo 5 B F ad D E erit , vt F G ad G E 5 & componendo^ aggregatum 
exBF^DE 1 ad DE erit^vt F Ead E G , fed aggregatura ex BF, DE 
ad D E maiorem rationem habet,quam aggregatum ex B F, P Qad ean- 
demDE, habebitigitur F EadE G m maiorem rationem, quam ag- 
grcgatum ex B F , P Q^hoc eft , quam reda C D ad D E , & quia F E 
adE Gex ij.Prop. efr, vt pondus totaie Grauis Z ad grauitationem ^ 
quapremitpianum CB^habebit pondus totaie Grauis Z ad grauitatio- 
nem 9 qua premit planuin C B, n maiorem rationemj quam C D ad D Ej 
atex 7. Prop. pondus totale GrauisZ ad momeiitum iiberum in plano 
CD efh^vt C D ad D E : habebit igitur pondus toraie Graois Z ad gra« 
uitationem ^qua premit pianum C B, maiorem racionem, quam pondus 
totale eiufdeni Grauis Z ad mpnjentum iiberum , quod habet in plano 
C D . Quamobrem momentum iiberum Grauis Z in foio piano C D 
maius Perit grauiratione, qua premit planura CB: oftenfura eft mo 
mentum iiberum Grauis Z in foiopiano CB maius cfTe grauitatione 
qua Graue Zpremit pianum C D : tnomenta igitur libera , qux Graue Z 
habet in planis C 1 3 C D feiundis , maiora funt grauitationibusj qui- 
bus Graue Z premitpiaiu concuiTentia C D ^ C I « Qupd faciendum ^ & 
demonftrandum fuit » 

COROLLARIVM. 
Exantecedentepropofitione apparet modasj cum c3ata 
eft plani eleuatio^ reperiendi alteram plani eleuationem ^ ita^ 
vt aggregarum ex momentis liberis Grauis in ipfis planis ma- 
ius fit pondere totali eiufdem Grauis . 
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PR O R XXXL ^ 

^ Dato plano decliiii , vtcnnque cid horizontem eleoato^ 

cUterius plaiii , ciim dato plano conciirrentis , eleuatio- 

oem reperire , ita , vt momenta libera Gfauis in ipfis pla- 

nis 5 feorsum fmiiptis , minora fmt grauitationibiis , qui- 

busidemGrauedidaplanapremit ^ ctim ambobuspla- 

nis concurrentibus fuftinetur » 

SitdatumplanumlGadquemcumqueanguium ICK horizontali 
NKeleuatum. 

Per propofit. 29. reperiatnr planum C P ^ ita ^ vt momenta libera 
uiufcunque dati Qrauis f|3h£erici Z in planis CB,, CD^, ssqualia fint 
grauitationibus , quibus ideni Graue Z premeret piana GB^ CP^cuai 
vtroque plano, fufti- ' 
neretur . D.;inde ia 
codem punoto C ad 
horizonte NC eleue^ 
zuv phnumdeclia:,.., 
(]M 5 itajvtanimlas 
e I c Li 1 1 i o n i s NC l^ l m i« 
nor (ic anguio NCP. 
Dico 3 plaoum C M 
cile quL\e(il-um . 

In planis C I, CM 
co nil: it u at u r Gr iiw:^ 
fph&TicumZ 5 quod 
ea plana tanaat , vt in 
E, & D. Fi.it rcaa CP 
■equaiis C D, vei CB; ex punctis D, F , A ^B, demittantur rectce 
pi:: 5 PQ^ AG5 BF ad anguios reftos cumNK, & procedendo , vt 
in anccco-JcQfce p^;opo'i^ion^ im,mutatis dumtaxat vocibus maius-, 
& minus d.^monftrabitur primo , momentum iiberum. Grauis 2 
in piano Cl rninas elFe grauitatione, qua Graue Z prem.it planum 
CDjVeiCiVi- fecundo deni-^nftrabitur, momentum. liberum^Gra» 
uis Z in plano G\I m.inus t^^i^ grauitatione , qua Graue Z premit pia- 
nuni Ci : Q.ianiobrem momenta libera Grauis Z in pianis feiun6iis 
GI^CMjmTnorafunt grauitationibus , quibusidemGraueZprem.it 
piana concurrentia CI,CM . Qaod faciendum5& demonftrandu erat 

C O R O L L A R'I V M« 
ExpnTcedentepropolltione Colligitur ra.odiis^ data 
eleuatione , reperiendi eleuationem alteram 5 ita , vt mo»- 
menta libera Grauis , fimul fumpta y minora fint ponde». 
re totali eiufdem Grauis • • 
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A P P E N D I X- I 

C I O !> nuilam ciTc tara firmam veritatcin , cui nonl 
aliquid peraltercationespoflit opponi » Hinc non| 
l^v dcfait^ qui acluersiis vcritatem, a me in prima hiiius * 
' opufculi Editione demonftratam ^ nonnullas obie- 
diones excirarit^eafcpellluftriffimo? ac Rcueren- 
dillimo Domino loanni Ciampino tradiderit , ad me tranfmitteR- 
da , vt hic humaoiffime tranil-nifit <. Iraque in (ecunda hac editio- 
ne mihi vifLim efh illas obieclipnes Geometrice refutare : non__, 
quodtantiapQdmeiuit ponderls, vt filentio pr^teriri pon pof- 
fint;fedquia volo, & clarius veritati 5 a me prius demonftrat^ 
confulere^&Illuftriffimo/KReuerendiffimo Ciampino^ 'ei fci- 
icet 5 cui Vniuerfa relpubhca iiteraria multum debet^ aliqua ex 
parte fatisfacere . 

Difticultates, quxiiiter legeiidiim 
FmidameiitiimDodriiie motus Gra- 
iiium Domiiii Vitalis lordaiii , obort^ 
fiiiit cuidaiii Geometrise , ac Static^ 
ftudiolo . 

Fmdamentum prim£ diffcukatis efl buiufmodi . In triangulo 
reBmgulo CE^B'> hypotenufa C^ Jit planum decliue -) cuius per 
pcndictdum C E » /Ingulus vero Cl^ E uocetur amulus eleua 
tionisplam C^Bfupra horiKontem "BE : nequii; dait tale \riangulmn 

avnn angvtlus ekuationis CBE Jit oppof-Q %^.. 

tus perpendicuio CE-^et angulus reclus CE''^ \ ^ ' 

flt oppofitus plano decliui C^ . ^uia ruero '• 

non conflat ex terminis 5 a?i mowientum^ 

Grmis fuper plano decliui QB ■) ad mo - 

mentum totale eiufdem Grauis -) fit ^ "jt 

perpendiculum CE adplanum CB ^ W vt 

anguli4s eleuationis C13E ad angulurn re~ 

Rum CE^B : ad rite praeferendam 'zmam fmtentiam alteri , oportet 
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affirretaks rammsj qm ojiendam •i momenta. efe^ 'vtktemtrim- 
guli CE^B 5 ac non effe , njt anguhs 3 velofiendam ? momema ej/e ^ ut 
angulos -i acnonejfe-^ "vtlaten^^. 

. lelponfio^ ',. ' . 

Si ad alicuios propofit^ rei vcritatem non fatis t&t , geofneiri" 

is illam demonftrationibus confirmaffcs fedncccfse infoper eflet^ 

ciitrarijetiamfalfitatcmoftcnderejEuclidicertej poflquam de- 

\\oniirauit5incircuIisj^qualibus angulos candcm habere ratio- 

aem cora pcripherijs 5 quibusinfiftunt y fiue ad centra 5 fiuead pe- 

,^phef:as coriititiiti infiiiant, necefse etiam fuiffct oftendere_, ^» 

,r\^yij:y rion eandem habere rationem cum cordis periphe-' 

5as 5 cjuibus anguii infiiiunt > lubtendentibus , nifi cum pe- 

nphcri^^ vel angulij inm k funt x^ndcs: Ethuiufmodi fa^ 

ne necefiirarrs cota Geometria vagarentur . Atlonge ahterfe_, 

res habet 5 tjuia , cum vna fit veritas > ilJa fatis obtinctur 5 cum id ^ 

quod proponitur ^ demonflratione ahqua certisinnixa principijs , 

omnique fophifmate Jibera ^ oftenfum eft j neque contrarij falfila' 

■tem etiam ck:monftrare 3 gecefse efl: 9. nifi ciim ali]s fatisfadum m 

oidatiiisvolamus.»- 

Primadifficultasl . . 

His pojitis. 5 £9^ admijfa conflruHione Torricellij apud lordn- 
numpag^ 1« videlicet 5 quad triangula reBangula FLA ^ FID^ 
CE^ ■ijfnt Jtmiliai reBas veraFA :> Fljtnt cequaksjZ^ rec% FD^FG 
J?ntpariter<equales >. , . - 

Vehementer mihi gratum effet ; vt in ahorum fcriptis referen- 
dis 5 ipfa Audorum verba citra vllam mutationem proferrentur ; 
nequeenimlaudabik videtur^ arbitratui fuo rem prius accora- 
modare 5 deinde obiediones aduersus. illam promouere . Quis 
quis attento mentis oculo videbit 5 quodde Galila^i principio Tor- 
ricellius oftendit 5 quodue ipie in Prop. 7. expono, faciie intelli- 
get y neque Torricelliumjneqiie rne^ in conJfruBione vnquam po- 
fuiffe >quod reda FI fit ^quahs red^ FA i & quanquam in infi» 
nitis diftantijs 3 quas vcdi^ ,GF habere poteil: ab horizontaii-EB? 
hic quoque ^qualitatis cafus dari poffit , demonfirationem tamen^ 

rum 
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turn f orriceilij , tum irieaiii uiProp^y» chc vnmcriahiiuusLm ^ uon 
advBumillumcafum alligatam^a^creftridam* Qainimo ^ fi de» 
monftrationcs vniuerfalcs nonfupt 5 nihiji funt 5 notiffimum^ 
enim efi 5 quod in vno cafu demoriftratur 5 id ipfum fafpe io noUo 
alio vcrificari ? cjuod fane vitium fecum trahitratio ^qualitatis^ 
vtconftatexProp.i5).IiL^*EucIid. vbi oftenditur jjtmilia. trian- 
gula interje ejfe in duppHcata ratione laterum homologorum i At fi 
ea trianguia fmt inter fe tequaliajoftendetur^ iion folum ipfa eife in 
duplicata rationc 5 fcd etiam in triplicata? ixi quadruplicata 5 in^ 
miliuplicata &c» ratione laterum horaologorum 5 vel ( quod eo- 
dem recidit^ illa triangula non iblum inter fe effe j vt eorum latc- 
rahomoioga 5 fed etiamefle, vtquadrata, autcubos ? aut qua^ 
drato quadrata 5 aut quadrato cubos &c. laterum homologorum 
hoc autem ideo fit , quia fimilia triangula 5 cum xqualia funt ^ la< 
tera etiam homologa inter fe funt a^qualia 5 ideoque tam ipfa late* 
ra homologa inter le 5 quam eorum quadrata^ aut cubi&c. can- 
dem habent rationem 3 quse eft ratio cequalitatis t Idem non acci- 
dit in fimiiibustriangulis ina?qualibus 5 in quibus oftenditur > ea^ 
folum cdc in duplicata rationc latcrum hoijiologorum , Manife- 
ftum eft igitur 5 quoddemonftratio 3 ad vnum cafum reftrida ido- 
nea non eft ad firmandam cerdrudinem rei 5 qufe demonftranda^ 
proponitur , quippe qua? in alijs cafibus falfi effe poffit : Vnde vo^ 
ienti aflumptum fuum ad ccrtirudinis lancem expendere, cx profe 
rendxfuntdemonfirationes, qnx vniuerfah*tate fua cafus oranes 
rei propofit^ compkdantur, qualis eft demonftrario Torricellij 5 
& mea in Prop.7, huius opufculi « 

Articulus Secundus. 

Emergit difficultas.Nameodemiure-^ quo TorricelUm 5 ^ Torda -^ 
nus dicunt i Momentum totale Grauisad momentum eiufdem inJ 
plano C% eft ^t reBa IF, ad FLy hoc eft^t QFveWF ad Flnimi- 
rumvt"BC adCE-i ob fimilitudinem trianguhrum . Jlijdicent^ 
Momentum totale Grauis admomentum inplano TC j eftvt angu- 
lus reBus FLjad angulum FAL j velvt FID adFDI ^ mmirumL. 
^tmgulus reBus CET ad angulum eleuationis C"BE. Mirumprofe- 
Bo eft , ad geometrice demonftrandamfentemiam Galilei , ac Tor- 
ricellij , ajferentium ^momentum totale Grauis ad m omentum i?t^ 
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Mtmmtnquameft^lonkeUum-iacIor-Q 
danumifosfmje argumentis 5 qu(^ ^que 
euincum momentum ad momentum effe 5 
'vtmgulum reBum ad angulum ekumia- 
nis 5 ^ nihilominuspag,^ i^ghriatur lor- 
dmm demonftrationem afe allatam 3 nuh 
lius comrsdi^ioms capdcem effe- 




Me^onfio. 



Satisex hoc articulo deprehenditur 9 cur hic ftaticas fiudiofus 
Torricellij confirudionem mutauit ^ faciendo diftantiam FI ^qua» 
lem radio AF . Scilicctopinatus eftj AF ad Fipoffe effe^vt^eft an- 
gulus cedus ad angulum FAL« " '' " - 

Certefides exigeret , vt aliena citra conflruaionis alterationem 
proferrentur 5 minima quippe alteratio maximum affert detrimen- 
tum . Si quis velit aliquid addere ^ vel demere 5 feorsum id faciat 5 
nec fua cum alienis confundat « In cafu noftro Dcmonftratio^tura 
Torricellij? tummea ^ obmutationem conftrudionisj ab Aduerfa^ 
riofaaiarajdevmuerfalifitparticularisi ad eum enimcaium re^ 
firingitur^ioquorea^AFj FI effent inter fe squaieso Sedh^c 
miffa facio5-& ad diiEcuItatem propero. 

EftojVt? quemadmodum Torricellius 5 6c Ego demonftraui- 
mus ? momcntum totale Graois ad momentum eiufdem in plano 
inclinatoCBeffe^vtlFadFLj hoceft^ v£ GF? vel DF adFl, 
nimirum vt BC ad CE 5 ita etiam alij demonftrarenr momentuiTL. 
totale Grauis ad momentum inpIanoCB effe^ vteft angukis rc- 
dus FLA ad aogulum FAL 5 vel vt FID ad FDI 5 mmirum vt an- 
gulus redus CEB ad angulum elcuationis CB E : non idcirco ta- 
men Aduerferius fuum propofitum aficqueretur « Nam demon» 
ftratio 5 tam Torricelliana .^quam mea^ Vniuerfalis cft^ & omni- 
bus accomodata cafibus i Demonftratio vero aliorum particularis 
effet 5 atque ad vnum reftrida cafurn 5 ideoque iu alijs cafibii^ falfe 
effe poffer 5 vt fupra dqcimus « 

PrcXterea fuppofita etiam Aduerfirij conftrudione 5 quod nimi"- 
rum FA oequalis fit FI , infpiciamus ^ aij afferi vere poffit^momen- 
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tum torale Grauis ad momentum iii piano dccliui BC effe ^yt cft 
angulusredus CBB,adaDgulum CBE« 
Repetatur iigura 5 dc conftrudio fa- 
da ab eodemitatic^ jftudiofo» Quo- 
niammomentum rotale Grauis, ex G 
fufpenfi 5 ad momentum > quod ideiru 
Graue habet fuipenfum ex 1? per^, 
prop. huius trac5i:. cil ■, vt GF ad FL ^ ni- 
mirum , vt DF ad FA 5 vel IF ad FL ? 
hoc eft , AF ad FL 5 & AF ad FL eft^ vt 
DF ad FI 5 nimirum vt BC ad CE i momentum totak Grauis^cx G 
pendentis j ad momentum eiufdem 5 ex L fulpenfi 5 erk vt BC ad 
CEsfedex 5.prj:emiffopoft4.prop. huius BC ad CE minorenu 
habet rationem ea ^ quam habet angukis redus CEB ad anguluHL» 
CBEjpondusigiturtotaleGrauisj ex Gpendentis^ ad^momen- 
tumeiufdem^exLfufpenfi, minorem rationem habebit 5 quam 
angulus redus CEB ad angulum CBE; momentum autem Grauis 
exLfufpcnfi 5 ciim Graue non premit 5 fed tangit dumtaxat pla- 
num CB ex 6". propof. huius trad:.^cjuale_ eft momento 5 quod 
idem Graue habet in plano CB 5 cum a Veae GF non fuftiaetur 9 
momentum igitur totaie Grauis'ad momentum? cjuod habet ia^ 
planoGB,cuma Veaenon fuftinetur^ habebit minorem ratio- 
nem ca , quam habet angulus redus CEB ad angulum eleuationis 
CBE « Non ergo momcntum totale Grauis ad momentum in pla- 
no CB eft 5 vt angulus redus ad angulum CBE eleuationis 5 quem- 
admodum Static^ ftudiofus opinabatur » Quamobrem neque^ 
Torrkellius 5 neque egoipje-i in dcmonftranda GaHla'i fententia_. 
"vjijumm argummtis -^qmequeeuincmt -i mommtum ad momen 
tum effg 5 'vt angulum reBum ad angulum ekuationis 5 tantum enim 
a vcritateabeft , quod momentum totaie Grauis ad momentum^ 
in plaoo decliui CB fir 3 vr angulus redus ad angulum CBE^quan- 
tum abeft , quod BC ad CE effe poffit ? vt aogulus reaus ad .angu- 
lomCBE^ Vndcniimirum5fipag43, huios traaatus, tam inu 
prima 3 qu^m infecunda editione dicam ( non tamen glorier ) de- 
monftrationemjamc allatam pro ftabiliendo Galiki priacipio 
nuUius contradidrionis capacem effe « 
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Secujida diffi€ultas . ■ 

Articuliis Primius , ' 

Fundamentumficundds difficultatis eft huiujfnodi . 

JdmiJfaconfiruBione lordani -i quod Hori^ntalis perpendiculo 
AG ita diuidatur in G , us r^cla G F (Squetur perpendiculo T F? 
ireHa EG cequeturperpendicMlo DE y re^a^jero Dl^ fecet in H per- 
\pendiculum AG 5 admittendum pariter efl , quadrantem A^BD per 
radium AH ita diuidi in duos angulos "B AH 3 D AH 5 ^t angulus 
"BAH (squetur anguloekuationis^BCF -} et angulus DAH aequetuA 
angulo eieuationis DCE »■ 

: Meipoiifio.; 

Conftrudrio 5 Sc Demo.iiftfat]o tantum intcx fe diftant 5 quan- 
tum orgaiuim, & harmonia, fonorufoe concentusj ex Oi-gano 
dedudus» Confirudio, eft linearani 
pra^paratio , ad propofkum demon- 
ftrapdum accoramodata : Demon-» 
ftratio vcro eft ordinata ratiocioatio 5 
^radatim ad cognitionem vcritatis 
ci propoljta; ducens . Si pauloatten- 
tius ea perpeodantur^ qiix inii.& 
I 2.Prop. huius rradatus dico ^ clare 
conftabit^ me non per conftrudionem 

dacere perpendicularem AG ita, vt >L" £ <x C FK 
GE^quaiisfitED, & GF fita^cjualis FB, fecerquc redam DH 
m pundo H (^qqemadmodum obijcens refert ) 5 fed ex punutis D5. 
.% B demittere perpendicularcs DE, AG, BF^ & deinde oftendere> 
fuapte natura fequi^vt GE ^Eqaalis fit ED, vt GF fit seqiiarfs FB5& 
AG fecetreaam DB.Et profcvfto palmarem errorem admififfem, fi 
edc5^ AGdarem pofitionern-jquaperpendiciilaris effet ad redaEF^ 
.:5<: poilca alteram eidem darem, qua ita redam Ep dluideret^vt 
E a^qualis efle deberet ED , & GF a:quaiis FB.Concludo igitur », 
rclationem obijcientis in hoc articulo , cum veiitate mliil con- 
fentire_, . 
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Articulus Secnndus^ 
porio ftlicuh lord^znopiZg' "jo» facere hoc argyvmmtmni intcUi- 
h"turrsti:iD'^ -) vti F c8h -5 qui Jujiineatur in D ^ ^jrT^i ^^ h-^- 
h-2at Gra^'c in H» Om:s quodfujiinetur m "B ad id-, quod fujiinetur\ 
in Djeji reciproce ^ui EG ad FG-^nirnirum vt DE ad "BF . Sedi 
onus qmdfiiflinetur in^B -) ^quatur rnomento ghbi in plano DC '/ 



onus 5 quodjujiinetur in D ^ cequatur momento globi in 

Ergomornentain planis DC-i^i Cfmt-.vtperpendicula DE^T^F- 

Relponfio. 

Inhoc aiticiilo obijciens non ipla mea verba refcrt^ fed com- 
pendiLini quoddam 5 fuo arbitrioconceptum 5 adducit . Primum^ 
ego non pono in conftrudione ^ vt pondus 5 quod fuftinetur in_, 
B^ad pondusj quodfufiineturinD^ fit vt DH adHBj fed de- 
monfiratiue id deduco ex rebus 5 per Medianicos in libra demon- 
ftraris . Deinde nufquam dixi 5 pondus 5 quod fuilinetur in S 5 
a^quale eile momento 5 quod Graue habet in folo plano DC ^ ni- 
mirum 5 quandofeiundum eft a piano BC i & pondus,quod fufti- 
neturinDj a^qualc cffe momento Grauis Z in folo plano EC . 
At qui Adueifarius hcXc aftcrt , tanquam fi ad verbura de meo tra- 
datu defcripfi&i . }iic vero aduertendum eftjmomentum Grauis, 
ex libra fufpcnfi -> tunc cequale clic momcnto ^ quod idem Grauci_, 
habet in plano dccliuij cum Graue illiid fuftinetur ab vno folo 
plano decliiii 5 vt in 7. prop. huius opufc. dcmonftratum cft ; at ii a 
duobus coeuntibus planis foftinearur 5 momenrum Grauis ^ ex li- 
brafofpenfi 5 non effe ^quale momento 5 quod idem Graue habet 
in alterutro planorum, nifi ciim concurrentia plana anguium^dua- 
bus tertijs partibus duorum redorum sequalem , comprehendunt 5 
&eIeuationum angulifuntinterfe a^quales^vr colligitur ex 25. 
Prop.huius trad.neque fufpicari vllo modo poflum , vndc nam de 
meo libello Obijcienti deducere licuerit^quod^cum angulus BCD5 
iit redus , mihi venire in mentem potuerit ^j pondus:, quod fuftine- 
tur in B 5 a^quale efte momento libero Grauis Z in plano DC5 cer- 
te in 1 8.prop,huius trad. contrarium deraonftraui . At condone- 
inus Aducrfariq ^ quidquid refert 5 ^ gmtix nominc concedamus , 
pondus , quod fuilinctur in B, a.'quale eile momento libero 3 quod 
Graue Z habet in plano CD 5 ^ pondus item ^ quod fuftinetur ixx^ 
D5 ^quale momcnto libcro in plano BC . Videamus iam 5 qpid in- 
de concludat . 

Arti- ^ 
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_ ^ Articulus Tcrtiiis. ' | 

Difficukaseji-,m (^que liceatfacerehoc aliudargumentumJntelli- 
gatur arcus DF^B efe veciis.quifafiineatur in Dyt^^^.onus.quodfa- 
ftinetur in ^ , adid , quodfuftimtur in D 5 eft reciproce z^t angulus 
DAH ad angulum "BAH h nimirum ^t angulus DCEjad "BCF tjed 
onus quodfuflinetur in "B •y dequatur momentoglobi inpkno DC i ^ 
onus qmdfuflinetur m D-^equatur momentoglohi inplmo !SC erm\ 
momenta inpianis DC-^ ^C-.funt ut anguli ekuationis DCE 3 !SCF. 
Mirum eft^lordanum non vidiffejjanc retorftonem faclu iri ah ajjeclis 
ftMtentie in lucem edit^ anno i6%y^ alordanofruftra impugnatae 

:. Relpoiifio. 

Propolitiim^ nonadmirationibus , {t6. Geometricis rationibus, 
euincitur . Cum dixij potentiam in B ad potentiam m D5 vel pon- 
dus , quod Minetur in B , ad pondus , quod fuftinetur ixi D , effej 
vtDHad HB 5 non arbitrade dixi 5 fed Geometrice probaui ex 
demonftratis pcr mechanicos fuisin operibus ? Audorefque 5 U \q 
ca demonftrationum protuli » At 
enim Aduerfarius 5 ciim dicit jpoo-. 
dus 5 quod f ufiinetur m B 5 ad pon- 
dus 5 quod fuftinetur in D ? effe , vt 
arcus DP ad arcum PB •^ neque ipfe 
id demonftrat 3 neque vllum 5 qui 
demonftrarit, allegatjquid ni igi- 
tur eius affertio principij petitio- 
nemfapiat? Verum, ne quid ia_. 

demonftratumpr^termittam , iani_ 3M' jE ^^ FE 
probabo, moraenta in planis DC, BCnon effe^ vtfuntanguli 
eleuanonum DCE, BCF « 

ExpunctoBduaainteliigaturBL ^ ad reaos angulos cum AG, 
& ex punao D reda DO ad anguios reaos cum AG 5 erit BL fmus 
reausanguiiBAH,ideftarcusBP,&reaaDO fmus anguli DAH, 
idefl: arcus DP . Conliderentur trianguia BLH, DOH ■.. sequianguiajlb ,p, & 5: 
ciim reace DO5 BL fint inter fe paraiieise ; erit LB ad BH c ^ vt OD ad . 
adDHT&permutandoBL adDO^erit, vt BH ad HD. Pr^terea , 
quia anguius B AP ^qualis eft anguio BCF , & angulus DAP cequalis 
angulo DCEC vt faciie demonftratu eft )cumanguiusBCF exhypo- 
theli ifiaior fit anguio DCE5 erit angulus BAP maior anguip DAP , 
arcufque BP maior arcu DP . 
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Per 7.Prop. lib. i. Aimagefti Ptoiem^i iri Commento io: de Monte 

Regioj & 28,Prop.i iib.Bartiioiom^i Soueri de proporfcxuru.ac rea. 

arcus BP ad arcum PD maiorem ra- 

tionem habet 3 quam iinus ELad 

finum DO^fed BL adDO ex demon- 

ftratis eft^ vt BH ad HD ^ liabe- 

bit arcus BP ad arcum PD 5 ^ hoq 

eft 5 anguius BAP ^ ad anguium-j 

DAP 3 maiorem rationem, quamj 
f<f^pfopo'f: BH ad HD : BH ad HD g eft , vt po» 
©uidubai.de. tentia in D ad potentiam inB^nimi» 
S.devr- P"^ , vt pondus^ quod fuftinetur 



KsS-ifa' 



ae. 



Il Ig.^ 




F K 



in D 3 ad pondus ^ quod fuftinet ur 
inB; angulus jgitur BAP ad an- 
gulum DAB ^ maiorem habebit 
rationem, quam ponduSj quod fuftinetur inD 3 ad pondus , quod 

fuftinetur in B ,• anguius autem BAP ^quaiis cft anguio BCF , & an- 
gulusDAPsequalisanguloDGE, habebit angulus BCF ad angu^ 
lum DCE imaiorem rationem ^ quam pondus , quod fuftinetur in D^ 
adpondusjquod fuftineturinB :fedinfententia Aduerfarij^ponduSj 
quod fuftinetur in D , «quale eft momento in piatio BC , & pondus 5 
^uod fuftinetur in B ^ ^quaie momento in piano DC ; habebit igitur 
angulus BCF ad angulum DCEKmaiorem rationem 5 quam mo» 
Wentum in i^lano BC ad momentum in plaoo DC. Non ergo mo- 
anentainplanisBCjCDfuntjVt anguli eieuationum BCF> DCE. 
Quamobremnuliaretorfiomiliifieripoteftab afTeclis (litamen viii 
funt} fententiss in iucem editse anno 1 6$ ;. & a me re6te impugnatee, 

Difficultas tertia* 

Articulus Priimis « 

Fmdamentum terth dtfflcubatis efi huiufnodu&i Gmue E i oJi- 
hmr» ex^gr^Juflimatur in ^ '^potentia "B exercet virtutem (equakm^ 
ponderi 1 o. libr> Si Graue E.Jufiineatur in A-)potentia A exercet Vir 
tutemmultomaiorem pondere 10 Jibrar^ Fropterea-^in i^cafii-^GraueE 
exercetmomentumjdlius Grauitatis totalis , injecundo ^ exercetmo- 
mentumcompojitum ex totali grauitate-)^ ex difiantia 'BJ^ 



Kelponfio . 



Cum Audoris cuiulpiam fcripta cxaminantur 5 condpiend^ 
font ad mentem fcribentis 5 noo aiiorsum trahenda ^ atque Audor 
intcUigit « Vbicunque locutus fum de Grauibus ^ ab cxtrcmitati-- 
~"°"^'*'~ ^ ^ "^ ~* ~^ ^ "^" bus 
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bos veaium fufpeiifis 5 femper in A fukimeijrimi mtdkxh cui ex^ 

trcmitas A yedisfoluoiimiititiirs idcjuedariffirnis verbis^ nulii 

xquinocmoni obiioxijs 5 expreffi 5 ponendo poreiimm iolum iti^ 

extreniitate Broecjiie vnqeam poten- k 

dmi in A iotellcxi ^ vt vidercdliru /T 

fecunda parte exempli 2. & dijs ia^ 

'ocis^ vbideGraoi in extremitate 

l/edlis loqiiutus hm. NuIIa cjuidem 

bac in. re efi difficukas , ftd Obij- 

cens.addeiido^quodei libcr.niea; liypcrhcfi difficuitatem ob. 

trudere conatur . Concludanius igitur, cjuod^pofita potenria in B^ 

vbi femper illani intellexi , niomentum GrauisE ajquale cft fuo 

ponderi totali * 

Articulus Secnndus, 



Rwfds-fiGrmia E^F-ypendentiaperfilumex trochka 
faciant c^quilibrium-^.fiint inutcem ^qualia^ i ^ licetfibi 
mutuo impediant defmfum 5 neutrum tmnen fufiinet 
partem ullam dterius ponderis -^fed vtrur/^que totaliter 
fufiinetur ab ipfitrochle^ « 






Mefponiio l 



Intclligatur 5 quasfo 3 Graue A pendens.ex filo BA 5 &: in B fit 
potentia j qua fuftineatur immobile « Indubitatum eii^ quod po- 

tentia in B ^ fuftitieado Grau c A immobile 3 nuilunLs 
aliud officium facit, cju.im imp-dire, qaamiaLis Graus 
Adefciendat; fuftinere igieur Graue A 5 & impedire^ 
quomiaus defcendat 5 funt fjrnoiiyma • Iam> fi ^ fliten- 
teadaerfario, Graue F impedit 5, quominus Graue E ^ I 

defGendats ideoi GraueF iiiftinet Graue E « Vfiis ipfe ^ ^ 

(nmhicYoccfaftinerej noa vero altera i?npedire i quia vox im- 
pedire *>:equiuoca eft , ad varios quippe impediendi raodos Cra- 
bi potcft, & vox fuftincrepreffius expKcat impediraencum de- 
fcenfus Grauium , quod incaufa eft /cur voce fuftinere femper vfi 
fuerintmechanici. Difcrimenautem in fuftinen^ointerfulcimen» 
tum^&potentiam, inhoc fitumeft, qaodfulcimentum, cui Ve- 
dis innititur 5 confidcratur infinit^ rcfiftenticE ? i^tk 5 aptumad fu- 
~ — = ~ ... -j^ ^ ftinen- 
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ftioenduniindetemiinatum quodiiis pondus; fed potentia 5 qii^ 
altemm Veaisextremitatemfufiinet^ coiifiderator magnitudinis 
determinat.^adfuftineiidiimdeterminatum momentiim Grauis ex 
Vcdc pendentis i Ideoque in demonftratioiiiLus Potentix qiianti- 
tas^ non fulcimenti refifientia^ fpedatorj f^d hssc kmora funt ^ 
quam 5 vt ijs immoremiir . 

ArticuItisTeftius»- 

Eispojttis triajunt diffcilia 'verbis lordampag»!^, Si Grauia E^ 
1 5 pendeam ab extremis %H-iVe£iium J% GH^^^fufiineantur in 
J3 Gi mdmenta eorumjunt ^ 
vtpondera^ ^uiaJieadmtM 
Grauia E-^hJufiineanturper 
trochkas a GrauibusF^iK'» at 
GramaF^^E-iJunt (Bqualm^et ^ 
Jimiliter Grauia K ^ hfmt 
'ualia^Nam. 

i* Sufientationes in A^ ^ 
G 5 confmdumur cum Ju" 
fientationibusin^^-^H^ 

2. Exeo quod Grauia E^ 1 -^Jufientata in "B, 5 H > exerceant mo- 
mentafolius grauitatis -^mde negatur y^ubdeadem Grauia ftijien- 
tata m Jj G? exerceant momenta compofita . 

3» Falso ajferitur ^ Graue Efufiineri a GrauiF •^ ^ Gram I a 
GrauiK. RefponflO . 

Ad primum . In exemplo 2, didum fuit ^ fi de vede CB , cuius 
fulciraentum B , pendeat Graue A 5 quod l potentia io C fuftinea- 
tur 5 pondus totale diuidi m duo momenta ^ quorura vnum l ful- 
cimento in B , altcrum a po- 
tentia in C fuftinerur . lanx^ ^ 

verojcum dicirur , momemum ^^-^"-^'-^--^— — — — ^ 

Grauis ^, ex Dfufpenfi , noa 
eaintelligitur parsponderisj l^ 

quje fulcimento B fuftinetur , 
fed ea , quampotentia in C fuftinet , vt in refponfione ad pr^ce 
dentemarticulumexplicaui,Necfanavideo,quomodo, chm lo« 
quor de Graui , pendente ex Vede^ cuius vna extremitas fulcimen» 
|tQ mmtjtur , 8^ altera i potentia fuftinetur , intelligendus fim lo- 
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qiii, de aiia iultmmiom , prxtcr eani , quaai potcotia fccit 3 tan76 

m/ag^s,quiaii]pag.25).rieverbuaiqiiiciem fcci de fuftentatioDe^ 

in A, & Gyfcd foliim locutus funi de poteiitjjs F 5 & K fulliiienti. 

Diis extrema B.ScH Vcdmm , cx qnibus pendent Grauia E,L Noo 

igitiir confuiido fuftentationes in A, & G, cum fuftentationibus in 

B5& H, vt gratis afient Aduerfarius . 
Ad fecondum , quia non 

defuit , qui aflcruerit ratione 

momentoruni duorum Gra- ^^ 

uiam, vt Z 5 X 5 in eoden-L, 

plaaoinclinatoBCjCompo- / s^Xl .--x^G' 

fitam efleexrationibus pon- 

derum j & diftantiarum IG > 
KH^f timendo eafdem diflan- C 
tias IG 5 KH tanqoam duos Vcdes ^ qui fulcimenta habeant ini G ? 
&c H> Grauia vero ab extremitatibus l&cK pendeant : quo in cafu 
Potentia.' 5 Grauia fuftinentes, nonintelliguntur in contadibus G5 
H5 fed in extremitatibusliK? vnde Gr^uiaipfa pendent ; milii id^ 
circo 5 deted;uro fallaciam 5 in huiufmodi affiimpto iatentem ? de- 
monftrandum fuit 5 momenta Graoium 5 a duorum feiundoruiiL. 
Vedium extremitatibus pendentium (ciim Potenti^ fuftinentes 
non funtiofulcimentiss at in extremitatibus 5 vnde Grauia pen- 
dent ) non habere rationcm compofitam ex rationibus ponderum ■ 
& diftantiarum/ed intcr fe eflejVt eorum pondera totalia.Et quam- 
ois in prima Editione non expreffcrim in propofitionis textu 5 hoc 
tum intelligi^ciim potenti^ fuftinentes funt in Ve^aiumjVnde Gra- 
uia pendcotj extrcmitatibus^ non veroin fulcimemis § cum tamen 
in conftrudione pofuerim potentias non aJibi ^ quam in extremita- 
tibus 5 vn4e Grauia fufjDenduntur, & fecundiim talem conftrudio- 
neiti propofitum meum demonftraucrim? hiiiufmodi demonftratio 
valet eo folo cafu , quo potentia^ funt in extremitatibus , vnde,^ 
pendent Grauia , nec aliam pati poteft interpretationem nifi ab ijs^ 
qui contentiones ament « Ncque vero capio 5 quo nam pado Obij» 
ciens ea mihi veht affingere, qux ounquam a me did:a« Nunquam 
fcilicet expreffi , aot intellexi 9 ibi potcntiasj vbi funt fulcimenta^ 
quibusdumtaxat mtontur Vedium.extrcmitatcs» Quidni fola^ 
expreffioj quod folcimenta in A 5 6<: G pofuerim 5 fatis fit ad decla- 
■andum^Potentias in A^^ G non intelligi?Eiiim vero Aduerfani^^ 
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vt robor obicdiooi iux conciliei^ praxiiamea verba , qoibiis clart 

poiio fuicimenta ia extremis \\lS^L 

A,Gpra!termittit . Conclo- 

dendum cit igitur , miniaie 

yerum ePis? 5 me negaiiiile 

^vtObijcciis alierit) mome- 

i:a GraDium 5 pendentiuma 

duorum Vediil extremitati- 

bas, habere rationem com- 

pofitam es rationibus pon- 

dcruni 5 Sz diftantiarum, 

quando potentia' funt in fitibus ^ iii quibus ipfe fukimenta coUo- 

caui. Ad meam igitur refcliendam Demonilrationem ? non dc 

buerat Gbijciens aliqiiid Marte fuo comminiicis &:potentias5quas 

ego in B,& H collocaui^nimirum duas F5K5 falso collocare in A^ & 

Gj id quod ne. fomniaui quidem ; fed necefse fucrat pro fe afFerre^ 

vnam aliauamdemonftrationem., quce vei meuni.fopiiifma dete- 

geret ^ vei contrarium probai-cf- . Cum Geometris cnim geometri- 

cd contcndcndumcft , ' ■ . 

Ad tcrtium tandcm-. • Lcgatur , qua?fo 3 refporifio ad fecundiim 
jarticuium j cx iiia cnim conirabit iftius difficultatis iftfirmitas* 

DifficuimQuart^ ; 

Fttndamemum^ quart^ difficuhatis defamitur exFeBe DE^^quide 
ttneatur in <zqmUbrio aponderibus in<£quaiibus A-,G.De his ita lorda 
nus pag^^^Momentu Grauis G <squatur momento Grauis J> Momen- 
tuw Grauis A <^quatur fuo • p F "K 

ponderitotali . Ergo nwynen- ^ --«««~«-»».^ __. ,—^.^ 

tum Grauis G <£quatur pon- 

deri totali Grmis A* pondus 

'tdtale Grauis A efl maiv^s 

ponder.e totali Grauis G» ergo 

momentum Grauis G efl ma~ ' . 

iuspondere totali eiuJdemGrauis G» Diflicukasefl^ m ceque bonum 

flt bocahud argumentum % Mqmentum Grauis A jeqaatur momen- 

to Grauis G» AIomentum.Grauis G <&quaturflio ponderi totali^ergo 

momentum Grduis A <£quatur ponderi totali GrauisGipondustotale 

Grauis G eft minus pondere totali Grauis A^ ergomomentum Grauis 

' „ ■ ^W~i 
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M efi minuspondere mdi eiufdem Grauis A « Porro effeJmUeurum^ 
que argumentum nemo non njidet « 

Melponfio. ' 

eadenus obijciens m diincultaabus propoiiendis fuo iiire meas 
affertiones alterauit i Hic yero aliam init Yizmt leijcit ^ guod non 

debet^quodque difficultatem haberepoteft, adinittirJn 4.exenipIo 
prim^ editionis fuppofui^cum ina^qualia duo Grauia funt in ^qui- 
librio:, momentum minoris Grauis ex maiore diikntia fufpcnfi J 
aequaleeffeponderi totalimaioris^ & quia momentum minoris 
^quale ell momento maioris^ cum Grauia fint in ^quilibrio^ex di- 
aa fuppofitione clare fequitur, momenturamaioris ^quale effe_^ 
ponderi totali eiufdem maioris Grauis - luxtaeandeni hypothefim 
formans argumentumj ab Obijciente relatum^ infero , hanc veram 
conclufionem 5 momentum rainoris Grauis maius effe totali pon-^ 
dere ipfius minoris Grauis: fn quo fane argumento videtur nullum 
vitium Aduerfarius agnouiffe^quia cum debuiffet negare ilkm fup- 
pofitionem^qua nititur argumentum 5 U in quara; difficultas poteft 
cadcrcsretorquetargumentum.Certe/i admittit priraamillam mea 
fuppofitionem^ nihilque illi Qhi]dl , eius argumcntum, eft falfum > 
quatenus in eo afferitur 5 momcntum minoris Grauis ^quale effe»^. 
ponderi totali ipfius minoris Grauis; hoc enim in omnibus cafibus^ 
&:determinatiombusmagnitudinummomentorum a vero abhor- 
ret:Quamobrem retorfio nullius eft roboris « Confulatur tamen fe- 
cunda k^c impreffio^in quajpriore mea fuppofitione mutata in in- 
fallibilemdemonftratione geometrica, quantitas momenti vtrius- 
iibet ina^qualium Grauium 5 pcndcntium ex inafqualiura brachio- 
rum libra^determinaturjfaciiiufque ea omnia^quse ex priore fuppo- 
fitione pendebantj concluduntur . 

Difficultas Quinta,& Vltima. 

Fmdamentum quimce difficultatis dtfamitur ex eodem 'vecle DE5 
in quofapponmms -ipondera /i", ^j^ K eJfeJinguU 5 Mrar» ex ijfquL^ 
conflm Graue A 10. Ebrar. Grauc Gfit ^Mrar» ac difiantia EFfit 
dupla difianfm DF-i^ difii^^nti^e NF- His poftis. Dificukas emergit 
exuerbis Jordampag* 1 3 , Si Graue G in N tantumponderat , quar^- 
tum Graue H^^ idem Graue G in E tantumponderat^quantum Al 
euidens eji^quod diftantia NE tantam auxerit grauitatem Graui Gj 
quantum efipondus totde K • Ex hocpofiremo affirto feqmtur ful- 

crum 
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Tru^ F grauari pondere 20. lihrar» Sed hocejifalfim 5 quiafukrUTm. 
F grauatur pondere i 'ydihrardumtaxat^Ergo-inon euidensfdfaljum 
efi:>quod difiantia NE augeat%4ktmus Grauitatem Graui G« 

RelpGniio. 

Ignoro^ quonam modo oDjjcieos fuam hanc cooclufionera llifti- 
nere poffit Ergo noneuidensjedfifum efi:-^ quod diflantia NE au 
geat vllatenus grauitater/i Graut G, IrJpiciat^rogOj quartum Iiuius 
nouse impreflionis exe- d F M b 

pium, vbi probatum im f ~^~/\ f 1 

uenict^niomentumrai- [ h^I' . T g"1 " 1^'^ 

noris GrauisG efietao-'^^" j '*"'"* "" 

tomaiustotali pondere;gL^J==i^ 
ipfius GrauisG^quanta ' 

eftmedietascIifFerenti^interpondus totale minoris Grauis ^'^^^ 
pundus totaie maioris Grauis A : ex quo manifeftum eft -, quod dr 
ftantia NE auxerit ponderi totali GrauisG tantam grauitate^quan. 
raefimedietas diirerentir inter pondus totale Grauis G5 ac pondus 
totaleGrauis Ayqua: iuxta di61:.um ca-lcuiuni erit libr.2.~i^ ; & qu^a 
diftantia ■NE tanram grauitatem additponderi G, quantam detra- 
hit ponderi A^inito caiculo , inuenietur/ulcimentum F fuftinere.. 
pondusiibrar»! 5, falfum eftigit«r 5 quod-diftantia NE nullamair 
geat gra uitatem ponderi G* 

ExdidisauteiTj fequentcs concluficnes deducuntur« 

I « Momentiim totale Grauis ad momentiim in plano 
deciiui CB non eft , vt angulus reftus CEB ad angulum 
eleuationis CBE 5 fed ex demonftratis in y.propof» eft ^ vt 
longitudo ipfius plani decliuis CB ad perpendiculum CE« 

a. Momenta Grauium in planis decliuibus DG ? BC 
non lunt.vt anguli eleuationumDCEjBCFiied fiint ^ vt 
linus eorundem angulorum. 

3 . Falfa eft aflertio^quod Grauia , in xquilibrio de or- 
biculo pendentia^ alterum alterum non fuftincat^ 

4. Falfa eft conclufio , qubd difFerentia diftantiarum 
Grauium inxqualium^in xquilibrio pendentium exlibra 
inxqualium bracliiorum.^ nullam augeat.grauitatem mi- 
aori Graui^ ex maiore diftantia fufpenfo . 
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[niieftigationis Momeiitorum ^ .| 
quibus Grauia teiiduEt 
deorsum. 

D prcdiaariiSyiiopfim nulla qiiidem refponfione^ 
opuseilet ; continet enimpuram taiitologiameo- 
rum v€]iie fantin noilro Jioc opufculoconfurata ' 
Verum nc cuipiam, minus mechanices perito, vide- 

™__^ ^ retur^ ipfa Synopfis aliquid validi contra raeam^- 

lententiam afferre ob hoc ipfumj quod nihil ad illam relponderetur; 
cenfui idcirco^ quam breuiirime indicandam effe fallaciam^ qus hac 
fuper rementem Audorisin tantum occupauit, vtfua de fenten- 
tiadetmdi non poffit^ quamuis geometricis demonftrationibus in- 
firmata . 

Cum obferuo difficultates^obieaionesj & refponfa, qu^ Audor 
ifte in aliorum doarinas congerit^non poffuriijquin concludamjaue 

ipfum nonfatis accurate legere illorum fcripta^ quibus aduerfaiur^ 
aut fux opinionis amantemjpariim de qiiacojique ratione^qu^ con-. 
tra fe afferatur, laborare» 

Hoc^quod concludo^patet cx modo ipfo? quem is tenet in refel- 
lendis rationibus aliorura ; Nunquam enim geometrice detegit , ft 
quod in iUis eft/ophifma j fed alios atque alios confuit ra.odos5qui- 
bus fulcireftudetpriorem fententiam fuam^ quiquejlicetprima,^ 
fronte gratiam quandam nouiratis habeant ^re ipfa tamen funt ve- 
teres illi? a me de falfitate conoidi. 

Quis non videat ^ Synopfis Audorem funief e pro fundamento ^ 
medioue termino eius^ quod vuitprobarc^illudipfum principium^ 
quod eft in controuerfiaj quodque vt falfum ab .alijs eft reiedum ? Mpichmr 
Ponic j quod Graue Z exerceat momenra in pknis BC 5 CD fecun- guTI!"' ^"^ 
diim redas AD5 ABj fed hoc fieri nequit, ciim apud omnes mccha-.j 
nicos rcd? AD5 AB/iot linc^ motuum y non vero propenfionum J 
& fola pcrpendieularis AG repr^fentet lineam propenfionis/ecun- 
dumquam GraiieZ exercet momenta libcra inipfi s pknis 5 cuni^l 

M-J funt 
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fonrfeiiirifta i id ^ood confiat cx Prop. 14. huius , vbi Gcometricc 

deoionltrayig qciod fi pbna BC5 CD ponantur conciirrcntia in C ad 

angulos rcdos 5 grmkationes 5 quas 

|Graue Z facit in planis BC , CD 5 imt 

diueifa^ a momeotis libcris 5 qua^ ideiii 

;GraLie Z exercet in ipfis planis 5 cmiu 

[plana feiiinda fiint:Hinc cft^qiiod iicct 

Igrauitationesjquas fuftincnt plana con«- 

lcurrcntia BCnCD, fniiui funipta? com- 

■iponant poBdus xotiilel.,Grauis Z j ni- 

hiiominus inonicnta libera 5 qu.^ Gra- 

ue Z cxercet in ijfdeni planis DC^ M^,M Q^ Q S^ K. 
BCg chm fant feiunda 5 noa componunr pondus totale GrauisZ 
aifi in vno cafu^vt patet ex denionftratis in Prop.i8»2 5.2^»27»28 
earonique CoroUarijs . Rogo igitur Synopfis Audorem y m velic 
confundere niomenta liberaj quse in feiundis planis Graue exercet? 
cum grauirationibus, quas facit in pianis concurrentibus j fic enim" 
facile reperiet-,quidquidinCorollario j.Sc in fequente Scholio con-i 
tra me ponic 5 id totum effe falfum . Quod vero in SchoJio fcribit 
moment0glQhiJuper DQ^C-^fum-yVt mguU DCEj^CF^contrarium 
accurate legat denionftr atum in Prop» 1 3 , & in pr^ced. Appendice 
huius Tratfiatus 

Addosquod^cum in 7% Propof geometrice demonftraucrim Ve- 
ritatem fnnd^ij GaljI^Vleqiiitur, vtfilfum fit principium, quod 
aflumic Audor Synopfis, Exegefis5& Spedminis : Vnum fi<]uidem 
alteri opponitur, ncc ab vtroque fi-mul vcritas fiare poteft . Gur 3 fi 
Galik^i principium eft falfum , in Synopfi nullum facit verbum dc 
mca demonftratione ? S'i demonftratio concludit , cur in oppofita 
fententia perfiflit ? Si non concludit , cur fophifma non affert l At 
miilum facio Galil^i principium % finc illius ope -, demonflraui 
feorsiim in Propofitione 13. & 15, falfitatem eorom quas m Exe- 
gcfi Audor affumpfit ; fi me^ dcmonftratioies concludunt 5 
adum eft de Ejcegefi ; fi crrore aliquolaborant^ quid verbis opus 
t£c ? errorem gcometrica manifeftet , Et quia non is fum, qui ver- 
bofis alcercationibus veJim bonas horas ludere , ingenue fateor ^ ac 
declaro 5 me deiaceps nemini relponfurura effc fuper hac materia 
iiifi geomctricc repcrerit, mihique oftenderit Sophifma 5 fiqood fit? 
in Prop.7, & alijs huius opufcuJi, 
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ilLVSTRISS» AC REVERENDISS. PRAeSVLI 

MARCO ANTONIO 

B V R A T T O. 

BASI LIG^ PRINGIPIS APOSTOLORVxM DE 

Vrbe Gandriicd , Cdrigregarianls Bonf Regiminii 

Pdnenti, Signatur^Iuftiriz Voranti,Sacri Cdn- 

fiflorij Aduocato , Romani A.rchig7mna- 

flj Bibliothecarlo, & Redlori 

Vigilantifsimd » 

FITJLiS lOKDANFS FELICITATEM 

OGITANTfmiHcuipo» 
tifsimum Nomini meam 
hanc Differtationeoi uikvh 
berem,felidtei' occurnt mu, 
liluildfsime ac Reueren- 
difsime Domine , quod illam fibi iure 
fud quodammodo veodicaret 5 Cum 
enim conftet, quanta amoris vi, 6c Pa- 
crocinij fingularitate Romani Lic^i Pro- 
feffores, in quorum fLim numero.com- 
ptearis , quantaque feduiicace decori , 
conferuationi , incremento literarum m- 
iiigileSj quis dubitabit, quinXibi, inte- 
gerrimo fludiorom Moderatori , quid- 
quidlngeriia conantur, merito debsatiir? 
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Tuo igkur Nomine inlignita , iil loceoi 
prodit h*c Diisertatio > io qiia Gi-auiiiin 
tnomentaperadditionemcomponijoon 
per mukiplicationem , rogatu piudmo-' 
rum oflendo : eamque Vei ex hoc Tibi 
fifio iibentiijs , quod videam > Opufculo 
de Grauium momentis muicum mo- 
inenti -, 6c grauitatis Au(9:oritate Tua ad^ 
ditum iri . Quamobrem Tu^ Humani-* 
tatis erit lioc mihi largiri, vtqua bene- 
uolentia literas ^ 5c bonas artes tueris » 
ac foues , ca meum hoc munufcuiura > 
pufiiium quamuis pragrandis obfcqoi| 
pignus i cxcipias i 
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AD LECTOREM 




j^^.^-^^ -^ N ipfo te adlru ilflo, Ledor beneoole ; 
de lcribendi emm occafione te paocis edocere vifum eft. 
Inlibello.fiiperloribus meiifibus edito .atque infcripco 
£xe^efes Phyf.co Mathemmks de momemh Grauimlde 
VeEie,m de motu ^quahltter acceleratoKiidcoT Knoaymm 
aduerfum Steuini . Galil^i, alioriimque fententiam^ 
ingcmofe^ demonflraiidum propofuit momemiim par-^ 
mk gloh fufer flano decUui ad m.omtmum ftum 
male non^ efse , w ferfendiculum ad longuudtnem 
flam dechms : Exiitimauit Quidam non modo fab- 
tilem^Anonymi dodrinam lioc fopliifmate laborare, 
quod in ea componaotur momenta Grauium per addlcio- 
nem , cum fint re uera componenda per multiplicatio-» 
nem . verum etiam Ifaacum Barrovv , ac R. P, Cafatum 
fibi adllipulari . Kt alijs aliud fentientibus, res eo deuenic, 
vt dubitatum fueric , per additionem ne.an per mukipli. 
cationem effent componenda momenta Grauium. 

Hoc dubio interMathematicos In dies increbrefcenrc, 
ameis^ijfque pluribus, Difclpulis^ tota forme Europ^' 
longe diifitis , etiam atque etiam rogacus , vt in eorum^ 
gratiam^acReipublIc;£lIccrarixvtilItacem, fencentiam 

fup er 



Digiti: 



zedbyGoOgle 



faperiiio exponcrem meam ^ nonporuf ^ qum hanc dif- 
fercationem ? qualifcanque futura cffct^ meditarer ^ e^ ra- 
tas j &: vericad me feiicicer detradurum laruam ^ 5^ po» 
ftuiatis vberrime facisfadurum , Atque hxc funt omnino^ 
Gux occafionem milii ad fcribendum obtulerunt , amice 
Lector . Reliquu nunc eft^ vt meum liqc opiafculumjtuof:. 
fubie6lum iudicios pro ingenuitate tua ^ atque liuma-?' 
nitatejbopiconfulas. 



Imprm^tur - 
Sividebitur Reuerendiilimo Patri Magiftro Sacri ■ Pabtij Apo- 
ftolici « 

S« M' ^' Jr-clnepif Cirenen^ Ficefgerens^ 



ImprimMur - 
Fr, lofepli Clarionus Sacrx Theologix Profeffor 5^ ac Reuerendif 
fimi Patris Fr. Dominici Mariie ruteoboneili Sacri Apoftolici 
Paiatij Magijftri Socius Ordinis Prasdicatorum « 
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N T£QV AM ad rera Ipfam aggrediarj clao iuuat qnkm 

^^^ breiiiflinie expcndere; Primomj quid vocibus ponde-' 

' ^K^ tom 3 momentorym cotaliom » ac partialiimi iignifice» 

cor i akerum 5 c|iiid foper liac materia cenfeanc Bar- 

rov? 3 & Cafaws - 

Ee primo quidem pondos i:ota!e ^ vel momentum £o- 
tak dicieor propenlio ilk^ qua GrauCs li liberum rdin- 
qiieretii.r io acre? mocum dcfcenfiuLim inclioarecj Pardalia vero moinen"^ 
u ium partes monieoci tetalis . Excmplo res illuftratur . | 

loteiiigatur Grauc D ifi pkoo ioclinato AB jiitqoe DEiinea dirC"| 
diooisj fecundom .quam Graue D propenlionem ad raotiim deor-l 
fum exercet. Qiiia planiim AB reliftcndo 5 fuftinet parcem poede-j 
ris totalis Grauis Bjhoc fic j vt poiidus cocale Grauis D diuidatiir inJ 
iuo momenta partialia > vimm illtid eft ^ quod ei a plano inciioato de"| 
traliicur 5 & diciu-ir mofflentym impedicum ^vel momeocuni reli fteodt^i 
akerum c(h propeolio illa defcenliua? qiia Grauc Djin fu.i 
libercate felicluin ^ inchoaret motum defcenlioom per 
•i>knum AB5 8c diciturmomentum liberam 5 vcl non im- 
pedicum in piano AB» 

lam vero s quia Graui D^ io fe fpe<5lato » nolla incH: 
alia propeniio defccnfiua pr«Eter earnsqiia fuom ilii torale 
poodos triboi£ ^ iodubitatum crit> quod addito pondere y 
feu momento 3 quoda plano BA detrahiturjponderi ^ feii 
momento non impedito ^ qiiod ei remanet 5 aggregatum 
xqiiabitur ponderi fuototali." Inquo fane Meclianici 
omoes confentiunt 7 necdifcrepae R. P«Cafatus > vt vi- 
dere eft pag»88.eius mechanic. GraoiiiiB igi£«r momenta 
partiaiia funt partes ponder is cotalis » 

Quantiim vero ad Barrov v 5 & Cafacum 5 optarem fanc 3 vt mache- 
matici abftinerent aui^loritadboss ne queni 5 vel inLucurii 5 In cxameiiu, 
alienx Dodxing traherents ciim minime laudabile iit, virorum a fapien- 
tia illuftriy m opera cenfere 3 niR ia laydcm fuorum Aodorom ^ qui to- 
tiim vitx fpatium commodo Reipublic^ literarix fponte per iaboresj ac 
vigilias addixerinr ; eoque lit 3 vt in cxaminandis Audoribiis ? vci ea» 
qu2E errore forte aliquo inliciuntur> legenda ipfe cenfeam ^ & perpen-i 
dmds. 3 quod eo nonnunquam fubdlitatis deueniant y vt ab ipfo erro-j 
re ingeniofus ledor multiim fruoliis? ac luminis fibi pollit roucuari - At 
quonia res itafertsne le<5ior quidpiamjquod libi conducat^in hac diifer» 
tadone delideretjallatos Audores mihi liceat intus3& in ciite oofccre 

Barrovv quidem nihil habecqoodfaciac ad momentorum vnionem; 
foiiimeoim in tra^atu de xqueponderantibus per Corollariiim inferc, 
momenta Grauium fe ad inuicem habere ? vt ipfa Grauia duda in fuas 
diftancias « Hoc certe non eftjmomenra Grauium componi per muld™ 
plicationemj vt falfo putabatur « 

R.P-Cafatusnouuminfuis mechanicis cogitatum acudffimc pro 
mouet ad hunc modura > Confiderat Graue A ^ ex duplici funiculo 
BA5 AC fufpenfum ; primo vero conliderat funicula diiiundaj ideft 
imeliigit Graoc A pendciis e folo funicuio GAscirc apundum C raobiii 
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'iu 3 vc ii "moircrcrur , arcum AV defigoarec/ Biio iii GruI A mo* 
Iqieota contciiiplarur i vniioi oon impcdimm lo plano AG ^ quod 
Itft atl angulos rcaos ciim funicuk AC » akeriim impeditiiiiL. 3 
jqiiod cxercet concra pundum C^ qiiodque a iiobls iiiomentuiiij| 
Ifeiiftend^ vocabicur . Deinde, ioxta GaliLTi fentcntiam afTerit » mo- 
imeiitora iion impeditum Graois A in folo funiculo CA ad pondos to» 
lcals effc 5 vt AE ad AC/ Polieoitaque AG vtpondere totali jmomcn-^ 
lciimiion impedifum in folofiinicylo AC crk horizontalis lineaAE 
[Fiat AP ajqualis AE , erit PC momentum relilleoti^ . -SimiJiter fi Gra- 
liie A fufpeiifum intelligator c folo fuoiciilo BA circa pundum A mo- 
Ibiii^ ponarurque B A 3 vt momeiitom torale GrauisAj eritAD mo- 

jmeiitum non impedjtura eiuldem Grauisj £a£ AQ ^qualisAB» crlt 

IQB momentum reliHcnti^ io fbniculo BA « His policis . 

I Concipic P- Caiatus Graue A iu-" 

|!|:?enfoiii ex vrroquc funiculo > in cen'* 

krum Grauis A coeunte 5 & abiqut»; 

ivlh demonftratiooe fupponit %okulum 

|BA fiiftiiiere duo momcnea 5 momen« 

kiim fcilicei" AEvei AP non itnpedicuni 

jGraiiis A ? cum pendet e fblo funiculo 

ICA5& moffleiirain feiiftenii^ QBjquod 

jGraue cxercet in puiidii B;lic $€ looicu"' 

|i um CA duo iliftiner momenta 5 nempe 

Imomentnm non impeditum BA 3 vel 

|AQ^& momenrdm icMcmm PC» Im 

ivnom vcro coUecaisquatuor momcods 

AQj AP , QB^PC> repcri£ iiic Audor^ 

ilimmam a^quari momenris totalibo$ 

AB 3 AC ; quarc fi ponaeur momenriiiH 

cotale AC ^quale momento totaji AB , tora fumraa eric dupla pooderisi 

^rotaljsGraujsA,C|UodRCafiru.s ccofct abfurdym ; & rcijcra ma» ' 

oic aDlurdu eilctyii tnomcta , qn^j Vj (imcm r funkulis conkmais BA • 

AC colhgatis ad puoda B & C , c:.-cedcrcnt pondus totaic Grauis aJ 
Quanrom prokdd attenrionis, .■!€ pcrfpicacb? exigitur io nouo ali J 

quoil-abilieodo Princjpio ! Suppooit P.Cafitus .fuoiculum J3A fuftincJ 

rc momeiMum non impeditum AP , & momeiu-ym relifknti.TBQ-Itcm 

fmiiculum AC fuftincre moincntum 11011 impcdjtum AQ,& momentum 

■"^f rn^B|i-^'a'^'''T'r '^^'^^^'''P^^^^'^^ quMqiumor momenrj 
rii^, AQ, FC , Q^ coakfcaDf iii Ummum duomm momentorum wt^' 
.iumAiS, AC.ideiljndupJiimporideris toraiis GrauisA; periodo! 
quafi ems hypotiieHs non fii mera conilruaio « Qoid aliud fjbi volont 
hxc verba . coiicipio iimiculum BA fuHinere duo momenta AP^ QB J 
& fonicuium CA fuflinere duo momenta AQ^PC, qoam quM fiipSSJ 
aatiir.f uniciik BA . CA io/^inere duo moraenJS rotalia B A . CA " 
>.i^r ^^ ^^'^"^^Wotlieii bonusGeomctra deducit abfiirdum , illi- 
eo tailitatcm conciudit hypotheiis . Si liuiofmodi abfurdum P.Cafatos 
T,,7!^T'''^^^ '^^fcnct, ca vdque damJ 

— — -^^^^ medtoque iorcaliud magis idoneuiiJ 
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Pfincipium Ra.hHke conaretur . At chm a ilia. hypothefi promanet ab" 
furdum, quidnij v£ dodus Geometra ^ coocludic iogenue fai/ifate il^' 
lamlaborare? Remoueac hypotheiin ^ qood fuoiculum BA fuftineat 
momenta AP^ BQ^, & funiculura CAfuilinear moraenta AQ^ PC; 
& continuo reperiet 3 Vires funiculorum BA , CA > pondus A fimul 
fuftinentium , pondus eotale Grauis A non excedere « 

AduertitGalila?usin mechanic. diilanrias in libra retorta non ef- 
fe longitudines AC 5 AB 3 fcd horizontale.s Uneas EA 5 AD ? interce- 
ptas pundo A> & pun»f^is D^E, quo cadunt perpendicula CE > BD i id 
quod faciliter demonftrari poteil: . Itaqiie » ii iuxta omnes mechanicos, 
vt DE ad EA , ita iiatpondus totale Grauis A ad aliam quantitateriL. , 
ea crit potentiajfeu vis:^ neceifaria Brachio AB ad fuilinendam partcm 
ponderis 3 quam Graue A exercet in AB ; Rursus ii fiat , vt ED adDA, 
ita pondus totale Grauis A adaiiam quantitarem , illa erit potentia^ 
feu vis neceifaria brachio AC ad fuilinendam ponderis parcem 5 quam 
Graue A exercetin AC : vnde potentijs in vnam collek^lis? ggrega- 
tum ponderi totali Grauis A erit cequale «. 

Si P» Cafatus adaertiilet > Graue fuper duobus planis inclina 
tis 3 vel funiculis coniundiis BA5 CA nulla exercere momenta non 
impedita 2 fed omnia eife impedita , atque in huiufmodi cafibus 
inquiri foliim poteatias , aut vires neceilarias ad iilud fu(l;inendurrL> 
l^funicula eoim BA» CA Exa. in pundis B &C exhibent librain.^ 
feu veclem retortam ) non dixiffct equidem > funiculum BA fuilinere^ 
momentum non impeditom Grauis A fufpenfi ex folo funiculo AC > 
& funiculum CA iliftinere momentum non impeditum Grauis Afufpen» 
fi c folo funiculo B A ; non iibi pcrfuaiiilet , Graue A in funiculis co- 
niundlis exercerc propenfiones fuas fecundu redas AG5A.R ad angulos 
re(5tos cum funiculis ACj BA; ha? enim^vt docliilime inquit R, P^Efchi 
nardus in fuo tradatu dc iropeto a funt linea; motuum , non vero pro- 
peniionum s non affcruiifet 3 momenta non impedita Grauis ia funicii 
lis feiundis temperari 5 & conilare momentum Grauis fufpenii ex fiinl 
culis coniundis s non denium rcperiifet in fua hypotheli , momentum 
totaleGrauis fulpenliexfuniculisconiundis muko plus dimidio maius 
eife pondcrc fuo totali «. Hinc nihil vrget , quod additin pag.108 ; illa 
enim experientia cafui noilro minime accomodatur : cum ibi fuppona 
tur fixum vnom tantiim extremum funiculi^alterum vero, ad quod pon 
dus alligatum eil 3 circa orbiculam libere verfetur ; In noilro autera ca- 
fu vtrumque funicuii extremum iixum iit in pun<5lis B 3 & C a & hac de 
caufa inftar vedis j feii libriK retortir ^coniiderandum . 

Maneat igiturj nouam hypotheiin P.Cafati ingeniofam quidem^ac 
fubtilem eife i fed vero neque confonam^ nequeiimiiem , adeoqucL' 
oiomentas quce Graue exercet in nmiculis feiund;is non conflare mo' 
mcntum temperatum 3 quapropter inHrmantur 3 quiE dicit idem Auvtor 
in pag.1055 raomenta {cilicet Graois in funicnlis feiuuc^tis non componi 
per additionem y fed temperari . Tanto magis d quia etiam non reieJ 
^ta eius hypotheiij ipfe quo.que momenta Grauium per additioneni-)| 
alibi compofuit ^ vt videre eil in pag« 107« vbi per additionemv 
c.omponit momentum non irapcditum fpedans ad AC ? 258)2 cumj\ 
I - -^,__ » A '2'" ^ momen- 
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^nicuium AC iuftmecmomeotum, a Graui A exercitimi in fumculo AQj 
iprl-rerea per addinonem componit momeiuum non impedkum , fpe»; 
Idans ad AB 5576i«cummomento impedito 53o69,-aggregatu 1088 'o^ 
fait, elTe momentum 3 quodfuftinetiir a funiculo BA; Poilea per ad- 
ditionemcomponitduomomenta, qu:s fuftinentur a funicdis BA 5 
AC 5 &aggregati]m 1504655 aitseffemomenrum totale GrauisA fu- 

fpenii exVtroque funiculo # 

Quod autem P. Calatus in componendis momentis nullo paaoad' 
mittatmultiplicationem^exeius dodrina manifeftum eft » VuJt enim 
ir dodiilimus.Graue A pendens ex foio funicuio CAexercere momen 

im non impedicum in plano AG cequali p-iomento AE 5 idemquo 
Grauc A penden^ ex £;lQ.funifulo BC exercere momentum In plano 
AR .Tqualj momentQ AD , Sc «^uia mobiie in A , quod moueatur du- 
olici impetu a:quabili ex A in G , & ex Ain R temperatfuumimpetunij 
.equabiljcer perdiagonalem AH 3 ideo vult prasfatus Auaor^reClam 
AN effe moracncum 5 ex momentis AG 5 AK conflatum * Non igitur 
ait P. Cafatus , ad componcnda Grauium momenta opus ^ efle multi' 
[plicacione , item nec velocitate s nec tempore ,• Jicet eniin in explican- 
da fua momentorum rcmperatione , vo- Q 
ceivi aliquam mocus ? fcu yelocitatis in- 
terfcruerit ? factum id fuit , quia cxcm- 
plLjni pnrb uic in niobili s non in pro- 
penfione Grauis ; Imo quantomlibet di» 
iigefis fuerim in opcre iiuios Audoris 
periegendo 5 nufquam inueni verbum „ 
iquodeo (pedet ? vt momenta Grauium 
lcomponantur per multiplicacioricni^ ; 
iHoc ramen vnum occurric, quod mo~ 
rneota AG>AR temperanrur itajvt dia- 
gonalis ANrepra^fcnret CompDiitum cx 
moraentis AGjAR.Si igitur in l(.^nrcDci^^ 
P.Cafiti diagonalisAN cd compo/irum 
-X momentis AG3AI15& momenta AGj 
AR per multipiicationcm componercnturjdiagonaiis AN elfcr produ-. 
dum ex mulripiicatione l^cenim AG.aK; [cd cx muitiplicatjonc iaceru 
ACAll ex 1« Prop.2,lib. EucL (cum anguius R AG redcs eft ) proue- 
nit fuperficies reaanguli RG.;effetigitur iuper/icies reaaguli RG mm 
Us diagonali ANj quo nihil excogitari potcft abfurdius . Non ergo jn 
fententia PXafati moipenta Grauiu per muitipljcatione componunturJ 
Atmquietaljquis»lnrelligatur Graue A pendens ex vcdle, fcu 
i.bra BC , quiH ipginearur a duabus potentijs iii B ^Ci iit vero! 
^^BD ^quahs DC; ex ^ coroil. ad 2. Prop. Goidi Vbaldia Monto,' 
iin traa. de ve^e > pptentia in B ad potentiam in^CcntjvtCD 
jad pB_; fed CP a-qualis eft DB , cm porentia in B xquaiis po- 
tc^nti^ m C , & ciim potenpia? in B & C. fuffit|cntes pondus A , 
,cfficiant tantrim vim , quanrum efl poodus A ,• fi pondos A effet lib.^oJ 
/PEEiZHi,^",^ fuflinebit 10. & potentia m C etiam lo/On-.nrni-er 
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pomeoa 5 . qu^ Graue A exercec inBy 
& C 3 iiiiguk erunc l;br- lo^ Sl igi- 
mr momeiitmn in B libr, 10 miildpli». 
cecurper 3 ? Jdeft per numerum fqua- B^^ 
liam laomenrorani B & C» confurgec 
pondos Grauis A Iibro 20^ Ideoque mo- 
ipenca in B ;& C per muliplicadonepi 
coraponuntur « 

Si tak ipfe conlicerem arguraeti« . ., . , 

tum 3 poifem vtique accolari de " iii-i 

fcltia primorum prmdpiorum Arichmeticesi,duplarecnini >triplare: 
quadroplare &c. non eft vnara quantitatem multipiicare per alteram 
fed eft mukiplicare vnam quancitatem per numerum quatitatum cequa 
liiim mnltipiicandarumo Mulciplicareeft, toties mulciplicacom fumere, 
quoc Vnitates funt In multipiicante ^ fi igicur fumatur momentum iii B, 
ytmuIdplicacum,niomentumveroin C5 vc multipiicans , toties iii^ 
menduserit numeruslibrarum momendinBs quot Vnitates func in 
^■numero librarum, momenti in C ^ ideR mulciplicand^ funt libr^ 10 mo- 
mendlnB perlibrasio momendin C5 & qui confurget numerus , e- 
rit 100 5 [ed exdldis duo niomenta B & C iimul compofita aequantur 
ponden A j ergo pondus A efler librarum 100, quod eft concra hypo-. 
theiin ; fuit enim fuppofitura i.brarum 30. 

Ynaigiturdefendendihuiufmodi alfcrti ratioefl:, errorem faten; 
vnus quippe error in re voa condonari poceft 3 quia ceterarum rcrunxj, 
nonarguitinfcidams Non^fpernandi ? qui errant, ciimid humanum lic 
i ij afpernandi , qui & errant , & defendendo amanc errorem 
. Hadenus de Barrovv5& Cafato, Reliquura nunc eft , vt m.eam feren- 
dofentendam , &ventatis tramitem indicem , &frequentibus Difci' 
pulorum 5 vc par eft , vods induigeam ' 

Dico igitur , momenca Grauium fuper plani^ inclioads componi per 
addiddonem , non vero per mulcipiicationem . Meam vero fentendam 
Geometncisdemonftradombus , more Machematicorura , firmo ,' qux 
faoe valent etiam in momends Grauium in funicclis feiunais , vc pius 
inde roboris accedac ijs> qu^ de R^RCafad hypochefi nuper diximus . 

D E F I N I T I O. ^ 

Gimk> ^nomm ^quales moles ^quales habem grauita- 
tes, hoceft;^ ^qoalia habent pondera tocalia , dicua- 
tur ciufdem fpeciei , 

MONITVM PRIMVM. 

Graui^ ornnia 9 dc quibus in fucurum 3 intelligantur eiufdcm fpeciei j 
momentum vero Grauis , fi nulla plani, in quo fit, mendo iiat, illud in- 
tellicTacur, quod Graue habet in piano , In g uo eft . 
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MONI-TVM SECVNDVMo 

Ckmoms , ad marginem appofit^' > whl nuiios Auaor cxprimimrs 
baei Eucliciisreiiirud efleiriKlliganturo 

THEOREMA P.HrMVM PROP. i: 

Grauia eiufdeni fpeckf , in eodem plano inclimto , inter 
fe funtjvt moiiiepta ^ qu§ exercent in plaao 

Sint Graola A^T"^1B"rrrrrodem plano 
CD, s.d liorizontalem lineam GE incli- 
nato ; fit vero DE perpendicuiumj quod 
e vertice D ad centrHm Globi terraquel' 
demittituro Dico ^Graue Aad Graue 
B elfe 3 vt momentum 3 quod Graiie A 
'exercet in pJano CD 3 ad momentunu » 
quod Graue B exercet in codem pl^*^ 
no CD. ^ 

Per fcholion ad t> prop»de motii Grauiimi "Galil^i ? pondus totalc 

Grauis A ad momentum in plano CD 3 eft , vt longitudo CD ad per- 

^pendiculom DE ; firailiter Pondus totale Grauis B ad momentum inji 

Iplano CD 3 eO: , vt longkudo CD adperpendiculum DE.Pondus igi-' 

tur totale Grauis A ad momentum in plano CD 5 ^ erit 5 vt pondus to- 

ftale Grauis B ad momentum , in eodem plano CD ; & viciltimj pondusl 

jtotale Grauis A ad pondus totale Grauis B b efl: 5 vt momentum , quod 

Grane A cxercet in pJano CD, ad momentum 5 quod GraueBexercet 

<in plano ipfo CD .- icd cum Grauia A , & B, eiufdcm lint fpeciei 5 pon-, 

dus totale Grauis A ad pondus totaie Grauis BcftjVt Graue A adj 

GraueB , vtdemonftrat Marinus Giietaldus Prop. 2.& ^.in fuo Archi- 

mede promoto ; erit igitur Graue A ad Graue B> c vt momentumiquod; 

Graue A exercet in PJano CD , ad momentum 3 quod Graue B exercetj 

in Jpfo plano CD; quod csportuit demonftrare, 

COROLLARIVM 

Exdi6l:isconilar^Grauk.Tquaiia ineodem plaao iii' 
clinato sequalia momenta exercere. \ 

i - I 

I THEOREMA II. PROP. JL \ 

1 '■ 

Momenta Grauiuni ^^qualiam fuper pianis in^quaiicer| 
i inclinacis v^qualia camen habencibiisperpendicuia^funt, 
! in reciproca ratione cum jon^irudinibus piajioriim. j 
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____^ f 

"IShiFpll^rABTBGl^^^ inclinata , qiiorum altimdines AD ^. 
CErint.-equaks^iincque in ijfdera planis ^quaiia Grada G? & H.| 
Dico,momentam Grauis G ad momentum GauisH ^ effe reciproce ^ vt 
cft longitodo.BCadiongitudinera AB. 

ProtendaturBD? & liac DF3 
^quaiis, redie- BE , ducaturque 
AF s crit AF xqualis b longitu-* 
jd i o i B C. I n tel ii ga tii r in piano 
AF Gmue I xquale Graui G ? 
?ei Graui H. Qiioniam pondus 
totale Grauis H ad momen" 
tum m plaooBC eft^vt BC ad 

CB , ideft , vt FA ad AD j & pondus totalc Grauis 1 ad momentum ia^ 
plario AF eft , vt AF , ad FD, erit pondus totaie Grauis H ad momen™ ^^^^ 
tum io piano BCy^vt pondus. totale Grauis I ad momcncani. io plano AF|jj ^^^ „ 
& vidffim pondus totaie Grauis H ad pondus totale Grauis L, erit, vtj * 
momentum Grauis H ad momcntum Grauis l ; fed pondus tctaie Gra»P ^ * ^' 
uis- H ad pondus rocale Grauis. Ifeft, vr Graue H 3lA Graue I,- eritigi-^lf .^. ?^ ^. 
tur Graue H ad Graue I,v£ momcntu Grauis H in plano BC ad roomen. propjMan- 
t-ura Giauss i in plano AF ; atqui Grauia H ^ & I> ex conftruaiooe funt j; .^;fX 
inter fc ^rquaiia ; ergo momenta Grauium H, & i g i'^ pianis CB -, AF^prom. 
funtinterfcxqaaliatfumacurmodieiituuiGrauisG sn plano AB, vtjS^'^'^» 
tertia quancitas > erit momentura Grauis G ad rtiomentum Grauis 1 5 ^ . 
i^t momciKum eiufdem Graiiis G^d moiijsatu^ti Grauis Hi kA momeo» 
tum Grauis G, ad momeitum Grauis \k xft y vt AF ad AB > ideft > vt 
'^"B ad B A > iJ^itor momencum Grauis G in piano AB ad momentuiiu 
Grauis H in |^aoc CB eft , vc lon|itudo CB, ad ioogitadinem AB , 

a'iiod erac demonftraodum ? 

!*'■"; ■ ■ ■ 

THEOREMA III.PEQPOSITIO IIL 

Momenta Grauium m pkao inclmato fi 4ebeaar qojb- 
[poni.caiis comporitio habewr cx additione. 

I Sint quotcuoquc.Grauia A ,B , C , fuperidcm pknum f ^^^f ^»^ 
DE ; iltque EF perpendicuium . Dico. raomenu , a GraiHbus A, ii. i. 
i^ '^lano DE exercita , per additionem componi , m. ^ r C. 

ioteliigaror Graue G eiuFdem fpeciei , grauibus tamen A, B . i. «i 
mul fumptis ^quaie , Quomam Grauc A ad Graue B ex P^^^^ P;^^^^^^ 
eft.vtrfomenmm Grauis- Aadmomentum Grams B^ ^^^Pf'f ^ 
Grauia A > B , llmiil iunda ad Graue B ^ , wnt , vt ;?^^f !^^^^' f ^^ 
Grauia A3,exercent-in planoDE ad momentum, f ^^_?^^^^^^^ 
in ipio plano DE ,' ^^ Graoe B ad Craue C ex eadem P^«P'f ' ^^^^^ 
meiitom Grauis B ad iBomenmm Grauis O erunt igitur ^^^^^l^"^ 
oia A, B fimol fumpta ad Graue C b,vt momenta Gr^umm A^^^f^'^, 
mcntum Graois C \ & componendo Grauia A . B , C flmui lunaa aj 
Gratie a^ tmxit . vt niomenta iimui lu nda ^^^'^^ ^^K''32^^--^- ' 
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roentum Grauis C 5 iara m-- 
uerrencf-oGraue C ad Grauia 
A 3 B 5 C 3 fimol iun^a 3 funcs 
vtmomentum Gr^uis C ad 
moiiienta fimul iundi Gra- 
uiura A 3 B sCq 

Pr^eterea? cum Graue G ad 
Graue C ex priraa propof. iits 
vt oiomentum Grauis G ad momentum Grauis C ^' & Grauc C ad Gra- 
uia A j B 3 C iimul fumpta , ex demonftratis fit » vt momeotum Graui; 
C ad momenta fimul fumpta Grauium A > B ^ C 3 €x sequo Graue G ad 
Grauia A5B5 C ^ iimul fumpta eritsVt momenrrhquod Graue G exercet 
in plano DE 5 a.d.,m,oracnta fimuJ fumpta Grauium A>B> C io piano DE: 
fcd Graue G ex conftruclione ^quale cd Grauibus A s Bs C liniui fom' 
ptis i ergo momentum, quod Gra ue G habet Jn plano DE e xquabitur 
momentis limui fumptis Grauium A ^ B a C in plano DE ; & quia com» 
poiitio tam Grauium inter fe , quam momcotorum inter fe 5 per addi« 
tionem tij fadaiuxta 14. deiio, 81 iS. Propof.s ^ lib. Euclidis y conclu- 
ciendumeft, corapolitiooemmomentorum , qux Grauia excrcent in pla^ 
no inclinato fieri per additionein 3 qu od erat oileijdendutm « 

C P R O L L A R I V M P R I M V M ; 

Ex di^Is liquet^ vnom ex qiiotcuTOquc Graiiibus 111 pla-. 
no inclinaco cam rationem ad reliqua fimul fumpta Iia- 
bere ^ quam haber momentuiB > ab illo exercitum 1 
ad momenta rimul compofica ^ exercita a. reliquis, 

C O R O i L A R I V M I L 

Rurfos pater^, fi quotcumque Grauium m plano Incli^ 
nato vnum aggregato cx reliquis x.quale fuerir^ mo- 
mentum^s quod maius exercer ^ .equgri ag-grcgico c% 
iBomeatis^ quae reliqua ejcercept» 

PROBLEMA PROPOSITIO IV. 

Datls quotcunque Grauibus fuper duobus plan is inx- 
qualiter inclinatis , «qualia tamen perpendicola ha. 
bentibus^l Graue reperire, cuius momentum totale 
:momentis3 qu^ dm ^rauia m ijfdem planis exer 
centj sequak fit \ 
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SinrplanaAB/BCiii^qualkermdifiata^ qmmm perpendicuM 
AE 5 CD iint xqmlm & io plano CB coniHwantur quotcunque Gtk- 
uia F. & G 3 vt & io pkno AB quotconqiie Grauia H 5 & 1 * repQrire 
luccai oporceac Grdue 3 cuios niomencLifa totale ^quetur momvncis 3 
qujcGrauuF.G^Hjiaiflruisplanisexercenr^ ,. , .^ 

KepcriaturGraueK ^quale duobus 1 ^ & H; qood in plano hB 
cooftkuawri csprxcedeoti fccuiido coroilario momcnsmii C^rams^ 




le erit momentis G«uium G , F . L m =°dem phno BC «^t ;1«^^' 
vt BC ad CD , ita Grauc M ad aliud , q^iod iu N. u.co m 

Intelli^atur in plano BC Grauc O ^quule Grau. K, cx lecunaa i f 
inteuioaiui j ^ momentum Grauis K m piano 

momentum Grauis O w 9""«» ^V j. ' r-u- M AB ad BCex coii- 
AB eft, vt lonaitudo AB ad longitudinem CB, ledAB aaov. 

I , ffloraentum ergo Grauis M squaDitur 

uium F , G , H, I . , /^ „;s m a<j fuum momentum in 

Vlterius , quia 7"««%'''^ ex conftruaione BC ad CD eft , vt 

plano BC «f eft , vt BC ad CD, «""*"". Crauis M ad fuum mo- 

\zr~z:. ^ — ' 



C9. 5- 



,\ <:chol. ad 
mo*u Grau. 

MarifiiGlK. 
taldi in Ar- 
chimeds^ 
proffloco . 
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{ Qj^mWrcnrmom^^ U .ad foum momeotiim m 

pUino GB a- 3 vc momentora totale eiufdem Grauis M ad momeiitum to- 
iVale Grauis N i cjuapropter moiipentum Graeis M m plaoo CB ii erit 
«quale momento totali Grapis N s oftenfum eifl uiomentum gra» 
m$ M io plano B C «qiialc momentis Graolijm F j G $ H ^ I > erit 
idcircd momeotum totak Grauis N aquale momeotis GrauiiiiiLi 
F^ G^ H§ I^ qood crat faciendum^ ^ oilendendiim «> 



iEMMA PROFOSITIO V. 



Si dooj vel plores numcrliiifquales ? quinon fiEt fr* 
d:! p inrcr fe multiplicenturs hoceft prijilus perfe- 
candum 3 produdus pcr tertiiim^- & Mc per quar- 
ciim &c. vlcimo loco proda^us .aggregato ex ipfis 
Eiaior erir. 



Sintprimiim duo quicooqweniimeri inxquales AB ? CD $ quinos 
fint fradi y quorum CD- ipfo AB fitraaior;AB vero mpidpHcec CD; 
& produaus fic EF^Dico^EF n k i> r- n 

maioremefre aggregaro ex doo"» ^ ^ ' — » C^ ....... o 

bus AB ^ CD/.5k G voitas. . ^ .- ^;^... « » . W 
Quoniam multiplicare oi| eft alipd ^ qulm nypicriim rooItipHcatumj' 
toties fumeretiquot io mulriplicant? func voitatcs^ideo produdus EF to- 
tiescondncbit multiplicatii CDsquotiesmultiplicao$ AB continec Vni 
tatem G)& ex 20« de|in«7 lib. Euclidis EF ad multiplicatiim CDscritsVt 
mukipiicans ABad vnitatem G; &fuppoiito primtim ? AI^ dupiunu 
effe vnitatis G ?erit EFdpplus CD. fumatur HF ^qii-di^ CDserit EH 
^qualis eidem numero CDifed ex hyporhejfi Mumeriis CD maior eft 
numero AB j erit igitur EH maior AB. lam numero AB addatur 
CD jnumeroEHaddaturHF^ produi5|us EF raaior cric aggrcgato 
ex numeris multiplicatss AB ^ CD . Si vero Ai maior iic dupio 
Vnitatis G j erit EF maior duplo C D » . Qua propcer EB erit 
roaior CD 5 & mulrd maior oqmero AB,;ltaqiic addifo CD ad AB 3 & 
HFadEHsprodudusEFroaiorerltdaobus iiumcrisBC? CD ^ iimai 
fumptis 

Rurfns j^m: numcd AB ^ CD 3 EFplarcs ;, amm 4m ^ qmmm mmmQ 
AB multipicato 



per CD s & pro- . 
dufto GH 3 mul- ^ 

tiplicatoperEFs ^ 
Qumeras vkimo 



B C 
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locO 
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loco proaus fit kL ,. Dico , produaum KL malorem effe aggregato^ 
ex nuraeris AB , CD 5 EF , \ 

Quoniatn GH eft numerus ortus ex multiplicationenumerorura ABs 
CDrexdemonfiratisproduausGHmaioreftduobusAB, CD fimul 
fumptis . Similiter , quoniam KL eft numerus ortus ex multiplicationc 
JuorumnuraerorumGH, EF , ex dcmonftratis KL maior eft duobus 
GH , EFfimul fumptis ; oftenfus fuit numerus GH maior duobus AB 
CDfimul fumptis,erit|>radua:usKL maiortribus numeris AB, CD 
EF fimul fumptis . Idem oftendetur , fi nuraeri muitiplicati plures fue 
tint, quamtres, Qu^oderat demonftranduni . 



THEOREMA IV. PROP. VI. 

Abfurdiim eft, momentum, squale compofito cx mo 
rnentis duorum, pIuriumueGrauiummplano mcli- 
nato, orirl ex continua multiplicatione momentorum; 
illud componentium . 

Sint Grauia A, B , C eiufdem fpecieiin plano ■■ndm"» DE Di- 
co , abfurdum effe , momentum , quod «quan <i^bet compofi o e. mo 
mentis Grauium A, B, C, prod,.ciex continua mult.pl.catione momen 
"rm^;:ufqld;?uaSdebetcompo:fltoc.n..,,neotisGrauiumA,B, 
C confurc^at,! fieri poteft,ex continua nr,ult.pl.catfone momencmu .p.o- 
ru.n aaullfm A , B , C ,■ & ponatar , momentum grau.s A .a piano DE 
e& f.emX^atia 1 brarum .4 . mo.nentum grau.s B, ^brarum^^ , & 
i:ZZ irauis C lib-um^..lnt^lI,S^t.. .n P ano D.g.^c G^.- 
qualecompofito ex H«";bus A,B , C^^J P P ^^„„„,„,,, „ 

rrr,f.is?m7ar^^^^^^^^^ 

Quamobrem «o.T.entum grauisG m P^^"" ^,^.^ '^'ft^^iefcum Gra- 
^Ru,«l|aturinpla.. 

le compofito ex moment.s Gramum A, B, ^P"";^"^ y^ 

nua mu';tiplicatio.,e mamcntorum .pforum G -.^ A B ^ ^^^^^^_ 

imukiplicentur librK 24-P"l'b«s 3;?'°''""""^^ ^rauis H. Vkerius 
! dmo loco faftum 4 j ^o pondens «'' "^XTr "^ aXone momen- 
l,uia -mentum GrauisG h rarum 2^^^^^^^^^ ^^^ ^^^^ 

torum Grauium A , B , <-:• "*'" """ .efp.ens momentum Grau.s H ..1. 
cedente prop. ^^^^'^' ^'^""^^Zf-^^Z^ntc momcnmm Grauis' 
plano DE maior erit numero l.brarum 87^ef eme m^ , 

G in eodem plano D&qniiropte>»£ntuG«^^ 

[ ^,,,..,.,.........^ B 2 __^ — ,— — — 
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mento Grauis G? fed fix pnma prop. momeiitum Grauis H ad mometi- 

tum Grauis G efti vc Graue H ad Graue G, ciim iit ex demoftratis mO' 

mcntumGrauis H maius momeiiro Grauis G, erit Graue H ■' maiosj 

:Graui G,-S'ed Graue G politu fuit xquAk GrauibusA,B>C limul iooais;' 

Graue igitur H Grauibus A3 B ? C ? iimul iuodls ^ raaiiis erit , Hoc' 

pofito ? i 

Qjpniam ex i. Coroll. ad 3. Prop, momentum Grauis H in plano; 

DE ad momeotum -> compofitum ex piomentis Grauium A ^ B , C , ini 

plano DE c(i , vt Graue H ad Grauia A 5 B 5 G limul iundo, , dim exj 

ciemonftrat/s Graue H iiiaius fit Grauibus A ^B $ C5 /imul mndis 5 erit 

moLXientum Grauis H in plano DR oiaius momeoto , compofjco ex mo- 

■mencis Grauium A 3 B > Ct» iii plalio DE jatqui momcntura Grauis H 

in plano DE per hypothcjflii ^quale eft momentojcompoiiro ex momcn» 

tis Grauium A5 B 5 C in plano DE." Ergo momeiKiim Grauis H in pl:i» 

'no DE maiLis,& ijequale €(h moracoto , compofito ex momeotis Gr.i uium 

A , B 5 Cin plano DE 5 quod eft abf urdum, Noa igi.tur momeota Gra- 

uium A 3 E, C componuntur per mukiplicationcm , qua proptcr abfur- 

,dt'jm eftjraomentumiequale cornpo/ito exmoracncis duoruni, pluriu.mue 

:Grauiura in plano inclioato oriri excontinua multipiicatione momepto-^ 

[tam illud compoiientium ;Quod era.ip pfteiideridum „ 



Ac ■ 
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Ai ¥ero nullus hic me contiiiear, qoin iedorem admoneam diCcnmy. 
(lis inter compolidonem radonura » & cornpoiidonem momencormii »' 
k^c quidem habetur ex addidooe 5 vt fupra deraonftraui; iila vero ex 
muldplicadones iuxta 5 definit. lib« 6^ Eaclidis > cui inh.-erendo 5 com- 
ppfidonemradonum vniueriim oftendi in meo Eaclide rcilltyto pofl 
: 8. Prop. 6, iib. id quod a nemine ad hxc vfque tempora praeftitum vi- 
Ji « Et quamuis mihi non iatet? non nuilos in ea effe decepdone 3 vtde- 
monftrare corapoiitionem rationum res lit faciiiima, ac iam diu perada 
ab alijs 3 &"poilrem6 h R^ P- Tacquet 5 nihilominus pro coronide huius 
piiTertadonis iquantum ifti liaiiucinenturjbreuiifime oftendam. 

R. P, Tacquet de rationumcorapofidonehxc habet pag. 147. elem 
Geom. Ifi numeris demanjlratum eji d Theone^ Eumio 5 (^ yitelUone . ^ 
inwagni^udrdibus demonftraret ^ nemo ha&enus inuentus eft . Temporsi, 
igitur, quo Elementafua P.Tacquet euulgauitjhoceflanno mihi 1674: 
vcl alio^erat demondrata rarionu compoiitio in folis numeri^^s, 0011 vero 
in raagnitudinibus , quod fanemuito difhciiiusefl:, & neceflarium. 

Prorcquitur P« Tacquet . Vnde Gregorius i 5, Ftmentio , magnus Gco 
metra lib. %,ad pri?jciptum Secundum^ cmfsh mer princ^pia numerandum 
ejje , donec alicm demonjiratio occurrat j qua. inter theorem^ta referrt pof 
fii 5 lam vero C\ iuxta fentendam P. Gregonj a S . Vincendo , Geome- 
rra; prjerrantiilimijcompoiidorationura, |icet oftenfa faiffet in nume"" 
ds a tnbus doitiiTimis Viris , Theone s Eutocio , & Viteliione , quan» 
tum tamen ad aiias raagnitudinesj inter principia numeranda erat^quo- 
vfqueabaliquodcmonflrarcturjcuidenter deducitur, non elTe reiTL. 
tam faciiinegoriodemonftrabilemjCiimTheon^ Hutocius 5 & Vitel 
lio id rantiim afTecud fmt-, vtjnnumeris eara demonftrurent , atqu.i- 
pfe P. Gregonus extra numeros non demonftrauerit . An igiturj 
res ii^c faciiis eft, & nuihus momend , &prxftita ab alijs? Non ita 
prorsiis-^ QojTquiscupit nofccre, quantum ards > ac iabons exigatur 
hacinre demonft.randa^ adeat feptem lemmata , poft iS.Prop. mer 
Euci- reft.iib.6, ^ ._ , ... 

R,P. Grcgonus a S.Vincentio Iib.8»dequadr, Cifcad principium 
fupponit , 'k^d quantitas raftonisjius dtyiominator duBus m cr-^- 
tem terminum rationis producit antecedsntern . Hoc tamen ipic 
monftrat^cumque Theorema fc excludendum eft e numero pnmorom 
pnncipiorum . Etenim pnncipia , fi pnma fint ^^-^-^ 



}y.-quen. 
non de 



tant^debentcile eui-i 
! dentice , vt nuiiam omaino dubitationem patiancur i fi vero prima oon| 
Ifint , demonftrata fuednt , oportet . ex aiijs pnncipiis . ve| demun.tra. 
Ids, ve! pdmorum pnncipiorum condiciones habentibus . Cum Jgitui 

Ihoc pdncipium fit Theorema ,quod ipfe demonftraui m 6.1era.poa lu. 
iProp mei Eud.reft. neque primum principium eft , neque principium a 

Ip.Gregorio.YdaP.Tacquec, alioue demonftratum; Quamobreni. 

jquidquid P.Gregonus hoc pnncipio ftabiliuit, vc mdemonftratum cor- 

l|-uit « '" " ' - - — - 



rioamuis autem hoc ipfum principiura iuppolitum etiam hient a 
Theoii^ Eutocio>& Viceiiione in numeds , in ^^^.^^'^^5^^, W^^^j^^^^^^^ 



idpiirationcmiiludexperiatur, quandamcertitud ^ 

'tur.nihiitamenaiiudindeconciudipoteft. nih quod ipa q^^oqiO; 
^^om#oiirioracionum in numeds indemo nftrata i^em anea^quodque 



Lidinem habere videa- 
jod '■^'-■' 



tanto 
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■ canFomagis idem principiiim reijelendum fit in quantitatibus^Yniuerfini- 
\ fompris Jri quibus penuus efl: obrcurum . Hinc eft 5 quod P.Gregorius^i 
jvt virdoaos i^tgoe ingeiiuos 3 agriofcens^ non quid quid io S.iib.tra» 
'dit^ pcrfedum efcpag. 1865 vbi fecundamdelinicionem explicatj iixc 
fateatur . GGnabmur itaque pr<£fenti libro altquidlucis adferre^ pro tenuiA 
\iate nojifct 3 hutc materfiS^ in qua Jt quiifortaffe leBor adhuc dejid^ret-^di. 
\gn£ibitur mmimlje 3 nullmjcmtks fvirm Immtore perJeBi traditas 

Ar redearaus ^A P. Tacquet « Hic a vt compofitionem nitionum dc- 
monflrer ^ confugit ad fccundam propofitionem lib- 8. Greg.a S. Vin- 
centio ; icd fecundailia propofitio innititur fupradido principio inde-| 
niooftrato 5 ergo tam iecimda propolitio P.Gregorij ■> quam ea omnia ^j 
qUcT in ijfdem Propoiitione , & principio fundat P. Tacquet , tanqoam| 
lademonftnitaJabafcuDt. Vnde indubitatumeft,compoiitionem rarionuj 
in quibufcumqjquaRtiratibus a isemine demonftratam eife ante editio»| 
nem mei Euclidis reltituti^iii quoDemonftratio compolirionis rationum] 
ftabilitur Elementis Euclidis 5 nonprincipijs indemonftratis, vt demon~| 
fratio P« Tacquet 3 qu.-g fi quid valet , in numeris ad fummum procei 
i\\t , vt iW^ Theoms , Eutocij, & Vitcllionis 3 eidem innix^ principio «j 
Sed qiuTfo 3 idonea fic demonfiratio P.Tacquet ; num mca pendet cx, 
liila ? oum aiiquo fopfiifmate inuoluitur/ num spropoiito aberrat? Noa 
figitur parmpendcnda eft resjadeo eoci Geometri^ neccflaria, vt abfquc 
|ii]a matlicmadcarum venuft-atum l]os fere omnis cont. beiceret . | 

I Neqiieveroiniicior 3 Galil;£uro in s.Dialogo vbi Simpiicium crudird 
fcoiiaturg qnid £11 rationuin compofttio 3 dicere , facilem intellcdu. 
[rem clfe . Atminime dicit j facilcm dcmonfcratu rcm e(fc . Plnrima.^ 
Quidem in lioius rei cxplicationem congerit Galilxus j dtmon(}rat ve- 
ro nihil * An fi mcdius ci terminus occurriftet, ahieda tam juculentii 
expiicarione ^ non rem ipfaro accuratedemonftraftct ? Si quid ftudij ac 
laboris magnus iJic vircontuliftet in medij rerminiinuentsoncnv/atcor: 
fui fle reptrturum . A^eri;m accidit aJiquando, vt id ipfum, quod Vi- 
ris maximis inter vigiJias nunquam io cogirationcm venit , licet expe 
titum 3 mediocribus tandem 3 vixqua^iitum 3 feliciter occurrat . Ego : 
qui non mediocrem modo , kd omnium inftmum me puto 5 cona 
ii\s fum hocprincipium 5 adeo Geometrice necefsarium, demonftrare : 
& fuperis gratia , labore in vanum non miifTb 9 In publicam vtiliratcn' 
c^tci 3 nequc vero iniuriam cujpiam ccnfui mc fa<51:urum . Patet hodie 
via 5 qua ad demonftrandum raleprincjpium ipfe procelfi ;mult6illani 
facilius poteft^ alius ingredi ad nouam demonftrationcm inyeniendam . 
"ngrcdere, quifquis cs, inueni ] & iiquid melius mc perfeceris 3 imi 
morrales me tibi gratias adiirum certe polliccor . 

Hsc habui ^quir exponcrem fuper compofitione tum momentorow 
turn rationum . Ceterum occorrir mihi Tuliianum illud in orat. pro 
V2.tinJantam/emper poter-ttiam veritas hahuit-^^ut nullis machinis-^aut cuivj" 
quam bominis ingenio , aut arte Jubutrti potuerit « I.t licet in Cau/gs nullum 
patronum ^ aut dejenforem Mngat 3 tamen Per fe ipja dejenditur , \ 
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